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bitur f im i l i t e r ( pofi ta FH s q u a l l ipfi B A ) ref i f tent iam ipfius FG 
ad refiftentiam ipfius AB efle ut Pr i fma FG ad Prifma A B , f i d i -
íiantia A B , hoc eft F H fo re t s q u a l i s ipfi F G : fed eft m i n o r : E r -
go momentum Prifmatis p o f i t u m in G ad f r a n g e n d u m Pr i fma FG 
non fufficit. 

SAGR. Clariffima & brevis ef t d e m o n f t r a t i o , vcri tatem & ne-
ceOfitatem talis Propof i t ion i s c o n c l u d e n s , q u x à ver i f imi l i tud ine 
primo intuitu fa is v idetur r emota : Neceífe ig i tur fo re t haud pa-
rum immutare p ropo r t i onem inter l ong i tud inem & crafl i t iem Pr i f -
matis majoris , c raff ius i l lud & brevius r e d d e n d o , ut r educa tu r ad 
ftatum ancipitem inter f r aé lu ram & conf i f t en t iam : cu jus ftatus in -
vefligationem non minus fubt i lem fore c r e d o . 

SALV. I m o fub t i l io r ut & o p e r o f i o r : & memin i me haud exi-
guum tempusil l ius impend i i l e inven t ion i : cu jus j a m T i b i f a c e r e c o -
piam confti tui . 

Dato igitur C y l i n d r o a u t P r i f m a t e m a x i m s long i tud in i s f u b q u a 
proprio fuo non r u m p i t u r p o n d e r e , & data aliqua l o n g i t u d i n e ma-
jori, invenire craffitiem alterius c u j u f d a m C y l i n d r i au t P r i f m a t i s , 
quod fub data ifta l ong i tud ine un icum lit & m a x i m u m proprio p o n -
deri refiftens, 

Sit C y l i n d r i s B C maximus p r o p r i o ponder i r e f i f t ens , & f i t DE 
longitudo major ipfa A C , o p o r t e t invenire craifitiem C y l i n d r i , q u i 
fub longitudine D E maximus f i t p r o p r i o ponder i ref if tens. L o n -
gitudinum D E . A C . tert ia A C 

proportionalis f i t I : & f ic t t t b ^ S S S œ ^ S m ^ à 
«ft I ad D E , f i t D i a m e t e r V f . . . . . E 

AB. ad Diametrum D F . & fiji . \ 
f ia t Cylindrus F E . D i c o fMÊÈÈÈM 

nunc elle max imum & uni - î -1 q 
cum inter omnes íibi fimi- m> • 
'es - qui proprio ponder i re- Q . -» 
fiftat. 

hinearum D E . I . f i t tertia propor t ional i s M & quarta O. E t p o -
natur F G squa l i s ip f i A C . Q u o n i a m Diamete r F D e f t a d D i a m e t r u m 
A B> f icut línea DE ad i p í a m l , & l inearum D E . I . ipfa O ef t 
quarta propor t ional i s , C u b u s ipfius FD erit ad C u b u m BA , u t 
("lea D E a d ipfam O : A t q u i "uti C u b u s ipfius F D a d C u b u m 
'P"us B A , ita eft ref i f tent ia C y l i n d r i D G a d rcf i f tent iam C v l i n -

P " d r i 
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dri B G . E r g o Re i i f t en t ia C y l i n d r i DG eft ad re l i f tent iam Cylindri 
B C , u r linea D E a d lineam O . 

E t q u o n i a m m o m e n t u m C y l i n d r i BC refifrentia* f u s eft a:qua-
l e , i i o f t e n d a t u r m o m e n t u m Cy l ind r i FE eile ad momen tum Cy-
l indri B C , u t rei i f tent ia DF ad re l i f tent iam B A , h o c eft u t t u -
bus ipf ius FD ad C u b u r n ipiius BA , hoc eft ut linea DE ad ii-
neam O : o b t i n e b i m u s i d q u o d p r o p o i i t u m ef t . 

M o m e n t u m Cy l ind r i FE ef t ad m o m e n t u m Cyl indr i DG ut 
Q u a d r a t u m l i n e s DE ad Q u a d r a t u m ipi ius AC , hoc eft u t linea 
DE ad ipfam I : A t q u i m o m e n t u m Cyl indr i DG eft ad momen-
t u m C y l i n d r i B C , u t Q u a d r a t u m D F a d Q u a d r a t u m BA, hoc 
eft u t Q u a d r a t u m ipiius DE ad Q u a d r a t u m I , h o c eft u t linea [ 
a d ipfam O : E r g o per ra t ionem s q u a l i t a t i s ; U t momentum Cy-
l indri FE ad m o m e n t u m Cy l ind r i BC , f i c l inea -DE, a d i p f a m O , 
h o c ef t C u b u s DF ad C u b u m B A , h o c eft reiiftentia bafeos DF 
ad rel if tentiam bafeos B A : E t h o c eft illud q u o d qus reba tu r . 

SAGR, Prolixa adeo ef t hare d e m o n f t r a t i o , ut t an tum femelaudita 
diff icul ter memor ia retineri po i l i t : quare ve l lem, ut earn denuo re-
petere n o n de t re&ares . 

SALV. Faciam q u o d jubes; fed p r i f t a r e t for fan aliam expeditam 
magis & brevem adducere , quare a l iquanto diverfam oportebitcon-
f t i tue re f iguram. 

SAOR. E o major i me T i b i ob f t r inges f a v o r e ; p r s f e r t i m ipfi hoc 
f u p e r a d d i t o , u t m o d o dec'aratam in fcriptis m i h i c o m m u n i c e s : quo 
ipfi ad l ib i tum operam dare q u e a m . 

SALV. N e c T i b i hac in parte decro . I n t e l l i g a m u s j a m C y l i n d r t i m 
A , cu jus bafeos D i a m e t e r fit linea DC , & lie hie A maximus, 
q u i poilit: fe lu i t inere , q u o v o l u m u s invenire majorem , etiam maxi-
m u m & u n i c u m , q u i f u f t i n e r e fe p o i l i t ; In te l l igamus alium qui ip" 
A ii fit fimilis, & habeat l o n g i t u d i n e m ä q u a l e m l i n e s d a t e . qu i 

M 

D A fit v: g r . E cujus bafeos Diame-
ter fit KL : & linearum DC. 
KL f i t ter t ia proportionalis M 
N , q u s f i t Diamete r bafeos 
C y l i n d r i X longitudineaequabs 
ipfi E . D i c o C y l m d r u m hunc 
X effe r u m qui q u s r e b a r u r . V1H. V...J M 

Q u o n i a m rei if tentia D C , N 
h a b e t 
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habet ad ref i f tent iam KL ut Q u a d r a t u m DC ad Q u a d r a t u m KL ' 
hoc eft u t Q u a d r a t u m KL ad Q u a d r a t u m M N . h o c u t C y l i n d r u s 
E ad C y l i n d r u m X. h o c eft ut m o m e n t u m E ad m o m e n t u m X : 
Atqui ref i f tent ia KL cft ad ref i f ten t iam MN , u t C u b u s KL ad 
Cubum M N , h o c ef t u t C u b u s D C a d C u b u m K L h o c cf t u t 
Cylindrus A ad C y l i n d r u m E, h o c eft u t m o m e n t u m ! A ad m o -
mentum E : adeoque per analogiam per turbaram , ut ref i f tent ia DC 
ad refiftentiam MN , ita m o m e n t u m A ad m o m e n t u m X: adeo-
que Cy l indrus X eft in eadem c o n f t i t u t i o n e m o m e n t i cum C y l i n -
dro A. 

Sed general ius facere v o l o h o c P r o b l e m a ; quare P r o p o f i t i o f i t 
talis. 

Dato C y l i n d r o A C , c u m qua l i cunque r3 t ione m o m e n t i fui a d 
fuam refiftentiam : & data quavis l o n g i t u d i n e D E ; inveni re craf-
f i t i e m Cyl indr i cu jus l o n g i t u d o f i t D E , & cu jus m o m e n t u m ean-
dem ad fuam ref i f tent iam habeat r a t i o n e m , q u a m h a b e t m o m e n t u m 
Cylindri A ad luam re f i f t en t i am. 

Refumta fuper ior i figura & eodem fere p rogre f lu , fic d i c imus . videpag. 
Quoniam m o m e n t u m C y l i n d r i F E ef t a d m o m e n t u m partis D G , .13 
u t Quadra tum E D a d Q u a d r a t u m E G , h o c ef t u t linea D E a d 
ipfam I : & m o m e n t u m C y l i n d r i FG ad m o m e n t u m C y l i n d r i AC 
ell u t Q u a d r a t u m FD ad Q u a d r a t u m A B , h o c eft u t Q u a d r a -
tum DE ad Q u a d r a t u m I , h o c eft ut Q u a d r a t u m I ad Q u a d r a t u m 
M, hoc eft ut linea I ad ipfam O: E r g o ex aequalitate m o m e n -
tum Cylindri FE ad m o m e n t u m Cyl indr i AC eandem habe t ra-
tionem, quam habe t Jinea D E a d ipfam O , h o c eft C u b u s D E 
ad Cubum I ; h o c ef t C u b u s FD ad C u b u m AB , hoc eft re f i f t en-
ti» bafeos FD ad re f i f ten t iam baleos AB. Q u o d erat f a c i e n d u m . 

Ex i i s , quae h u c u f q u e demonf t r a t a f u n t aperte vides colí igi , q u a m 
impoffibile fit non arrem f o l u m , fed ipfam q u o q u e na tu ram ad irn-
roenfam vaf t i ta tem fuas augere poife m a c h i n a s : u t nec N a v i -
S|J> Palatia, T e m p l a ex f t ru i q u e a n t vaft i i f ima , q u o r u m r e m i , 
antenna:, t r a b e a t i o n e s , catenae ferrea*, & in fumrna reliquae con -
s tant par tes : nec arbores immenfae magni tudin is producere poif i t 
natura , cum ipfarum rami p ropr io gravat i pondere t andem infle-
aerentur : ficut ipfi etiam f o r e t impofl ib i le , h o m i n i b u s , equis aut 
''.'is animalibus oifa concede rc ita c o n f t r u d a , ut (ubf i f tere & ha-

proporcione munia fua obi re q u e a n t , cum talia animalia ad 
p x immetv-
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immenfam augeri deberent ai t i tudinem , nifi materia adhibeatur qus 
ultra c o m m u n e m & dura fie & re l i f t ens ; ant taiia offa ad earn de-
d u c a n t u r eraffitiem , q u a o m n i careat p ropo r t i one ; unde pcftea 
& figuram animalis & afpectum enormita tem monfl rorum fortiri 
need le ei l . Q u o forían refpexit fagiciffimus meus Poeta . cum 
quam maximum dsferibens Gigen tem dicit> ipfum , quantameunque 
obrincat longi tudinem , ii immenfam habeat crafl i t iem, conlifter« 
minime pofle. 

Er ut exiguum e o r u m , q u a d i c o , exhiberem fpeeimen, deii-
gnavi figuram oifis vulgari t r iplo longioris , q u o d habita proportion 
ad earn ef formatum eft craffitiem , ut in majori animali eadem ra-
t ione fuo fungi poffit officio , qua minus os in animali minori: 
qual ium ofl ium ha íunt figura ; ubi vides quantopere omni pro-

port ione deft i tutam acquirat figuram» 
illud os, quod fic adauftum eft. 

Ex qu ibus manifef tum ei l , quod, 
fi quis in vafliffimo gigante e a n d e r a 
fervare vellet propor t ionem, quam 
membra in ordinário habent homine, 
oporteret aut mul to duriorem inve-
nt Í e materiam & magis refiftentem 
ad efformanda oifa; aut concederei 
illius confif tent iam proportione ha-
bita mul to fore flaccidiorc-m f3> 
q u a in medioeris f ra tu ra hominis»5 

deprehendi tur ; alias illos ad immen-
lam alti tudinem exerefeentes prop'10 

pondere oppreílos cadere videremu!" 
cum ècontra , dum diminuuntures-
p o r a , non eadem proportione vir« 
d i m i n u i , fed in minoribus fortif" 

dinem majori propor t ione accrefccre videamus. Quare minorem c3/ 
nem duos aut tres alios e jufdem fecum magnitudinis dorfo imp";' 
tos p o n a t u r u m efle c r e d o ; cum equum ne u n u m quidem magr'' 
tudine f ibi äqua lem equum portare pofle putem. 

SlMP. At vero fi res ita fe habet , m a g n a m d u b i t a n d i occafiore --
mih i p r aben t i f ia quas in pifeibus v i d e m u s , immenfa moles , 
ut balena, decern quidem , ut audivi , Eiephantos magnituain-
e x a q u a n s , tarnen fuf t inere fe po i fun t . 
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SALV. D u b i u m T u u m , D o m : Simp. m e c b d u c i t , u t u n a m s d -

huc reperiam conditioncm , non antea à mc deprehenfam, cu-
jus ope etiam Gigantes 8c reliqua vaftiffima animalia conliftere pof-
lint, & fe movere non minus quam m i n o r a : & hoc fierct , non 
fi iolum major for t i tudo addatur offibus & aiiis part ibus, quorum 
munus eft ut & proprium 8c fuperaccedens fuft ineant pondus ; 
led, l trudura offium eafdcm fervante proport ior .es , omnino eo-
dcm modo , imo adhuc facilius e s d e m confifterent f a b r i c s , ii tali 
porportione dinfinuaturgravitas mate r i s offium , ut & gravitas car-
nisaut re l iquorum, q u s inniti oifibus debeant. Et hoc artifício ufa 
tft natura in pifcium fabrica , offa & mufculos non folum leviores 
fed abfque omni gravitate ftruendo. 

SIMP. Equidem video Dom: Salv. quo T u u s tendat d i fcur fus : 
Vis dicere, cum habitaculum pifcibus elementum a q u s fit t r ibu-
tum, q u s fuafol id i ta te , a u t , ut alii v o l u n t , gravitate corporum 
in ea iminerforum pondus d i m i n u i t , propter hanc rationem pi-
fcium materiam non ponderantem abfque illorum ofTium gravitatio-
nefuflineri poffe: H o c aurtm non fufficit: quia , licct reliqua pi-
fcium fubftantia non gravitet , offium tarnen materia procul dubio 
gravitare debe t ; 8c quis dicet ba lens cortam trahi magni tudine 
äqualem non quam plurimum gravitare, & in aqua f u n d u m non 
petere? Sequi itaque deberet in tam vafta mole illas minime pofTe 
fubfiftere. 

SALV. Acute opponis ; & ut T u o refpondeam dubio , die m i h i ; 
u t r u m obfervaveris pi fees, quoties ü b e t , fub aqua conliftere im-
mobiles, ita ut r.ec ad fundum defeendant , nec ad fuperficicm 
£ieventur, abfque uila vi ad natandum neceffaria. 

SIMP, H s c obfervatio quam maxime cft ch ra . 
SALV. Quod itaque pifecs in media immot i confiflere pofïïnt 

Jciua, efficaciftimo eft a rgumento , i l lorum c o r p o r e s mol i scom-
pJgem exsquare gravitarem in fpecie iplius a q u s , ita u t , fi in ca 
quidam partes aquagraviores inveniantur , neceffario requiratur , ut 
ftiam alias fint tantundem leviores; quo comparari poffit equi l i -
brium. Quare fi oiTa graviora fint, ncceffum e f t , ut mufeuli & re-

1Ua materia fint leviores; & hi fuam levitatem offium gravitati 
jjPPonant : ita ut inaquaticis accidat contrarium ci quod in terre-
tr;bus animalibus con t ing i t , hoc e f t , ut in hifee & proprium 8c 

Carn ; s fuftinere pondus fit o f f ium; in iftis vero caro & propriam 8c 
p 5 offium 
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of f ium fuf t inea t gravi ta tem. A d e o q u e n o n ampl ius mirandum eft 
q u o d in a q u a , n o n v e r o fupra t e r ram h o c eft in aère vaftiffima dari 
pof f in t animalia . 

SIMP. C o n t e n t u s f u m , & ulterius n o t o , ilia animalia, q u e nos 
terref t r ia d i c i m u s , ma jo r i cum ra t ione aè'rea debere d ic i ; cum in 
aère reverá v i v a n t , aëre fint c i r cumda t i , Se in aère r i fp i rent . 

SAGR. Placet mih i Sc D o m : Simp: d u b i u m Sc e jus folutio. Et 
p r s t e r e a c o m p r e h e n d o fac i l e , a l iquem ex immenf i s iftis pifcibus in 
t e r ram p ro t r ac tum n o n d i u fe pofle fu f t ine re : fcd laxatis offium 
j u n d u r i s , i l lo rum molern effe c o n c i f u r a m . 

SALV. E g o jam incl ino ad idem c r e d e n d u m : nec m u l t u m abeft, 
ut c r e d a m , idem vaf t i f f imo ifti con t ingere debere nav ig io , -quod 
mar is fupcrficiei innan tans p rop te r f u u m p o n d u s n o n diífolvitur, 
l icet tanta merc ium Sc a r m o r u m copia fit o n e r a t u m ; q u o d , fi in 
l iccum dela tum Sc aère c i r cumda tum e f fe t , d i f f inderetur . 

S e d n o f t r a m p r o f e q u a m u r materiam , & d e m o n f t r e m u s , quomo-
d o p o f f i m u s 

D a t o Prifmate aut 
- H C y l i n d r o cum fuo 

I;. ; G p o n d e r e Sc pondere 
; m a x i m o q u o d ab ipfo 

[ f u f t i n e t u r , invenire 

/ r r r ä o m a x i m a m longitudi-
/ / ym nem , ultraquam fi 

à fo lo prolongetur i 
f u o p o n d e r e d i f r u m p e r e t u r . 

Sit dat um Pr i fma AC cum f u o p r o p r i o p o n d e r e , Sc f imi l i ter da-
t u m p o n d u s D m a x i m u m q u o d ab ex t remi ta te C poíf i t fuf tmer i : 
o p o r t e t invenire l o n g i t u d i n e m , ad quam abfquerupturadiäum 
P r i f m a pro longar i poíf i t . 

Fiat u t p o n d u s Pri fmat is AC ad c o m p o f i t u m q u o d f i t ex pondere 
ipf ius AC & d u p l o p o n d e r e ipfius D, ira l o n g i t u d o AC ad lon-
g i tud inem AH : inter quas f i t media p ropor t i ona l i s AG : D ico iftam 
A G effe l ong i tud inem q u s f i t a m . Q u o n i a m m o m e n t u m g r a v i t a n s 
p o n d e r i s D in C s q u a l e ef t m o m e n t o ponde r i s dupl i ipf ius D, quod 
p o f i t u m fit i n m e d i o ipfius A C , ubi et iam cen t rum m o m e n t i P r i f m a t i s 
A C : r e f i f t e n t i s i t u r P r i f m a t i s A C m o m e n t u m s q u i v a l e t gravita-
t ion i c o m p o f i t i q u o d , ex duplo ponder i s & p o n d e r e AC c o m p o f i t u m > 

fimili-
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f imiü re r i n medio ipíius AC affigitur. C u m jam f a f í u m f i t , u t m o -
mentum e o r u m p o n d e r u m íic p o f i t o r u m , h o c eft compof i t i ex d u -
plo D & A C , ad m o m e n t u m H C , ira linea HA ad l ineam A K , 
inter quas iinea AG ef t m e d i a ; erit m o m e n t u m d u p ü D c u m m o -
mento AC ad m o m e n t u m AC , ut Q u a d r a t u m G A ad Q u a d r a t u r a 
AC. A t q u i m o m e n t u m premens Pr i fmat is GA eft ad m o m e n t u m 
ipíius A C , u t Q u a d r a t u m G A a d Q u a d r a t u m A C : E r g o longi-
tudo AG eft maxima q u e q u i r e b a t u r , hoc eft i l ia, ad q u a m Pr i f -
ma p r o l o n g a t u m fe f u f t i n e t , u l t ra ve ro earn c x t e n f u m d i f ru rn -
pitur. 

Conf iderav imus h u c u f q u e m o m e n t a &r refif ientias P r i f m a t u m & 
Cyl indrorum f o l i d o r u m , q u o r u m una extremitas i m m o t a fuir p o -
íita, alteri vero applicata fu i t potent ia ponder i s prement i s , f p e i h n -
tesautillud pondus efte f o l u m , a u t c u m gravi tate folidi c o n j u n c l u m ; 
autetiam folam gravitatem ipíius fol idi . J am autem pau lu lum d i f c u r -
ríte libet de i i fdem Pr i fmat i s & C y l i n d r i s , qu i u t r â q u e f u f t i n e n -
ttir ext remita te , au t qu i u n i f o l i p u n d o inter ext remita tes f u m p t o 
innituntur. 

E t p r imo d i c o , C y l i n d r u m , qu i gravatus à p ropr io p o n d e r e , 
«ductus lit ad max imam l o n g i t u d i n e m , ultra q u a m fe non f u f t i - • 
neret, f ive fu f t inea tu r in m e d i o un i i n n i x u m f u l c r o , f ive d u o b i s 
adext remi ta tes ; poffe eile long i tud ine d u p l u m ift ius qu i m u r o f o -
r £ t i n f i x u s , h o c eft qu i i n u n o t a n t u m fu f t i nc tu r t e r m i n o . Id q u o d 
PER FE fatis eft m a n i f e f t u m : q t ton iam fi intel l igamus C y l i n d r i A B C . 
medieratem AB f u m m a m ciTe l ong i tud inem , f u b qua fe poiTit fu-
f t inere d u m fixa manct in t e r m i n o B , eodcm m o d o fe f u f t i n e b i t , 
!1 tulcro G impoii ta ab altera medic ta te BC c o n t r a p o n d e r a -
tUr- Et f imi l i te r l i Cy l ind r i D E F l o n g i t u d o ea f i t , u t ejus f o l u m -

B 
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modomedic ta s fepo í f i t fu f t ine re , dum fixa eft in termino D, Srcon-
fequenter etiam altera LF íixain termino F, manifef tum ef t , fifulcra 
H . I . fupponantur extremitatibus D . F ; quodcunque potentia: 
aut ponderis momentum accefferit inE> ibi fieri debere rupturam. 

Q u o d fubtiliorein requirit fpeculationem hoc e f t , quando, à 
propria if torum folidorum gravitate abftrahendo , propofitum no-
bis eft inveftigare , u t rum ifta potentia aut pondus, quod medio 
applicatum C y l i n d r i , in fuis extremitatibus fufFulti, adeumrum-
pendum fufficeret, cundem poflct producere e f f edum , fi alio ex-
tremitatum alterutri rmgis vicino appliccturin loco. Ut Ex: gr: Si 
baculam f r a d u r i eum ad utramque extremitatem manibus tenea-
m u s , & gcnuiappl icemus, utrum eadem potentia , q u e ipfohunc 
i n m o d u m d.ffr ingendo fufficeret , fimiliter fatis valida elfet, 17gemi 
pona .u r non in medio baculi , fed in loco extremitatum alterutri 
magis vicino. 

SAGR. Hu jus Problematis mentionem feciííe Ariftotelem puto in 
Quasftionibus fuis Mechanicis. 

SALV. N o n omnino quxf i tum Ariftotelis idem ef t , cum NIH 
quaerat aliud , quam ut rationem r e dd a t , quare minor requi ra tur 
potentia ad iftum baculum f rangendum, fi ilium a d u t r a m q u e ex-
tremitatem manu prchendamus, hoc eft in locisà genu quam ma-
xima: rcmotis , quam fi earn tcneremus in vicinioribus; cujus rci 
generalcm affert rationem , cam a d longiorem V e d e m r e d u c e r s , 
quando b r a c h i a longius extenfa extremitates cum violentia appre-
hendun t . N o f t r u m autem qusefitum aliquid amplius f u p e r a d d ; t , 
dum inqui r imus , u t rum genu in medio pofito 3u ta l io in loco, & 
ut raque manu femper extremitatibus prchenfis, eadem potentu 
cuilibet fitui fulficiat. 

SAGU. Primo intuitu hoc afiirmandum effe videretur, quonia® 
d u o ifti Vedes idem cerro m e d o retinent momentum , d u m quan-
tum uni in fua longitudine detrahitur tantum alteri additur. 

SALV. Vidcs j a m , quam fint A?quivocationes in p r o m t u , & 
quam caute ac c i rcumfpede fit procedendum ne in íITas i n c i d a ^ 
Id quod Tu dicis, & quod reverá primo intuitu tantam 
veri l imil i tudinem, fi poftea reftr ingatur , adeo e f t f a l fum, ut> 
ve g e n u , q u o d v e d i u m eft fu lc rum, fi t pofi tum in medio 
n o n , tantam inducat d iver f i ta tem, u t iftius potential', q u ? ^ 
rtiDtuam in medio efficiendam fuff iceret , (I ea alio loc" 

debeat« 
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debeaf, interdum n e c q u a d r u p l o , nec decup lo , nec cên tup lo , nec 
millecuplo uti fufficiat. P r imo generaliter h o c q u o d a m m o d o con-
fiderabimus, ad fpecialem deinde determinat ionem Propoii t ionis 
perventuri, juxta quam variantur p o t e n t i e , p rou t in uno p u n â o 
potius quam in alio fraciio debeat fieri. 

Defignemus primo hoc l ignum A B , q u o d rumpendum eft in-
medio lupra fulcrum C ; & deinde defignemus idem , fed fub 
charaéteribus D. E, q u o d dilfringi debet fupra fulcrum F remo-
tum à medio. Primo ma-
nifeitum ef t , cum d i f t a n - A c B 
t i» A C . B C . f i n t x q u a -
les, potentiam i n extre- ^ ^ ^ ^ 
mitatibus B. A, «gua - -^ ;^— 
liter fore divifam. Secun-' 
do, quoniam difl antia R „ 
DF deficit à diftantia AC / 
momentum potent ie in D 
polite deficit à momen to í S Ü i ô Ç 
in A, hoc efi pof i to in diftantia C A , idque juxta ra t ioncml ines D F a d 
lineam AC j & per confequens oporte t illud augere ad e q u a n d a m 
aut fuperandam refiftentiam ipfius F. At vero diftantia DF refpectu 
diftantie AC in infinitum diminui potef t . E r g o opor te t ut in in-
finitum augere poffimus potentiam quae applicabitur in D ad e x e -
quandam refiftentiam in F. 

Sed è c o n t r a , p rout diftantia FE crefcit fupra C B , diminue/e 
oportet potentiam in E ad equandam refiftentiam in F : Sed diftan-
tia FE refpedu ipfius CB non poteft crefcere in infinitum , retra-
tando fulcrum F veifus terminum D, imo ne duplum quidem : 
Quare potentia in E ad equandam refiftentiam in F medietate po-
fcntiae in B femper erit major . Comprehendi tu r itaque necclfario 
In infinitum augeri debere momenta compofiti ex potentiis in E & 

ad equandam aut fuperandam refiftentiam pohtam in F , prout 
fulcrum F continue ad extremitatem D propius accedir. 

SAGR, Quid dicemus , D o m : Simp: nonne confiteri oporret 
Geometrie virtutem omnibus aliis efficacius eile inf t rumentum ad 
acuendmn ingcnium , i l ludque d i f p o n e n d u m , ut perfeéto ratioci-
n , ° fpcculationi fitaptumi' & maxima cum ratione voluifle Pla-
'onem, ut fui difcipuli Mathematicis prius imbuti effent fcientiis. 

A E S ° 



12 z G, G A LI L iE I Mecbanica 
E g o licet opt imc V e d i s conceperim facul ta tem, quomodo accr;-
fcente aut defcrefcente ejus longitudine , augeatur aut diminua* 
tur potential & refif tent ia momentum: in prafent is tamen determina-
t ione non parum equidem , fed infinite fallor. 

SIMP. E g o p r o f e d o comprehendere inc ip io , Logicam quan-
tumvis praf tant i i f imum inf t rumentum ad dirigendum noftrum di-
fcurfum, in incitations mentis ad in ventionem , minime attingeread 
acumen Geomet r i a . 

SAGR. M i h i v i d e t u r , docere nos Log icam, quomodo dignoíca-
m u s , u t rum difcurfus & demonftra t iones jam f a d i & inventif--
tis tirmiter concludant ; ülam autem docere viam difcuríusinveniea-
di & demonftrat iones concludentes , E g o reverá minime credo. At 
vero magisè re e r i t , li D o m : Salv: nobis demonft re t quà propor-
t ione potentiarum crefcant momenta ad fuperandam eiufdcm liĝ i 
reíiftentiam juxta loca diverfa à f r ad ione . 

SALV. P ropo r t i o , de qua q u a r i t i s . ca forma procedit, ut 
Si in Cylindri longirudine d u o notentur loca , quibus i f e 

Cyl indr i velimus fieri f r a d u r a r n , eorundem locorum reiiftentix cin-
dem inter fe habeant rationem , quam habent Redangula facta à 
diftantiis eorundem locorum contrarie fumptorum. 

Sint po ten t i a A. B. minima; q u a rumpere pofiint in C & fi®1" 
liter po ten t ia E. F. min ima q u a rumpere poifint in D- Dico po-
tentias A. B. ad potentias E. F. eandem habere rationem. çuani 
babet r edangu lum A D B a d redanguium ACB. 

Quon iam potent ix A. B. ad potentias E . F. r a t i o n e m habent coffi-
pofitam ex ratione potentiarum A. B.ad potentiam B: ex ration«F5' 
tent ia B ad potentiam F, & ex ratione potent ia F ad potentias F ^ 
Sed ut po tent ia A. B, funtadpotent iam B, ita fe habet l o n g i t u d o B A 

ad A C : & ficut potentia B e f t a d potentiam F,ita eftlinea DB ad linearn 
B C : & ficur potentia F eft ad potentias F . E . fie eft l i n e a D A . 3 » 

a r — D i c 1 B l i n e a m A B : p° t c n t i ï 'V! ' 
CT7\ ï 3 1 3 r h a d potentias E F rationem 
[ f ! f bent compofitam ex hifee tnj 
r \ G F bus : hoc eft. R e d s B A 
K j E AC. R e d a D B ad BC & 

da DA ad AB. Atqui ex duabus D A ad AB & BA ad A C , com* 
ponitur ratio D A ad AC : E r g o potent ia A. B. ad potentias h- • 
n r i o n e m habent compofitam ex rationibus D A a d AC & DB ad ^: 
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Atqui r e d a n g u l u m A D B a d r e d a n g u l u m A C B ra t i onem habet: 
c o m p o f i t a m ex i ifdcm ra t ion ibus D A ad A C & D B ad B C : E r -
go p o t e n t i a : A . B. ad po ten t ias E . F . f u n t u t r e d a n g u l u m A B D . 
ad r e d a n g u l u m A C B : q u o d idem eft ac fi d i camus ref i f tent iam ne 
r u m p a t u r in C eíTe ad re f i f t en t iam ne r u m p a t u r in D eandem ha-
bere r a t ionem, q u a m habe t r e d a n g u l u m A D B . ad r e d a n g u l u m 
ACD. Q u o d erat d e m o n f t r a n d u m . 

Pro C o n f e d a r i o h u j u s T h e o r e m a t i s facile refolvere p o f i u m u s 
Problema fatis cu r io fum : f c i l i ce t : 

Dato pondere m á x i m o ad C y l i n d r i aut Pr i fmat i s med ie t a t em ere-
cto, ubi ejus ref i f tent ia eft m i n i m a , & d a t o p o n d e r e , q u o d pr ior i 
majus e f t : in e o d c m C y l i n d r o inven i re p u n d u m , cui i l lud ma-
jus pondus d a t u m applicari d e b e a t , t a n q u a m m a x i m u m . 

Pondus da tum , q u o d ma jus eft p o n d e r e m á x i m o in m e d i o C y -
lindri AB a p p e n f o , ad i l lud ip fum m a x i m u m habeat r a t i onem lí-
nea: E ad lineam F, o p o r t e t i n C y l i n d r o inven i re p u n d u m , à q u o 
datum pondus fuf i inea tur ut m a x i m u m . 

Inter duas E & F lit media p ropor t iona l i s G, & fiat ut E ad 
G ita AD ad S , e r i t que S m i n o r ipfa A D . Sit AD D i a m e t e r Se-
micirculi A H D , i n q u o a c c o m m o d e t u r iinea AH aequalis ip-
fi S & jungatur HD , cui f u m a t u r aequalis ipfa DR. . D i c o R 
cfte pundum q u i f i t u m , è q u o fi er ígatur p o n d u s da tum , quod da to 
máximo Cy l ind r i m e d i o aoplicato m a j u s e f t , i l lud m a x i m u m erit . 

Supra L o n g i t u d i n e m BA 
f a t Semicirculus A N B , eri-
gaturque perpendicularis R N , 
& jungatur N D . Q u o n i a m 
d"o Quadra ta N R . R D . 
®qualiafunt Q u a d r a t o N D , 
noc eft Q u a d r a t o A D , h o c 
jft duobus Q u a d r a t i s A H . 
H D : & Q u a d r a t u m H D 
»quale eft Q u a d r a t o D R ; 
er |t Quadratum N R h o c ef t 
^ a n g u l a m A R B . aequale 
Quadrato AH h o c ef t Q u a d r a t o S : Atqui Q u a d r a t u m S e f t ad 
Xii'adratum AD ut línea F ad l ineam E, h o c ef t u t p o n d u s maxi-
mum e r t d u m in D ad da tu ra p o n d u s m a j u s . E r g o h o c m a j u s eri-

• Q^ 2, g e n -
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g e n d u m erit in R, ut max imum q u o d ibi fuitineri poiTit: Id quod 
qux reba tu r . 

SACK. O p t i m e rem capio : & ulterius c o n f i d e r o , cum Prifmj 
AB eò Temper fir r o b u f t i u s , & preifioni magis reliftat in iis parri-
b u s , qua; magis ac magis à medio d i f t a n t , in maximis & gravio-
ribus t rabibus verfus extremitates baud exiguam tolli poffe partem, 
cum notabili ponderis d iminut ione ; id quod in pra-grandium eubi-
cu lorum trabeationibus magnam afferret commodi ta tem & utilita-
tem. Et quam maxime è re f o r e t , invenire qualem figuram obti-
nere tale debeat foiidum , q u o d in omnibus fuis partibus äqualem 
habeat re f i f ten t iam: ita ut non facilius à quovis pondere poilit dif-
rumpi in m e d i o , quam in quovis alio loco. 

SAL v. Eram jam paratus ad dicendum T i b i aliquid, quod in hoc 
p ropof i ro notabile fatis eft & elegans. Ut melius explicare me poifirn, 
talem def igno figuram. 

I p f u m DB eft P r i f m a , cujus refiftentia ne frangatur in extrem-
täte AD à potentia premente in t e rmino B, t an to minor ell reli-
ftentia, quae invenire tur in loco C l , q u a n t o longi tudo LBrci-
n o r eft longi tudinc CA : ut jam eft d e m o n f t r a t u m . Concipiatur 
nunc idem Prifma diagonaliter f e â u m juxta lineam F B , ita ut fá-
cies oppofitse fint d u o T r i a n g u l a , q u o r u m unum nobis obverluffl 
f i t F A B . O b t i n e t h o c , fo i idum contrariam Prifmatis naturam. 
h o c eft t an tò minus reiiftit fupra te rminum C quam fupra termi-
n u m A ne f rangatur à potentia pofita in B , quan to l o n g i t u d o Cß 
m i n o r eft longi tudine BA : id q u o d facile demonftrabimus. 

Quoniam , pofita fe-
â i o n e C N O paraílela il-
teri A F D , linea FA ad li-
neam CN in Triangulo 
F A B , eandem habet ra-
t ionem , quam habet Ii-

A C B nea AB adipfam CB» 
proinde fi intelligamus i» 

p u n d i s A . C , d u o pofita effe fulcra d u o r u m V e f l i u m , quorum 
diftantia; B A . AF : B C . C N . erunt fimiles; adeoque quale mo-
m e n t u m habeat potentia pofita in B cum diftantia BA , fupra re-
fiftentiam pofitam in diftantia A F , talem habebi t eadem potenti» 
in B cum diftantia BC fupra eandem ref i f tent iam , qua; foret P0' 
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(•ta in diftantia C N . Sed reliftentia q u e in fulcro C pofita ad di-
f t a n t i a m C N , fuperari debet à potentia in B , tan to minor eft refi-
ftentiainA, quanto rcdangulum C O minus eft r edangu lo A D hoc 
eft quanto linea CN minor e f t linea A F , hoc eft quanto l ineaCB 
minor eft linea BA. E r g o rciiftentia partis O C B ne frangatur in 
C, tanto eft minor refiftentia totius D A O ne rumpatur in A , 
quanto longitudo CB eft minor longitudine AB. 

Q u a r e in T r a b e aut Prifmate D B aliquam fuf tu l imus p a r t e m , 
puta dimidiam , diagonaliter eum fecando , & retinuimus C u n e u m 
lut P r i f m a Triangulare FBA ; quae duo Solida contrarias potfideani 
conditiones, id e f t , hoc tanto p lus re f i f t i t , quanto fit brevius : 
& i l l ud d u m brevius redd i tu r , tantundem ex fuo robore deperdi t . 
turn itaque hoc ita fe habear, rationi confentaneum, imo ne-
ceiliriurn v idetur , talem poífe dari f e d i o n e m , qua d e m t o fuper-
fiuo, t a l i s figure folidum remaneat , quod in omnibus fuis part i -
bus aqualiter poflit refiftere. 

SIMP. Maxime neceflarium eft , ubi datur tranfitus à majori ad 
minus, ibi etiam inveniri squa le . 

SAGR. In eo autem jam rei cardo ve r t i tu r , ut via inven ia tu r , 
juxta quam, ad talem fedionem eíficiendam, ferra debeat duci . 

SIMP. Satis facile mihi illud opus elfe videtur -, quoniam ii 
fedione Prifmatis diagonali fublata ejus medietate , refidua figura 
nturam retineat contrariam nature Prifmatis integri , ita ut omnibus 
>n locis, quibus hoe acquirit r o b u r , illud a l terum tantundem per-

puto, fi viam medii teneamus, hoc eft fi i f t iusdimidi i aufe-
ramus femilfin, remanentem figuram nec acquifituram nec amiffa-
"m elfe ullam for t i tud inem, in omnibus iifdem locis, in quibus 
"Uae reliquat figure equalem port ionem perdebant & acquirebanr. 

SALV. Non acu rem tetig.fti : & ficut T ib i of tendam , id q u o d 
a Prifmate refecari potef t & tolli abfque diminutione robor i s , re-
Vtra illius non qua r t am, fed tertiam partem effe videbis. Re f t a t 
l3m f i d quod indicavit Dom.- Sagr : ) ut reperiamus lineam , jux-
ja q u a m procedere debeat ferra ; iilamque demonf t rabo debere t l fc 
Parabolicam. Sed prius Lemma quoddam demonftrari o p o r t e t , 
luod eft tale. 

Si f u n t j U 3 e Librgg a u t Ve<5tes à fuis fulcris ita d i v i f e , ut d u e 
«"tantie, ad quas poni debent potentiae , inter fe ra t ionem habeant 

uphcatam diftantiarum, ad quas funt refiftentiae : que refiften-

Q . 3 t i a e 
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D 

t i s in ter fe f in t u t i l lo rum d i í l a n t i s : D i c o potent ias fuílinentci 
fo re s a u a l e s . 

Sint d u o Vectes A B . CD , fupra fua fu l c ra E. F. ita divifi, ut 
dif tant ia EB ad d i f tan t iam FD dup l i ca t am habeat rationem ejus, 
q u a m habe t d i f tan t ia EA ad F C . D i c o po t en t i a s , q u s in B. D. 
ref i f tent ias i p f o r u m A . C . f u f í i n e b u n t , fo re inter f e squales. 

Pona tu r l i nea EG media 
A 1 £ E> proporr ional i s inter EB & 

FD : q u a r e erit ut B£ ai 
E G , ita G E adFD&AE 
ad C F , & fie etiam poli-
t u m eft íe habere refiiien-

t iam ipfius A ad ref i f tent iam ipfius C. E t q u o n i a m eft ut EG aí 
F D , ita AE ad CF , er i t p e r m u t a n d o u t GE a d E A ita DF id 
F C , & idc i rco ( q u i a d u o V e d e s D C . G A . in punít is F . E 
p ropo r t i ona l i t e r divif i f u n t ) q u a n d o p o t e n t i a , q u s poíita in D 
e x s q u a t ref i f tent iam ipfius C , f o r e t in C , illa e x s q u a r e t eandena 
ref i f tent iam pof i t am in A : fed per da tum ref i f tent ia ipfius A ad 
r e f i f t en t i am ipfius C , eandem habet r a t ionem q u a m AE ad iFi 
h o c eft quam BE ad EG : E r g o potent ia C, a u t , l i dicere vo-
l u m u s , D pofi ta in B, f u f t i neb i t ref i f tent iam C, pofitam in A. 
Q u o d era t d e m o n f t r a n d u m . 

H o c jam percep to ; in Pr i fmat i s DB facie F B . deferipta fit lí-
nea P a r a b ó l i c a F N B , cu jus vertex B: juxta q u a m l e d u m f i t Prifms» 
ita ut remaneat f o l i d u m c o m p r e h e n f u m à bafi A D , à plano rectân-
g u l o A G , à linea r e d a B G , & à fuperf icie D G B F , incurvata , ífr 

c u n d u m curv i t a t em l i n e s P a r a b o l i c s F N B . D i c o Solidum 
s q u a l i t e r u b i q u e ref i f tere . 

A 

Sit illud f e â u m à f 
no CO i p f i A D para le-
io , &intel l igantur duo 

v e â e s divifi & P0'1" 
fuper fulcris A. C : X 

u n i u s diftantiae W» 
BA.AF,&al te r iusbL. 

C N . Q u o n i a m i n Parabola F B A . eft A B a d B C , u t Q u a d r a i 
FA ad Q u a d r a t u m C N , m a n i f e f t u m eft d i f tan t iam BA unius• ve-
â i s ad alterius d i f t an t i am BC dup l i c a t am habere rationem «)uSl 

quão 

/ ! V o / 
i N 

X 

• \ / 
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quam habet altera diftantia AF ad alteram C N . Et quia refiftentia 
aequandainVefte B A a d reíiftentiam aquandarn in Veóle BC.eandem 
habet rationem, quam habet reciangulum DA ad reciangulum O C ; 
q u s e f t e a d e m , quam habet linea AF ad Iineam N C , q u a fun t 
duae reliqua diftantia: Veólium ; per pracedens Lemma manife-
ftum ef t , eandem p o t e n t i a m , quae appücata linea: BG e x a q u a t 
reiiftenciam D A , etiam exaquaturam reíiftentiam C O . Et idem 
demonftrabitur, Ii folidum quovis alio fecetur loco : Ergo tale So-
lidum aqualiter ubique refiftir, 

Deinde, q u o d Prifmati f ecundam lineam Parabolicam F N B fe-
fto , tertia pars aufera tur , hoc m o d o pa te t : Quia Semiparaboh 
F N B A , & re&angulum FB bafes funt duorum Soiidorum inter 
duo plana parailela c o m p r e h e n f o r u m , h o c e f t i n t e r reétanguia FP,, 
OG: quare eandem in fe retinent rationem cum fuis baübus. A*:-
qui rcilangulum FB fefquialterum eft Semiparabola F N B A : E r -
go Prifma juxta lineam Parabolicam fecando, tertia aufertur pars. 

Unde pa te t , q u o m o d o lingulis l ibrarum centenariis auferendo 
figinta tres exftrui queant trabeationes abfque ulla d iminut ione 
toboris; id q u o d in major ibus Navibus haud exiguum afferre p o -
tçrit fruetum; quoniam in talibus fabricis infinitum levitas p rabes 
momentum. 

S.\GR. T o t ac t an t a funt ut i l i tates , ut eas omnes enumerarc 
'Oigum, imo impolfibile fit: Sed E g o iis omif l i s , intelligere po-
!Uus defiderarem, iftam gravitatis d iminut ionem fieri fecundum pro-
portionem alfignatam. O p t i m e c a p i o , f e d i o n e m Diagonalem fe-
tiffin auferre ponderis : alteram vero Parabolicam tertiana Prif-
matis partem auferre credere polTum D o m : Salv: gratia, qui fem-
Per verum dicit : in hac autem re fide mul to gratior eflet feientia. 

SALV. Demonf t ra t ionem igitur vis habere , qua pateat verum 
quod Prifinatis exceftus, fupra id q u o d m o d o Solidum Para-

"J0licum diximus, tertia tot ius Prifmatis fit pars. Me illud aliás 
^rconftrafle fcio : tentabo j a m , utrurn reponere fimul poffim de-
monftrationem, cujus gra t ia , quantum memin i , quodam Archi-
ĵ edis utebar Lenamate, q u o d ab ipfo affertur in Libro de Spira-
n s , & (]c f o n a t . si quorvis linea: aequaliter excedan tu r , & ex-
_ce"us fit aqualis min ima ex iftis lineis; & fint totidem a l i a , q u a -

f ingu ia f in t aquales m a x i m a : H a r u m Quadrata erunt mi -
quam tripla Qt jadratorum q u a fiunt ab iftis lineis q u a exce-

d u n t u i , 
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d u n t u r . At vero eadem e r u n t plus q u a m tripla re l iquorum, qui 
p o f t f u b t r a d u m Q u a d r a t u m maxima: f u p e r f u n t . 

Q u o p o f i t o : Sit in hoc 
rec tângulo ACBPinfcri-
pta Linea Parabólica Af 
d e m o n f t r a r e debemus 
T r i a n g u l u m mixtilineum 
B A P : cujus lacera funt 
B P . P A . & baiis linci 
Paraból ica BA , tertiam 
effe partem totius redan-
g u l i C P . Quoniam linen 

fit tert ia pars , er i t vel m a j o r vel m ino r . 

Si poff i t t i l e m i n o r , illius d e f e d u i p o n a m u s s q u a l e e l f e fpanum 
X . D i v i d e n d o de inde r e d a n g u l u m C P c o n t i n u e lincis q u a ; îareribus 
B P . C A . pa ra l l e l s f u n t , in p a r t e s , s q u a l e s : a c c e d e m u s tandem 
ad talcs par tes , ut una i l larum fpat io X lit minor . Sit jam OBunn® 
ex iftis r e d a n g u l i s , & per p u n d a , in q u i b u s r e l i q u s p a r a l l e l s ü-
n e a m Parabol icam f e c a n t , d u c a n t u r l i n e s pa ra l l e l s ip f i A P : ^ 
c o n c i p i a m circa no i l rum T r i a n g u l u m mixt i l ineum d e f c r i p t a m fi-
gu ram c o m p o f i r a m ex r e d a n g u l i s : q u s f u n t B O . I N . HM. FL. 
U K . G A. q u s f igura m i n o r certe erit ter t ia parte redanguli CPi 
c u m exceffus e ju fdem figurx fupra t r i angulum mixtilineum mu." 
t o fit m i n o r r e d a n g u l o B O , q u o d fpa t io X adhuc m i n u s e f t . 

SAGR. L e n t e , q u s f o , p r o g r e d i a m u r : c u m non videam,£ î ' 
ce l fum h u j u s f ignrs c i r c u m f c r i p t s fupra T r i a n g u l u m mixtilineum» 
r e d a n g u l o B O effe m u l t o m i n o r e m . 

S A I . V . N o n n e r e d a n g u l u m B O iftis o m n i b u s redangul is AEQ1"; 

e f t per q u s nof l ra Iinea Parabólica t r a n l i t : fcilicet ip'15 

1H. H P . F E . E G . G A . q u o r u m u n a f o l n m m o d o pars m a n e t e x -
tra T r i a n g u l u m m i x t i l i n e u m ? p r s t e rea n o n n e etiam reäangula3 

B O p o f i t u m eft minus fpatio X ? 
E r g o fi T r i a n g u l u m una cum fpat io X juxta A d v e r f a r i u m etf 

quc t ter t iam partem R e d a n g u l i C P ; figura circumfcripta* q-* 
t r i angu lo t a n t o m i n u s quam fpatii im X a d d i t , a d h u c minor 
nebi t tertia parte e jufdem r e d a n g u l i C P : Sed hoc eil impotä^y 
quia ilia eft plus q u a m tertia pars : A d e o q u e verum n o n e f t , r ' 
a n g u l u m n o f t i u m mix t i l ineum tertia r c d a n e u l i parte lore nut11'5. 
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SAGR- Dubii mei folutionem percepi : Sed jam demonftrar i no-

)is neceííe e l t , figuram circumfcriptam efle plus quam tertiam par-
tem redanguli C P : id q u o d , ut c redo , majus nobis facefíet ne-
gotium. 

SALV. E h ! nulla h e c res laborat difficultate. Quoniam in Pa-
rabola Quadratum line® DE ad Quadra tum l ines ZG eandero ha-
eandem habet rationem , quam habet linea AD ad ipfam A Z , 
qui eft eadem quam habet r edangulum KE ad redangu lum A G , 
(quiaaltitudines AK. KL. f u n t e q u a l e s ) E r g o eandem rationem 
quam habet Quadratnm ED ad Quadratum ZG , hoc eft Qua-
dratum LA ad Quadra tum A K , etiam habet redangulum KE ad 
redangulum K Z . Et eodem prorfus mcdo demonftrabi tur de reli-
quis redangulrs LF. M H . N L ü B . ilia inter fe eile ut Quadrata Ii-
nearum M A . N A . O A . PA. Conl ideremusjam figuram circumfcri-
ptam ex quibufdam compofitam efTe fpatiis , q u e inter fe fun t ut 
Quadrata l inearum, fe invicem excedentium excellu equal i mini-
ras, & redangulum CP compof i tum eife ex tantundem fpat i is , 
quz fingula maximo f u n t e q u a l i a ; cum omnia redangula ipfi OB 
fint aequalia. E r g o Tr iangulum mixtilireum non eft minus tertia 
parte redanguli CP . 

Dico fimiliter illu 1 non elfe ma jus : Quoniam Ii eft plus quam 
tertia pars redangul i CP , ponatur fpatium X equate excelfui trian-
?ulifupratertiam partem ipfius redangul i C P : & f adad iv i f i one & 
lubdivifione redangul i in redangula femper equalia , eoufque tan-
dem pervenietur, ut unum ex iftis fir fpa t ioX minus. Sit i f t a f a d a 
diviiio: & fit redangulum BO minus fpatio X , defcriptâ u t f u p r a 
•ãUrà, habebimus in Tr iangulo mixtilineo infcriptam figuram 
c°ropofitam e x redanguli* V O . T N . SM. R L . Q Á , querer iam 
n°n erit minor tertia parte majoris redanguí i CP . Quoniam trian-
gulum mixtilineum minori longeexceffu fuperat figuram infcr iptam, 
TJam fuperat tertiam partem iftius redangul i CP : liquidem ex-
Cc"us trianguli fupra tertiam partum redangul i CP eft equaíis fpa-
t'O X, quod minus eft r edangu lo B O : & hoc adhuc mul to mi-
rus cxcelfu trianguli fupra figuram infcriptam : quoniam huic re-
^ngulo BO omnia ifta exígua redangula AG. G R . LF. F H . 

• IB. funt e q u a l i a : quorum medietate minor adhuc eft excef-
a trianguli fupra figuram infcriptam. Quare augendo triangul m 

ertiaparte redanguli C P , mul to plus eo q u o ( a u d u m fpatio À ) 
R. fuara 



Iis G. G A L I L J E l Mechanica 

f u a m infcr ip tam figuram f u p e r a t : erit talis f igura a d h u c major ter-
tia parte r e d a n g u l i C P , A t q u i ília eft m i n o r per fuppo í i t um Lem-
m a : Q u o n i a m rec tangu lum C P . u t aggrega tum o m n i u m redangu-
l o r u m m a x i m c r u m , ad r e d a n g u l a componen t i a f iguram infcriptam 
eandem habet r a t ionem , quam habet aggrega tum o m n i u m Quadra-
t o r u m l inearum m a x i m s s q u a l i u m a d quadrata l i n e a r u m , q u s 
s q u a l i r e r e x c e d u n t u r d e m p t o Q u a d r a t o m a x i m s , ac idcirco (ut 
aggregato Q u a d r a t o r u m accidit ) t o t u m aggrega tum reâanguio-
r u m i i a x i m o r u m ( h o c e f t r e d i n g u ' u m CP ) eft p l u s q u a m triplum 
agg rega t i , d e m p t o q u a d r a t o m a x i m s . E r g o cum t r iangulum mix-
t i l ineum nec ma jus f i t nec m i n u s , te t t ia parte r e d a n g u l i C P , erit 
ipfi s q u a l e . 

SAGR, E l egans & fubt i l i s eft d e m o n f t r a t i o : e o q u e m a g i s quod 
n o b i s da t Q u a d r a t u r a m Parabola? , o f t endens e a r n elfe fefquitertiam 
t r i a n g u ü f ibi infcript i j id q u o d Arch imedes d u o b u s inter fe diver-
f i i f imi s , fed u t r i f que s q u e admirand i s p r o p o f i t i o n n m multarum 
p r o g r e f f i b u s d e m o n f t r a v i t : S icu t ie t i am p o f t r e m o d e m o n f i r a t u m elf 
à Luca Valér io al tero A r c h i m e d e , s t a t i s n o f t r s f e c u n d o : qus 
d e m o n f t r a t i o nota ta ef t in L i b r o q u e m de C e n t r o gravitatis Soli-
d o r u m f c r i p f i t . 

SALV. H i e l iber null i e o r u m p o f t p o n e n d u s , qu i ab hu jus SC pr£-
t e r i t o rum fecu lo rum Celeberr imis G e o m e t r i s feripti fun t : quem 
fimul ac no f i e r Academicus vidit , Inventa íua p rofequ i deftitit, 
q u s de eodem f u b j e d o confcr ibere p e r g e b a t , perfpiciens ilia om-
nia adeo feliciter & inventa d e m o n f t r a t a eífe à d i d o Luca Va-
lé r io . 

S i MP. E g o de iis o m n i b u s q u s conr ige ran t cer t ior faßus 
eram ab eodem A c a d é m i c o : q u e m etiam r o g a v e r a m , u t copiam 
mih i faceret v idendi fuas d e m o n f t r a t i o n e s u f q u e in ilium diem in* 
ven tas , cum incideret in L i b r u m D o m : V a l e r i i : fed illas videre 
mih i n o n c o n t i g i t , 

SALV. E g o apograhum h a b e o e ju fque copiam tibi faciam , quo-
niam videre j u e u n d u m diveri i tatem m e t h o d o r u m , qu ibus A u t h o -
res p rocedun t i n i i fdem C o n c l u f i o n i b u s e a r u m q u e D e m o n f t r a t i o -
n ibus i .nvef t igandis ; c u m q u x d a m e x conc lu f ion ibus d i v e r f a s f o r -
t i an tur expi iea t iones , licet reuera e s d e m f in t . 

SAOR. Gra t i i f imum mihi erit ilia v i d e r e ; & T u , cum ad foli-
tos rever tar is c o n g r e f f u s , co me p jo feque r i s f a v o r e , ut illas te-

cum 
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cum aflferas. Sed dum fe ita habet , q u a fpe&at reí if tentiam fol idí 
ícâione Parabólica ex Prifmate e d u ß i , q u a operário non minus 
elegans eft quam utilis in multis oper ibus Mechan ic i s , m a x i m e 
è re Ait if icum f o r e t , li facilis &: expedita haberetur regula , juxta 
quam iupra planum Prifmatis talis Parabólica defcribi poíTet iinea. 

SALV. Mul t i funt modi tales defcribendi l ineas, fed fupra o m -
nes duo maxime expedi t i , quos tecum communicabo . Primus ex 
iftis reverá admirabilis e f t , quoniam juxta t u m minor i t empore , 
quam quo Circ ino quis fubt i l i ter in charta qua tuor aut fex Cí rcu-
los magnitudine di f ferent ts defcr ipfer i t , E g o triginta aut quadra-
ginta lineas Parabólicas d e í i g n a b o , non minus accuratas, fubti lcs 
& politas , quam fint i f torum Ci rcu lo rum Ci rcumferen t ia . Sumo 
pilam aneam exquií i te ro tundam , q u a nuce non fir ma jo r ; h a c 
projecta fuper fpeculo m e t a i ü n o , ooíi to in íitu non ad H o r i z o n -
tem recto led al iquantum inc l ina to , ut pila mora progredi p o í l i t , 
iüud leviter p r e m e n s ; illa relinquet nobis lineam Parabolicam q u a m 
fubtililTime &r polnilf ime deferiptam : eamque aut largiorem aut 
anguftiorem, p rou t i p f a p r o j e d i o magis aut minus fuerit elevata. U b i 
claro etiam & fenfibili experimento c o m p r o b a t u m habemus , mo-
tim Proje&orum per Parabolicam procedure l ineam: qui e f f lé tus 
antea ab Amico nof t ro non erat o b f e r v a t u s ; cujus tarnen demon-
ftrationem affert in íuo L i b r o de m o t u , quem finuil in pr imo 
congafTu videbimus. I f tam autem p i l a m , qua diclo m o d o deferi-
tare Parabolam v o l u m u s , dum eam t e n emus , aliquant m mani-
as calefacere o p o r t e t , & h u m e d a r e , quoniam tum magis ap t a-
rentia fuper fpeculo relinquet \ eftigia. 

Alter m o d u s defcribendi lineam quaf i t am fuper Pr i fmate , fie 
procedit. Ad quamvis alritudioem parieri d u o in f igmtu r clavi 
juxta lineam hor izont i p a r a l l e í a m , q u o r u m a h invicem d i f t a tia 
duplam exaquer lati tudinem r e d a n g u l i , cui i n f e r i b e n d a e f t S e m i -
parabola ; deinde duobus iftis cia vis a p p e n d a t u r t e n u i s c a t e r i u l a , 
ejus longi tud in is , ut illius curvatura a d l o n g i t u d i n e m P r i f m a t i s f e 
"ctendat; tum ifta catenula in P a r a b o l i c a m f c ftedet f i g u r a m : a d e o -
tjue íi puní t is d u d u m iftius c a r e n u l a d e f i g n e m u s , i n t e g r a m d e f -
Cri'ptam habebimu^ P a r a b o l a r n , q u a p e r p e n d i c i i l o ex i r a d o i n t e r 
c'avos p u n â o pendente in d u a s a q u a l e s d i v i d e t u r p a r t e s : q u a m 
lineam in oppoíita Prifmatis l a t c r a d e i n d e t r a m f e r r e a d e o c r i t f a c i -
e i ut quivis mediocri ter faltem peritus artifex illud facere q u e a t . 

R 2 I m o 
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I m o etiam ope linearum Geomet r i ca rum quae Amic i noítri circino 
infcríptae (un t , abfquc u!lo n e g o t i o , in i í to Priímatis latere eadcm 
per p u n d a defignari poter t t Linea. 

V a r i a s hucufque Concluf iones demonft ravimus pertinentes a d 

fpeculat ionem harum in folidis refi í tentiarum ne rumpantur,: ape-
l u i r n u f q u e pr imo ad talem fcientiam in t ro i tum , refiítentiam p e r d i -

r e c t u m ut notam f u p p o n e n d o ; q u e confequcnter ulterius p r o g r e -

di po te r i t . inveniendo alias atque alias Concluf iones cum fuis De-
monf l ra t ion ibus ex i i s , quae in natura funt inf in i te . Utautemho-
diernis noftr is fermonibus imponamus finem , adjungere folummo-
do volo Ref i í ten t ia rum contemplat ionem in Solidis vacuis, qui-
b u s a r s , & magis natura in mille operatíonibus ut i tur , ubi a b í q u t 

3 U g m e n t o ponderis quam maxime accrefcit robur ; ut in o ( l i b u s 

avium videre e f t , & quam plurimis t u b i s , quae licet leves, in-
flexioni & rupturae tamen baud parum rel i f tunt . 

Sic fi culmus , qui fpicam t o t o caule fuí l inet multo gravio-
r e m , ex eadem materia: quan t i t a te , fed folidus elfet faftus multo 
minus fledioni Sc f r s d i o n i refifteret. Et hac ratione ars obíerva-
vit & confirmavit experient ia , haftam vacuam aut tubum iigneum 
aut metal l inum mul to eífe firmiorem, quam fi ejufdem ponderis 
Sc longitudinis exi f tens , folida eíTet; quia turn c o n f e q u e n t e r etian 
fubt i i ior fore t ac tenuior . Quare ars invenit m o d u m haítas exca-
v 3 n d i , fi eas quis & leves & for tes defideiet . Demonítrabimus M-
t im , q u o d 

Refiftentiae d u o r u m C y l i n d r o r u m pondere & l o n g i t u d i n e aqua-
rium quorum alter vacuus fit 3 fol idus al ter , eandem inter fehabeant 
r a t i onem, quae eft inter i l lorum Diâmetros . 

. T u b u s aut Cylindrus va-
. — - c u u s A E , & Cylindrusfo-

__ . . . . j l idus I N , íint pondere 

E d i c o " u b i A E r e f i f t e n t i a e 

j' ne f rangatur ad refiÜ^; 
/ y- - - - - ------- \ riam Cyl indr i folidi IN 

Â ^ . ^ ^ i i f e i A . i f f i S i f e s i ^ ^ ^ a ^ ^ quam Diameter AB h»* 

bet ad Diametruro. 
Sd q u o d fatis eft m a n i f e f t u m : quon iam t u b o & Cyl indro eandj^ 
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feabentibus long i tud inem , C í r cu lus IL , qui e f tba f i s C y l i n d r i , erit 
aqualis annulo A B T u b i A E ( a n n u l u m v o c o e a m fuperf ic iem q u x 
reíiJua e f t q u a n d o circulus m i n o r a ma jo r i f ib i concên t r i co fub t ra -
hitur) adeoque i l lorum r e í i f t e n t i s a b f o l u t s s q u a l e s e r u n t ; fed 
quoiiiam tranfucrf im r u m p e n d o C y l i n d r u m I N long i tud ine I N pro 
Veite u t imur & p u n i t o L pro f u l c r o , & Semid iame t ro aur D i a -
metro LI pro contra vec tç ; Et in t u b o pars Vect is h o c eft linea BE 
eft squalis l i n e s LN ; fed c o n t r a v d i s ultra f u l c r u m eil D i a m e t e r 
aut Semidiamcter A B : fit m a n i f e f t u m ref i f tent iam tub i fuperare 
reliftcntiam C y l i d r i folidi juxta excei fum Diame t r i AB fupra D i a -
metrum I L . E t hoc eft idem q u o d q u s r e b a m u s . T u b i vacui igi-
iur robnr C y l i n d r i folidi í i rmi ta tem fupera t juxta ra t ionem D i a -
metrorum ; q u a n d o nempe f u n t ex eadem m a t e r i a , & pondere ac 
longitudine s q u a l e s . 

L re fore p u t o , fi con fequen t e r invef t igare pergamus , q u o d in 
reliquis indi íer iminat im cont ingi t cafibus inter tubos & C y l i n d r o s 
folidos s q u e l ongos : licet p o n d e r e í int i n s q u a l e s , & magis aut 
minus exeavati. Et p r i m o d e m o n í l r a b i m u s , nos poífe 

Dato t u b o vacuo , invenire C y l i n d r u m p lenum ipíi s q u a -
lem. 

Eacillima eft h x c opor t io . Q u o n i a m í i f i t AB D i a m e t e r t u b i , & 
CD Diameter c o n c a v i : in C i r c u l o ma jo r i appl ice tur linea AE s q u a -
ds Diametro CD & c o n j u n g a t n r linea E B . Et quia in Semicí rculo 
AEB augulus E r e f t u s eft , Circulus cu-
ius Diimeter eft AB erit s q u a l i s d u o b u s 
Circulis à Diamet r i s A E . E B . Sed AE 
'ft Diameter cavitatis t u b i : E r g o Ci rcu -
lus 3 Diâmet ro EB squa l i s erit a n n u l o 
ÄCBD : adeoque C y l i n d r u s fol idus . 

bafeos circulus habeat D i a m e t r u m 
t B > erit squal is t u b o , u t p o t e cum ipfo 
dualem habens l ong i tud inem. 

Hoc demonf t r a to , nu l lo nego t i c po -
t e"mus „ 

Invenire qualem habeant inter fe ra t ionem re f i f t en t ix q u o r u m v i s 
i u n o r u m & C y l i n d r o r u m , m o d o eandem habeant l o n g i t u d i -
nem. 

S l«t T u b u s A B E & C y l i n d r u s R M S s q u e l o n g i , o p o r t e t in -

R, 5 ven i re 
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venire cjuam rationem ií-
lorum refiftentiae inter fe 
habcant. Per praecedentcm 
inveniaturCylindrus ILN 
e q u a l i s T u b o & squelon-
g u s , & linearum IL. RS 
( qua: funt Diametri ba-
íium Cylindrorum I N . 
R M ) f i t quarta propor-
tionalis linea V. D i c o re-
fiftentiam T u b i A E a d re-
fiftentiam Cylindri RM 
eííet u t línea AB a d lineam 
V . Q u o n i a m , T u b o AE 

" asquali exiftente & sq« 
longo cum C y l m d r o I N , refiftentia T u b i ad refiftentiam Cyl in -
dri f tabit ut linea A B a d lineam I L : Atqui refiftentia Cylindri IN 
cft ad refiftenriam Cylindr i R M , ut Cubus 1 L , ad Cubum RS. 
hoe eft u t linea I L ad lineam V. Ergo ex aequo refiílentia Tubi 
AE ad refiftentiam Cylindri RM eandem habet rationem, qM® 
faabet linea AB ad lineam V. Id quod erat propofi tum. 

F I N I S C O L L O Q U I I S E C U N D I D I E I . 

M 

C O L-
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fubjedo vetuftiffimo noviflímam f - o -
i c ; ; 5 W\ P P P ^ T V ^ . movemus fcicntiam. M O T U nil 

* ffi antiquius in Natura ; &. circa eum volu-
i:. mina nec pauca , nec parva à Philofophis 
» confcripta reperiuntur , Sympromatum 
<2 tarnen , qua: complnra , & fciru digna 

infunt in co adhuc inobfcrvata, nec dum 
^ indemonftrata comperio. Leviora qucEU- n 

dnotantur : ut gratia exempli , nauralemi 
® root um gravium dcfcendentium continue 

"Celerari. Verum juxta quam proportionein ejus fiat aecelcratio , 
pditum hucufque non e f t : nullus enim , quod fciam, demon-
;-rivit, fpatia àmobil i defcendente ex quiete perada in tempori-
" s squalibus earn inter fe retinere rationem > quam habent nume-
pimpares ab unitate confequentes. Obfervatum ef t , mifiilia fc.: 
'r:,K'-ta, lineam qualitercunque curvam defignare : veruntamen 
^melle Parabolam nemo prodidit. H s c ita eile, & alia non p u -

r>ec minus feitu digna, à me demonftrabuntur : & quod plu-
faciendum cenfeo , aditus, & acceffus ad ampliftimam, prs 
•••'"namquc fcientiam , cujus hi noftri labores erunt elemcnta, 

r-"udet: in qua ingenia meo petfpicaciora abditiores receifus pc-
a'b int. 
r p'.rtito dividimus hanc tradationem. In prima parte confide-

"""s Ca quae fpedant ad Motum s q u a b i k m feu uniformem. In 
fscur.-
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f e cunda de M o t u na tura l i t e r accelerato f c r ib imus . In tertia de Mo-
t a v i o l e n t o , feu d e p r o j e â i s . 

D E M O T U A L Q ^ U A B I L I . 

C I R C A M o t u m asquabilem , feu u n i f o r m e m única opus habe-
m u s d e f i n i t i o n e , q u a m e j u f m o d i p r o f e r o . 

D E F I N I T I O . 
0<£Tquale m} feu uniformem motum intelligo eum, cu-

jus partes > quibufeunque temporibus tequalibus à mobik 
per afta} funt inter fe äquales. 

A u M O N X T I O . 

V i f u m ef t addere veteri definition! - ( q u a : f implici ter appellat 
m o t u m asquabilem d u m tempor ibus asqualibus squa l i a traníiguntur 
f p s t i a ) par t iculam , q u i b u f e u n q u e , h o c ef t o m n i b u s temporiíKi 
x q u a l i b u s : fieri enim p o t e f t , ut t e m p o r i b u s ahqu ibus mobile per-
t ranfea t fpatia aequalia, d u m tarnen fpatia t r a n f a à a in partibuseo-
r u n d e m t e m p o r u m m i n o r i b u s , licet aequalibus, squa l ia non ßnt« 
Ex allata Def in i t ione q u a t u o r penden t A x i o m a t a : fcilicer. 

A X I O M A I . 

Spat tum tranfaElum tempore longiori in eodem Motue-
quabili majus effe fpatio tr auf aã o tempore breviori. 

A X I O M A I I . 

Tempus j quo majus fpatium conficitur in eodem tu-
tu aquabtli longius eft tempore 3 quo conficitur JpativM 
minus. 

A X I O M A I I I . 
Spat tum à majori velocitate conferi um tempore eod'n 

majus eft fpatio confeito à minori velocitate. 
A x i O M A 1 V. 

Velocitas j qua tempore eodem conficitur majus fpatiM» > 
major eft velocitate qua con ficitur fpatium minus. 

T H F. o R £ M A I. P R O P O S I T I o 1. 

Si mobile aquabiliter latum , eademque cum velocitate dtf 
pertranfeat fpatia, têmpora lationum er unt interf 
üt fpatia per afta. 
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Pertrãnfeat enlm Mob i l e aquabi l i tc r la tum eadem cutn vcloci-
«te duo fpatia A B , B C , & lie tempus m o t u s per A B , DE ; 
tempus vero motus per BC efto E F . D i c o ; u t fpat ium AB sd f p a -
tium B C , ita elle tempus D E ad tempus E F . Protrahantur utrin-
que fpatia, & têmpora verfus G H & 1 K , & in A G fumantur 
quoteunque fpatia ipfi AB a q u a l i a , &' to t idem têmpora in DI tem-
pori D E fimilicer aqua l ia . E t rurfus in C H fumantur fecundum 
quameunbue mul t i tudinem fpatia ipfi C B aqualia , & to t idem têm-
pora in FK tempori EF aqual ia . E run t j a m fpatium BG & tem-
pus E I , a q u e multiplieia fpatii B A & t e m p o r i s E D , juxta quaru-
cunque multiplicationem accepta , & f imi l i te r fpatium HB & tem-
pus K E , fpatii CB tempor i fque FE a q u e multiplieia in qualibet 
multiplicatione. Et quia DE eft tempus lationis p e r AB , crít to -
tum E I tempus tot ius B G , cum m o t u s pona tur aquabilis , lir.t-

—- i—i— 1D jE J F - , • + Hk-

+•—i 1 ! 1 jç , . + ^X 

que in EI t ô t têmpora ipfi DE a q u a l i a , q u o t funt in BG fpatia 
aequalia B A , & fimiliter concludctur KE elfe tempus lationis per 
HB. Cum autem motus ponatur aquab i l i s , f i fpatium GB effet 
squale ipfi BH , t empus q u o q u e IE tempor i EK fore t aqua le : 
& f i GB majus f i t quàm B H , etiam I E , quàm EK majus erit : 
& li minus, minus. Sun t i taque qua tuor magnitudines : AB pri-
ma> BC fecunda , D E t e r t i a , EF quar ta , & p r i m a & t e r t i a , n e m -
pe fpatii AB & temporis D E , fumpta funt a q u e multiplieia juxta 
quameunque mult ipl icationem , t empus IE & fpat ium GB , ac 
demonftratum eft h a c vel una a q u a r i , vel una def icere , vel una 
excedere tempus E K , & fpat ium B H , a q u a mul t ip l ie ia , fciiicet 
fecunda» & q u a r t a . E r g o prima ad fecundam , nempe fpatinm AB 

fpatium B C , eandem habet ra t ionem quam tertia & quar t a , 
nempe tempus DE ad tempus E F . quod erat demonf t r andum. 

T H E O R . I I . P R O P O S . I I . 
& Olobile temporibus aqualibas duo pertranfeat fpatia s 

erunt ipfa fpatia inter fe ut uelocitates. Et fi fpatia 
fint ut velocitates j têmpora, erunt aqualia. 

S A f f u m -
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Afíumpra énim fuperiori f igura f int d u o fpatia A B , BCtranf. 

a S a zqual ibus temporibus , fpat ium quidem AB cum velocitatí 
D E , & fpatium BC cum velocitate E F . D i c o , fpatium AB ad 
fpat ium B C , efle ut DE velocitas ad velocitatem E F ; fumptis 
cn im ut r inque ut fupra , & fpat iorum , Sc velocitatum aeque mui-
tiplicibus fccundum quamcumque multiplicationem fcilicet GB& 
I E , ipforum AB & D E , paritcrque H B , j KE ipforum BC, EF, 
concludetur eodem m o d o ut f u p r a , multiplicia G B , IF velum 
deficere , vel aequari, vel excedere aeque multiplicia B H , EK, 
igitur Sc mani fef tum eft p ropoí i tum. 

T H E O R . I H . 1 J R o P o s . I I I . 
Inaqualibm velocitatibus per idem fpatium latorum têm-

pora velocitatibus è contrario refpendent. 
Sint velocitates inaequales A m a j o r , B m i n o r , Sc fecundura 

u t ramque f iat motus per idem fpatium C D . Dico tempusquoA 
velocitas permeat fpatium C D , ad tempus q u o velocitas B, ide« 
fpat ium p e r m e a t , eífe ut velocites B ad velocitatem A. Fiatenin 

A ) ut A a d B, ita CDadCE) 

erit igitur ex praeceder.ti 
t e m p u s , quo A velocitas 

C 1 _ - jL conficit CE>, idem cura tem-
p o r e , q u o B conficit CL 

jj • , Sed t empus , quo velocitas 
B conficit C E , ad tempts 

q u o eadem conficit CD , eft ut CE ad C D ; ergo tempus, quo 
velocitas A conficit C D , ad t e m p u s , q u o velocitas B idem CD 
con f i c i t , eft ut CE ad C D , h o c e f t , ut velocitas B ad velociti" 
tem A. q u o d erat in ternum. 

T H E O R . I V . P R O P O S . I V . 

Si duo CMobilia ferantur motu aquabili imequali tf' 
men velocitate; fpatia, temporibus inaqttalibus ãb tf 
Jis per acta j habebunt rationem compofitam ex ration( 

elo citatum , ex rat ion e temp or um. _ , 
M o t a fint duo mobilia E , F m o t u aequabili, Sc ratio v e l o c i t a t e 

mobi l is E ad velocitatem mcbilis F, fit ut A ad B ; temporis vt' 

ro , quo movetur E , ad tempus , q u o m o v e t u r F , r a t i o fit ut^ 

ad D. Dico fpatium pera í tum ab E cura yelocitatc A in temp°r' 
C j ™ 
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t , ad fpatium p e r a n u m ab F cum velocitate B in t empore D , 
habere rat ionem compoi i t am 
tc ratione velocitatis A ad ve- ^ ' G 1 ' 
locitatem B & ex rat ione C > 1 
temporisC ad tempus D. Sit ß ( 1 1 1 

fpatium ab E cum velocitate ^, , 
A in tempore C p e r a n u m G, D '• • • » 
& ut velocitas A ad velocita-
ttm B, ita f iat G ad I: ut autem tennpus C ad tempus D, ita f i t 
I ad L: conftat I efle fpa t ium q u o m o v e t u r F in tempore e o d e m , 
in quo E m o t u m eft per G , c u m fpatia G, I fint ut velocitates A, 
B; & cum fit ut tempus C ad tempus D , ita I ad L: fit autem I 
fpatium quod conf ic i tu rd mobili F in tempore C; erit L fpat ium , 
quod conficitur ab F in tempore D cum velocitate B; rat io auteni 
G ad L compon i tu r ex ra t ionibus G ad I & I ad L: nempe ex ra-
tionibus velocitatis A ad veloci tatem B & temporis C ad t empus 
D. ergo patet p ropof i tum. 

T H E O R . V . P R O P O J . V . 
Si duo Mabilia aquabili motu ferantur, fint tarnen velo-

citates inaquales inaqudlia fpatia per ail a j ratio 
temporum compofita erit ex ratione fpatiorurn, & ex 
ratione velocitatum contrarie fumptarum. 
Sint duo Mobi l ia A, B, fitque velocitas ipfius A ad velocitatem 

ipfius B ut V ad T, fpatia autem peraf ta fintut S ad R. D i c o r a -
tionem temporis , q u o m o t u m eft A , ad tempus q u o m o t u m ef t 

compofitum efTe ex ratione velocitatis T ad velocitatem V, & 
« ratione fpatii S ad fpatium K. Sit ipfius mo tus A tempus C; 
& ut velocitas T ad veloci tatem V, ita fit tempus C ad tempus E. 
Et cum C fit t em-
pus in quo A c u m v , 1 

velocitate V, con- A f 

^ fpatium S , fit- * 

G -
^ e u t velocitas T ) ( D 

®obilis B , a d v c _ 23 
l^ ta tem V , i t a 

c«nfiUS C ^ t e m P u s
 ^ » e " t t empus E illud , in quo mobile B 

" « r e t idem fpat ium S. Fia t t e r t i d , u t fpat ium *S ad fpatium 
S 2 R , i t a 
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R , íta t e m p u s E ad t empus G, con f t a t G eflfe t e m p u s , quò 8 
conf ice re t f p a t i u m R. Et quia ra t io C ad G c o m p o n i t u r ex ratio, 
n ibus C ad E , & E ad G ; ef t autem ra t io C ad E , eadem cum 
r a t i o n e ve loc i ta tum m o b i l i u m A B cont rar ie f u m p t a r u m , hoccft, 
c u m ra t ione T ad V ; ra t io ve ro E ad G eft eadem cum ratione 
f p a t i o r u m S , R. e r g o pate t p r o p o f i t u m . 

T H E O R . V I . P R O P o s . V I . 
Si duo CMobilia aquabili motu ferantur , ratio velú< 

citatum ipforum comp o fit a crit cx ratione fpationm 
ferafforum j & cx ratione temporum contrarie fun-
p tor um. 
Sint d u o Mob i l i a A, B aequabili m o t u Tata; fint au tem fpatia ab 

illis p e r a d a in ra t ione V ad T , t êmpora vero fine ut S ad R. Di-
co veloci ta tem mobi l i s A ad veloci ta tem ipfius B habere rationem 
c o m p o f i t a m ex r a t i o n e fpatii V ad fpa t i um T , & temporis R ad 
t e m p u s S 

Sit velocitas G ea cum qua mob i l e A conf ic i t fpat ium V in tem-
p o r e S, & q u a m ra t ionem habe t fpa t ium V ad fpa t ium T , lia« 
habea t veloci tas C ad aliam E : erit E ve loc i t a s , cum qua mobi-
le B conf ic i t fpa t ium T in t e m p o r e eodem S. q u o d fi fiat ut tem-
pus R ad t empus S , ita velocitas E ad aliam G; erit velocitasG 
i i l a , f e c u n d u m quam m o b i l e B conf ic i t fpa t ium T in tempore R-

Y c . 

H a b e m u s i t aque veloci ta tem C , c u m qua mob i l e A conficit fpa-
t ium V in t e m p o r e S, & veloci ta tem G cum qua mobi le B confi-
cit fpa t ium T in t e m p o r e R ; & eft ra t io C ad G compoiita ex 
ra t ionibus C ad E , & E ad G : ra t io au tem C ad E pofita eft ea-
dem c u m ra t ione ipati i V ad fpat ium ratio vero E ad G > 
eadem cum ra t ione R ad S. e rgo patet p r o p o f i t u m . 

S a l v . H o c , q u o d jam v i d i m u s , omn ia c o n t i n e t , q u i nofti' 
A u t h o r de aequabili m o t u fcripfit , Q.uare ad fub t i l em icagis & n 0 ' 



D I A L O G U S I H . 34.Ï 
vam tranfibimus con templa t ionem ; illam fcilicet quae verfatur ,1 

circa motum naturaliter acceleratum ; qualis ifte e f t , qui generaliter 
fervatur à mobilibus gravibus defcendent ibus : cu jus eccetitulurat 
& in t roduâ ionem. 

D E M O T U N A T U R A L I T E R 

A C C E L E R A T O . 

Q U ^ i n m o t u equab i l i con t ingunt accident ia , i n p r ece -
denti l ibro confiderata funt : m o d o de motu accelerato peitra 
iftandum. Et primo defini t ionem e i , q u o ut i tur natura , ap-

prirae congrucntem inveftigare , a tque explicare conveni t . Q u a m -
vis enim aliquam lationis fpeciem ex arbítr io confingere , & con-
sequentes ejus paffiones contemplari non fit inconveniens , ( ita 
enim, qui Hel icas , aut C o n c h o ï d e s lineas ex mot ibus q u i b u f d a m 
exortas, licet taiibus non uta tur na tura , libi finxerunt, earum 
fymptomata ex fuppofi t ione demonf i r a run t cum laude ) tarnen q u a n -
doquidem quadam accelerations fpecie gravium defeendentium ut i -
tur natura, eo rundem fpeculari paffiones decrevimus, fi eam quam 
al'aturi fumus de n o f t r o motu accelerato defini t ionem , cum ef-
fentia motus naturaliter accelerati congruere contigerit . Q u o d taa-
demjiof t diuturnas mentis agitationes repperiffe conf id imus , ea 
potiEmum d u â i ratione , quia fympromatis deineeps à nobis de -
r a°nftntis appr imerefpondere , a tque congruere v identur ea , q u e 
naturalia experimenta fenfui reprarfentant. Po f i r emo ad invefiiga-
tionem motus naturaliter accelerati nos quafi manu duxit animad-
ver<io confuetudinis , atque infii tuti ipf iufmet n a t u r e in ceteris fuis 
operibus omnibus ; in quibus exerendis uti confuevi t mediis pr i -
^ ' s . fimplieiffimis, facillimis : neminem enim effe arbi t ror , qu i 
credat natatum , aut volatum fimpliciori, aut faciliori m o d o exer-
" r i p o f l e , quam eo ipfo , quo pifees , & aves inf t in&u naturali 
utuntur. D u m igitur lapidem ex fublimi à quiete deícendentem 
n°va deineeps veleeitatis acquirere incrementa an imadver to , cur 
tilia additamenta fimplicilfima, atque omnibus magis obvia ra t io-
nefieri non c r e d a m ? ' Q u o d fi attente infpiciamr.s, nul lum addita-
^entum, nullum incrementvm magis fimplex inveniemus , quam 
1 "> quod Temper eodem m o d o fuperaddi t . Q u o d facile intelli-

S 5 getr.us 
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g e m u s m a x i m a m t e m p o r i s , a tque m o t u s aff ini tatem infpidentes: 
licut cnim m o t u s s q u a b i l i t a s , & unaformitas per t e m p o r u m , fpa-
t io ru rnque arquabilit^tes def in i tur a tqne c o n c i p i t u r , ( la t ionem e n i n 
t u n e x q u a b i l e m appellamus cum tempnr ibua ; atqualibus aequalia 
c o n f i c i u n t u r fpatia ) ira per cafdem œqualitates part ium temporis, 
i i icrementa celeritatis fimpliciter f a d a percipere po l fumus : mente 
concipientes m o t u m il lum u n i f o r m i t e r , e o d e m p u e m o d o c o n t i n u : 
acce le ra tum cíTe, dum t e m p e r i b u s quibufcnmquae aequalibus aequi-
l i a ci f u p e r a d d a n t u r celeritatis add i ramenta . A d e o ut fumptis quot-
c u n q u e temporis particulis s q u a l i b u s à pr imo inf tan t i , in quo mo-
bile rccedi t à qu ie te , & de feen fum aggred i tu r , celeritatis gradas 
in prima cum fecunda t empor i s partícula acquif i tus duplus lit gra-
d u s , q u e m acquif iv i t mobi le in pr ima p a r t í c u l a : gradus v e r o , 
q u e m o b t i n e t in t r ibus pa r t i cu l i s , t r i p l u s , quem in qua tuo r , qui-
d r u p i u s e ju fdem gradus primi tempor is , Ita u t ( c l a r ions intelli-
g e n t i a : c a u f a ) i i mob i l e la t ionem fuam cont inuare t juxta g r a d u m , 
f e u m o m e n t u m velocitatis in prima t empor i s partícula a c q u i l i t ï , 
m o r u m q u e f u u m deinceps s q u a b i l i t e r c u m tali gradu extenderet, 
la t io h x c d u p l o effet t a rd io r e a , quam juxta g r a d u m v e l o c i t a t i s 
in d u a b u s t empor i s part iculis acquif i ta: o b t i n e r e t ; & He à reíi; 
r a t i o n e a b f o n u m n e q u a q u a m elfe v i d e t u r , ii accipiamus intentio-
n e m veloci tat is fieri juxta temporis ex ten f ionem ex q u o définit if 
M o t u s , de q u o a d u r i f u m u s , talis accipi po te f t . M o t u m seqU' 
b i l i t e r , feu u n i f o r m i t e r acceleratum dico i l i u m , qu i à quietere-
c e d e n s , t e m p o r i b u s asqualibus aequalia celeritatis momenta f ibifr-
pc radd i t . 

SAGR. Q u e m a d m o d u m ab fque rat ione huic au t aliis, À q u i b u f v i s 
A u t h o r i b u s alf tgnatis , con t rad icerem D e f i n i t i o n i b u s , urpote qu* 
o m n e s arbitrariae f u n t ; f ic ab fque offenfa dub i t a r e p o f f u m , utru® 
h i e def ini to ita concepta & in a b f t r a d o a d m i i f a , fit fatis a c c o m -
m o d a t a , conven iens & veri tat i côngrua in i f to accelerati motus 
g e n e r e , q u e m gravia natural i ter defcendent ia excercere pcrguir* 
E t q u o n i a m nobis p romi t t c re A u t h o r v i d e t u r , e u m , quern deb-
n i v i t , effe i f tum naturalem gtavium m o t u m , cer tos q u o f d a m l ! ' 
ben te r vellem m i h i r e m o v e r i f c r u p u l o s , qu i meam perturbant men-
t e m : ut fic m a j o n c u m a t t en t ione ad fequentes p r o p o r t i o n s ea-
r u m q u e demon i l r a t i ones app l i ca reme po i ï im. 

SALV. H a u d abs r e er ic , fi T u & D o m : Simplicius difficulty 
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tes proponatis : quas mihi jam imag ino r , e a f d e m f o r e , quae mihi 
enafcebantur, cum pr imumin hunc incidercm tra&atum; quaeque 
partim ipfius Authoris raciocínio bene perpenfo, partim propria mea 
mcdltatione folutae ac r e m o t s fuerun t . 

SAGR. D u m concipio mobile grave defeendens exire e x q ö i e t e , 
hoc eft enjufeunque velocitatis pr iva t ione , & ingredi in mo tum , 
L in eo continue velocitatem acquirere majorem ca proport ione , 
qua tempus à primo motus inftanti crefcif , ira ut oc io Ex : gr : 
p u l f u s i ä ibus o f l o acquirat velocitatis gradus , cujus quar to íctu 
quatuor acquifierat , fecundo d u o s , pr imo u n u m , cum tempus in 
infinitum poffit fubdividi ; f equ i tu r , cum tali ratione antecedens 
f e m p e r diminuatur velocitas > nullum velocitatis dari g radum u tu t 
exiguum, a u t , ut ita d icam, nullum gradum tarditatis tarn ma-
gnum , in quo non comperiamus conf t i tu tum eife idem mobi le , 
P«ft quam ex infinita tarditate hoc eft ex quiete exierit. Ita u t , 
Ii ifte velocitatis gradus , quem habui t quatuor i d u u m tempore , 
talis effet, ut eadem squabi l i ter fervata duo milliaria in una decur-
rerit hora; & cum eo velocitatis g r a d u , quem fecundi ictus t em-
pore habui t , unum in hora emenfum fueri t miliare, dicere opor-
tet , illud in temporis in f tan t ibus , primo if t i , quo ex quiete ad 
motura tranfiit , magis ac magis vic inis , inventum iri adeo t a rdum, 
u t (tanta cum tarditete moveri pergens) ne una quidem hora nec 
uno die, nec uno nec mille annis unum abfolviífet milliare: imo 
ne unum quidem majori tempore decurriffet palmum : Cui acci-
denti accommodari vix fe patitur imaginat io , cum grave cadens 
venire ftibito fenfus nobis oftendant . 

SALV. H e c u n a e f t ex iftis difficultatibus, quae mihi in principio 
^editationis p rsbu i t materiam , quam tarnen non mul to pof t re -
n o v i . idque occafione ejufdem experient is , q u s T i b i jam earn 
"citât. Tu Tib iv ider i dicis , experientiam of tendere , q u o d grave 
Vlx ex quiete egreíTum in maxime notabilem ingrediatur veloci ta , 
tem: & Ego d i c o , eandem nobis experientiam clare o f t e n d e r e , 
Pf'mos cadeutis, u tu t graviff imi, impetus lentiffimos effe & tardif-
" m o s ; Concipe grave quoddam fupra materiam aliquam cedentem 
c°nftitutum, i l ludque d e m i t t e , donee fimplici fua gravitate pre-
m a t . quantum potef t : Manifeftum e f t , íi ad illud unum aut duos 
óbitos eleves , & poftea in eandem materiam incidcre finas , no -
Vî® itenjia f a ß u r u m effe preífionem , eamejue majorem p r i m a , qua: 

à fo io 
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à folo ipfius pondere exo r i eba tu r , qui t f fectus inde provenit, quod 
mobi le cadens cum fuo lapfu acquilitam velocitatem habueric con-
junclam : er i tque eo m ^ j o r , q u o ex majori alti tudine ilia fiat per-
cuf l io , hoc eft quo percutientis major eric velocitas. Quanta igi tur 
gravis cadentis fit velocitas, abfque errore ex qualitate & quanti-
tä te percuffionis conjicere pof lumus. 

Scd dicite mihi , D o m i n i , fi malleus , qui cum dimittitur ex 
q u a t u o r cubi torum alt i tudine, in palum inc idens , eum quatuorex 
gr: digitos terra; infigat; veniens ex duo rum Cub i to rum altitudine 
eum mul to minus impellat , & adhuc minus ex altitudineunius: 
i m o minus adhuc decide.ns ex alt i tudine unius palmi : & tandem ii 
ad unius digiti al t i tudinem elevetur , quid efficiet magis, quam li 
abfque percuffione ifti paio imponcre tur ? certè exigua admodutn 
& imperceptibilis omnino fore t operat io , fi ad altudinem, folii 
cralfitiei aqua lem at toi latur . 

Et quia percuffionis cifectus ab ejufdem percutientis velocitate 
d e p e n d e t , quis dubi tare vel le t , lentiffimum effe motum , &r plus 
quam minimara eile ve loc i ta tem, ubi iliius operat io omnino etc 
impcrceptibil is. Videte jam quanta fit veritatis v is , dumeademex-
perientia , pr imo intuitu rem nobis aliquam o f t e n d e n s , poflea pc* 
nit ius conliderata , iliius contrarium nobis adf t ru i t . 

A t v e r o , ne femper ad talem experientiam fquas tarnen p r o a , 
d u b i o maxime e f t demonf t ra t iva) nos conferre opus fit , ilmplici 
d i fcur fu talem veritatem pene t ra renos pofie videtur. Gravem îap> 
d e m in a e r e i m m o t u m fuf t inemus : qui ab i f to fuftentaculo l i b e r a t e 
fibi re l inqui tur , & quia aëre gravior e f t , deor fum defcendit, id<?ue 

n o n cum m o t u aequabili, f e d l e n t o i n p r i n c i p i o , & continuepo^1 

accelerato ; & cum velocitas in infinitum augeri & diminui poü11' 
quaenam ratio mihi perfuadebit , illud mobile exiens ex infi"lta 

tardi ta te ( q u a : eadem eft cum q u i e t e ) immediate ingredi in ve-
locitatem potius decern g r a d u u m , quam q u a t u o r : aut p r i u s i" 
hanc velocitatem qua tuo r g raduum , quam d u o r u m , unius, a^ 
d imid i i , aut unius centefimae, aut tandem omnium m i n o r u m i" 
inf ini tum. A u d i t e , quaefo, N o n credo vos difficulter c o n c e f f u r o s > 
lapidem ex ftatu quietis excidentem eodem ordine v e l o c i t a t i s ac-
quirere g r a d u s , q u o eofdem gradus diminuit &' amit t i t , dum a P0' 
tentia impellente iterum fu r fum ad eandem altitudinem p r o j i c i t u r -
f ed quando hoc ita fe h a b e t , non video q u o d poifit dubitari, 
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locitatem'lapidis adfcendentis , durn d iminuendo tota conf. mi fu ra 
ad quietis reduci poffe ftatum , nifi prius per o m n t s tarditatjs gra-
dus tranfíerir, 

SIMP. At vero fi tarditatis gradus in infinitum majores ac ma-
joresfint, nunquam omnesconfumcn tu r : adeoque tale grave afeen-
dens nunquam ad quietem deduce tu r , fed lentius iemper progre-
diendo, in infinitum m o v e b i t u r : id q u o d tarnen contingere non 
videmus. 

SALV. Iüud evenire t , D o m : Simp, fi mobile in u n o q u o q u e 
gradu pera l iquod tempus morare tur ; fed ilium tranfit non moran-
do ultra remporis inftans : Et quia in quolibet tempore q u a n t o , 
licet etiam m i n i m o i infinita funt inf tant ia , ilia fat is apre infinitis 
diminutae veloeitat isgradibus refpondent . Illud autem grave alcen-
dens in ullo gradu velocitatis per aliquod tempus quantum non 
perliftere, exinde pa te t : quia fi quocunque tempore quan to af-
iignato, in pr imo iftius temporis inf tant i , imo etiam in u l t imo mo-
tile eundem comperiatur habere velocitatis gradum , ex fecundo 
hoc gradu fimiliter per sequale fpat ium fu r fum propelli po f l e t , 
quemadmodum delatum fui t ad fecundum , & eadem ratione à fe-
cundo tranfiret ad tertium ; & fic tandem uniformiter m o t u m f u u m 
in infinitum continuaret . 

SAGR. EX hoc difcurfu v ide tu rmih i pofle congruam deduci ra-
tionem quef t ion i s , inter Philofophos agitata», q u i n a m fcilicet 
f't csufa accelerationis M o t u s naturalis g rav ium: quoniam , dum 
coníidcro in gravi fu r fum proje t f to , impetum ipfi à projiciente 
mipreífum contine d iminu i , qu i , quandiu contraria gravitate fu i t 
major, illud in altum impulit : cum vero & ifie impetus & h e c 
gravitas ad equi l ibr ium pervener in t , illud mobile non adlcendit 
amplius, & per quietis tranfit i h t u m , in quo impreifus impetus non 
'lias eft annihilatus, fed tantum confumtus eft ifte exceifus, q u o 
antea mobilis fuperabat gravi ta tem, & earn ob caufam praevalens, 
''•ud verfus fuperiora propellebat. C u m jam externus ifte impe-
ls diminui pe rga t , & per confequens praevalere incipiat graviras, 
defcenfus è contra inc ip i t , fed lentus propter imprefii impetus 
f^f ten t iam, qui in mobili aliquatenus adhuc fupe re f t : Sed quia 

e ' m pe tus , dum femper majori ac majori propor t ione à gravi-
tate fuperatur , cont inue etiam diminui tur ; inde continua motus 
°r«uc acceleratio. 

T. SIMP. 
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SiMp^ A r g u t u m ef t r a t i o c i n i u m , fed fub t i le magis quam f i r . 

m u m : q u o n i a m licet q u i d e m c o n c l u d a t , iftis tarnen lulummodo 
m u t i b u s na tura l ibus fatisfacit , q u i b u s m o t u s v io lentus praeccilo 
r a t ; & in q u i b u s al iqua cxterni impe tus pars a d h u c efficax reraa-
net : U b i vcro taie n o n eft r e f i d u u m , fed mobi le ex inveterata jam 
q u i c t e e x i t , to t ius d i fcur fus vis evanefc i t . 

SAGR. In er rorem abripi T e , c r e d o , & allatam hanc cafuum 
d i f t i n d i o n e m iuperfluam e l f e , aut u t melius d i c a m , nullius om-
n i n o m o m e n t i . Q u a r e die m i h i , u t r u m à pro j ic ien te ipfi projeflo 
a l i q u a n d o m a j o r , m i n o r a l iquando impr imi quea t i m p e t u s , ita 
ut m o d o ad c e n t u m c u b i t o r u m alci tudinem proj ic ia tur > modo vi: 
g in t i , au t q u a t u o r aut un ius? 

SIMP. Fieri hoc pol ie n o n d u b i t o . 
SAGR. Et n ih i lominus talis imprel ïus impe tus tam exiguo gra-

vitatis re f i f t en t iam fupera te po tc i i exce i fu , ut mobi le non ultra 
digit i a l t i tud inem a t t o l l a t ; & t andem proj icient is f o l u m m o d o tanta 
effe p o t e f t po ten t ia , u t accurate gravi tat is ref i f tent iam e x x q u c t , 
& mobi le n o n proj ic ia tur in al tum , f e d t an tum fuf t inea tur . Quai' 
do igi tur lapidem m a n u f u f t i n e s , qu id facis al iud , quam quod 
impr imas ei i m p e t u m , qu i ip fum f u r f u m impell i t t a n t u m , q u a n t u m 
gravi tat is illius facultas eum d e o r f u m trahit ? E t an non e u n d e m 

imprelTum ei i m p e t u m confervas t o t o i f to t e m p o r e , q u o mobile 
m a n u fuf t ines? Sed ill e for fan d iminu i tu r q u o d diut ius in manu 
f u f t i n e n t e m o r e t u r ? E t ifta de ten t io , qui* lapidis d e f e e n f u m co-
h i b e t , q u i d i n t e r e f t , u t rum à tua m a n u po t ius p e r a g i a t u r quam a 
tabu la aut f u n e , ex q u o fu fpen fus fue r i t . C o n c l u d e igitur, 
lapidis lapfui longa prxcef ie r i t quies five brevis , fiue m o m e n t i n » » 
nu l lam h o c inferre d i i ferent iam : ita u t lapis non femper ex ea e x e a t , 
t a n t o gravi ta t i f u a con t r a r io impe tu a f f e d u s , q u a n t u s ipfi i n q u i e ' 
t e r e t i n e n d o accurate fuffici t . 

SALV. N o n o p p o r t u n u m jam elfe mih i v ide tu r tempus aggrfi" 
d iendi invef t iga t ionem caufx accde ra t ion i s M o t u s naturalis, c i^ 1 

quem à variis Ph i lo foph i s varia? allatse f u n t fenteutiae : q u i b u f d a m 
iilam reducen t ibus ad app rop inqua t i onem ad c e n t r u m ; aliis a u t e m 
inde d e d u c e n t i b u s , q u o d fucceft ive pauciores medii partes f indende 
r e f t e n t : & aliis eam ad cer tam medi i ambient is extruf ionem refe* 
r e n t i b u s , id q u o d d u m à tergo mobil is i te rum c o n j u n g i t u r , i''u® 
fo r t i u s p remi t & c o n t i n u e i m f d i i t , qua; c o m m e n t a ut & cum h'5 
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ilia examinare oporret & cum exiguo refolvere f ruc tu . A u t h o r i 
noftro imprasfentiarum fu f f i c i t , fi intelligamus velle ipfum inda-
gare j & quafdam nobis demonftrare M o t u s cujufdam accelerati 
paffiones ( quaecunque etiam iftius accelerationis (it caufi ) ita ut 
iftius accelcrationis momenta continue accrefcant port ejus ^ e f -
fum è quie te , fecundum iftam fimpliciffirnam propor t ionem qua 
temporisaccrefcit con t inuado ; id quod idem cit ac fi dicam , tem-
poribus asqualibus sequaiia vclocitat'um fieri additamcnta. 

E t f i cont ingat , u t ifta Accidentia , q u e poftea demonf t rabun* 
tur, veritati iint co igrua in motu gravium naturaliter dei'cenden-
tium, & acceleratorum , reputare poter imus, aíTumtam definitio-
nem talem gravium comprehendere m o t u m ; 8c verum eile, illo-
rum accelerationem crefcere cont inue, p tout tempus crefcit & m o -
tuj duratio. 

SAGR. Ex iis quae jam nunc menti meae occurrunt clarius forte 
iineconceptus mutat ionei l lum videturf ic potuiiTe definiri. M o t u m 
uniformiteracceleratum el le i f tum , in quo velocitas crefcere pergi t , 
prout crefcit id quod pertranfitur fpa t ium: ita ut Ex: g r : Velo-
citatis gradus in qua tuor cubi torum defcenfu mobili acquifitus , 
duplus foret e jus , quem habui t , cum fpatium decurriffit duorum 
cubitorum; & hie duplus e jus , qui primo cubito acquifitus erat. 

Non enim dubitari poffe mihi v ide tur , illud g rave , quod venit 
altitndine fex cubitorum , habere impetum , q u o percut ia t , 

duplumejus, quem habu i t , cum per trèsdefeendiífet cúbicos, & 
triplum ejus, quem habuit in duobus cubi t is , & fcxtuplum iilius 
quem habuit in fpatio unius. 
, SALV. Magnum mihi eil: folatium ta'em in errore habuiffe fo-

cium: quod plus e f t , tibi d icam, difcurfum tuumtan tam ve-
r|fimilitudinem habere & probabilitatem , ut noftcr idem A t h o r , 
cum ipfi cum proponerem , mihi non negaverit, fe aliquandiu etiam 
«1 eadem haefiffefallacia. Illud a u t e m , quod maxime miratus fum , 
t u i t , quod qua tuor f impliciff imis verbis , duas diiucidari viderim 
Pfopofitiones, non falfas q u i d e m , fed impoffibiles, quae tantam 
M bent verifimili tudinem, u t , cum eas multis proponerem inve-
n e r ,m neminem, qui eas non admifcrit libenter. 

SIMP. E g o certe ex numero effem concedentium , & quod gra-
Ve defeendens vires acquirat eundo , velocitate crefcente ratione fpa-
111 : & quod m o m e n t u m iftius percutientis duplum fit fi veniat ex 

T a dupla 
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dup la a l t i t ud ine ; v iden tu r mih i cíTe p r o p o f i t i o n e s , q u e abfquf 
u i 'a repugnant ia aut cont rover t ia concedi d e b t n t . 

SAIV. Et tarnen f a l f e f u n t & impoff ibi les , e q u e a c falfumeil,ma-
turn fieri in inf tant i . Et ecce clariífimam d e m o n f t r a t i o n e m . Quando 
veloci ta tes eandem haben t r a t i o n e m , quam fpatia decurfa autdecur-
renda , talia fpatia equa l i bus d e c u r r u n t u r tempor ibus : fi itaque velo-
c i t a t e s , cum qu ibus mobi le defcendens decurr i t qua tuor cubitorum 
f p a t i t i m , d u p l e fue r in t v e l o c i t a t u m , cum qu ibus duos priores per-
t ranfi i t ( f icu t fpa t ium fpatii d u p l u m ef t ) t u m t êmpora taliurn itine-
r u m fun t equal ia : Quod^au temidem mobi le q ' ja tuor ;cubi tos , & duos 
eodem pertranfeat t e m p o r e , n o n nifi in m o t u inf tantaneo locum ha-
bere p o t e f t : At vero v i d e m u s , grave cadens f u u m in tempore pe-
ragere m o t u m , & minor i d u o s , quam q u a t u o r decur re re c u b i t o S j 

E r g o fa l fum e f t , eadem ra t ione cum fpat io velocitatem crefcere. 
Al te ram p ropo f i t i onem falfam e i l e , eadem clarirate demonilrari 

p o t e f t : q u o n i a m , cum il lud q u o d pe rcu tâ t , fit i d e m , d i f f e r e n t i a 
& m o m e n t u m p e r c u í f i o n u m , n o n n i f i à ve loc i ta tum d i f f e r e n t i a de< 
terminari p o t e f t . Si i taque percutiens ex dup la alt i tudine decidens 
percui f ionem fiiceret, cu jus m o m e n t u m fo re t d u p l u m , etiam cum 
dup la percutere debere t velocitate : a tqu i dupla velocitas dupluo 
e o d e m t e m p o r e decur r i t fpa t ium : & t e m p u s , q u o mobi le ex ma-
jori defcendi t a l t i tud ine , longius effe v idemus. 

SAGR. N imia evidentia & facilitate abftrufas declaras concluíio-
n é s : & f u m m a h e c facilitas eas reddi t v i l i o re s , q u a m jam erant, 

d u m f u b cont ra r io l a t ebun t vu l tu . P a r v i , c r e d o , vulgus eas aß:-
mare notit ias q u e tam ex iguo a c q u i r u n t u r labore rcfpedu i-1' 
r u m , cirea quas longiores & inexplicabiles reciprocantur alt«-
cat iones . 

SALV. Ul i s , qu i magna brevitate & per fp icu i ta te , f a l l a c i a s detf-
g u n t earum p r o p o f i t i o n u m , q u e c o m m u n i t c r à vu lgo pro verisha* 
b c n t u r , tolerabi le adhuc ciTet, fi applaufus l o c o c o n t e m p t u m !<>' 
l u m m o d o repor ta ren t : fed i n jucund io r & m o l e f t i o r accidir alter w' 
a f f e d u s , in q u i b u f d a m a l iquando excitari f o l i t u s , qui iifdem in 
diis cuivis ad m i n i m u m fe pares eile p r e t e n d e n t e s , u t v e r a s trän-
fiiffe fe vident p ropof i t iones , q u a r u m poftea ab aüis brevi & 
cili d i f eu r fu detegi & declarari vident falf i tatem. E g o iftum 
d u m inv id ie non ind ig i tabo nomine , q u e in od ium poftea 
verti f o l e t , 6c iram in iilos q u i tales de t egun t fal lacies: Sed 

* - a . n.'rrU-
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ftimulum vocabo & deí ider ium, q u o inveteratos defendere rnalunt 
errores, quam permit tere , ut recens dere&ae verirates recipiantur; 
quod deíiderium illos inrerdum eo deducit , ut fcribendo iftis etiam 
contradicant veri tat ibus, de quibus intus apud fe ipfos latis conv iv i 
funt , ut in numcroíi & parum intelligentis vulgi conceptu alio-
rum íolummodo fupprimerent famam. Similium falfarum conclu-
lionum, q u s pro veris quidem h a b i t s , fed nullo negocio refuta-
txfunt, haud exiguum à nof t ro Académico audivi numerum; qua-
rum quafdam etiam notavi. 

SAGR. lis nos fruílrari non debes , fed illarum nobis facere co-
piam , etiamíi illarum gratia particularem habere feílionem opor te-
ret. Sed ut nof t rum fequamur filum , hucufque firmata videtur de-
finitio motus uniformiter aecelerati, de q u o in fequentibus difcur-
íibus agitur: & elh 

Motion aquabiliter feu uniformiter acceleratum dici-
mus eum qui à quiete recedens, temporibus aqualibus 
tqualia celeritatis momenta fibi fuperaddit. 

SALV. Stabilita hac def ini t ione, unum folum principium p o -
ftulat Author & pro vero f u p p o n i t : fcilicet, 

Accipio j gradusvelocitatis ejufdem mobilis fuper di-
ver [as planorum inclinationes acquifitos tunc ejfe äquales, 
cum eorundem planorum elevationes aqualesfint. 

Plani inclinati elevationem vocat Perpendicularem , q u s à fub-
limi iíiius plani termino cadat in lineam horizontalem p rodu í t am 
Per infimum ejufdem plani inclinati t e rminum; quod ut melius in-
telligatur; Sit liuea AB horizonti parallela, fupra quam inclinara 
»ntduoplana C A . C D j Per- ^ C 

pendicularem C B cadentem in 
horizontalem A B , vocat Au-
[;10r elevationem planorum 

C D , & fupponi t , ve-
,°citatis gradus ejufdem m o -
^•s per plana inclinata C A . 

^ defeendentis , quos in 
feminis A, D. acqui l ivi t , elfe inter fe squa l e s , quia eandem ha-
,ent inclinationem. Lt tantum etiam intelligi d e b e t , fore velo-

["atis g radum, quem idem móbile ex puncto C cadens haberet 
B. T 3 SAGR, 
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SAGR. T a n t a m certe h o c fuppof i tum mihi habere videtur pro-
b a b i l i t a t e m , u t ab fque con t rover t i a conced i m e r e a t u r , intel leâo 
f e m p e r j accidentalia & externa r e m o t a eile i m p e d i m e n t a ; ut & 
plana eííe bene folida & teria : nec non m o b i l e figuram obtinere 
pe r f eó t i fhme r o t u n d a m , ira ut & planum & mob i l e omni careant 
fcabro l i ra te . R e m o t i s hifce obf tacul is & i m p e d i m e n t s , naturale 
m i h i a b f q u e dif t icul ta te diótat lumen , pilam gravem , & exaíte 
r o t u n d a m , de fcenden tem per lineas C A . C D . C B , cum aequali 
appel lere debere impe tu . 

SALV. P r o b a b i l i t e r í a d m o d u m ra t ioc inar i s ; E g o vero ultra veri-
fimilitudinem exper imen to q u o d a m probabi l i t a tem in tantum 3U-
gcre v o l o , ut à d c m o n f t r a t i o n e pe rquam neceíTaria parum abeife 
v idea rur . C o n c i p e hoc fo l ium par ie tem eile h o r i z o n t i perpendi-
c u l a r c m , & è clavo ipfi inf ixo unius aut d u a r u m unc ia rum plum-
beam pendere pilam alligaram fubt i l i f i lo A B , d u o r u m aut trium 
c u b i t o r u m long i tud inem habent i & ad h o r i z o n t e m perpendicula-
rs : Et in pariete hor izontal is de f igne tur linea D C , quae ad ângu-
los rec tos fecet pe rpend icu lum A B , q u o d d u o b u s circiter à pa-
riere d i í le t digit is . T r a n f l a t o d e i n d e f i l o AB cum pila in AC, fi 
pi lam filam l iberam d e m i t t a s , illam p r imo defcendcre videbis de-
f c r i b e n d n arcum C B D , & i n f a n t u m t ran^grediendo terminum B, 
u t d u m per a rcum BD p r o c e d i t , a fcendat fere u f q u e ad defcri-
p t a m h o r i b o n t i parallelam C D , ad quam non accurate p e r t i n g i t , 
e x i g u o t a n t u m i n t e r v a l l o ab ilia manens r e m o t u m , impediente 
aé re & fi lo q u o minus ad ipfam reverti pof i i t . U n d e cum veri-
ta te conc ludere po íTumus , i m p e t u m pilae , d u m per arcum CB de-
f c e n d i t , in p u n c t o B acqui í i tum , t an tum f u i l f e , ut ipfi per fimi-
l em arcum BD ad eandem a l t i tudinem p r o p e l l e n d o f u f f e c e i i t : fum-
p t o & fa;pius rei terato i í lo e x p e r i m e n t o , pariet i infigi volo cia-
v u m raden tem perpendicu lum A B , ut in E aut in F, qui quin-
q u e aut fex digit is e m i n e a t : ut fcilicet f i lum AC , revertens ut prius 
ad defe rendam pilam C per a rcum CB , fimul ac perveneri t ad pun-
c t u m B, impingens in c lavum E , coga tur p roccdere juxta circum-
f e r e n t i a m B G , circa C e n t r u m E defer iptam : u n d e v i d e m u s , quid 
i d e m praeítare poíf i t i m p e t u s , qu i antea in eodem te rmino B c o n -
c e p t u s , idem m o b i l e per a rcum B D , ad hor izonta l i s l ines CD 
al t i tudinem impul i t . J am D o m i n i , c u m vo lup ta te videbitis ad ho-
rizontalis p u n c t u m G de fe r r i p i l a m , & con t i nge re , íl perpendicu-
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lum impingat in clavum inferius in f ixum, ut in F, ubi pila de-
fcriberet arcum B I , abfolvendo femper fuum afccnfum praecife in 
linea C D : Et li clavi obftaculum tam humili fieret l o c o , ut fili 
pars infra ipfum exiftens progrediendo ulterius ad altitudinem li-
neas CD non attingeret ( q u o d contingerct. li p u n d o B propior 
cffet clavus, quam interfedioni lineae AB cum hori«ontali C D , ) 

ipfi inííliendo circumvolveretur. H o c experimentum non diu 
de veritate fuppoíitionis dubitare nos f u n t , quoniam, cum d u o 
arcus CB. DB aequalcs íint & fimiliter pofiti , momentum per ar-
cumCB defcendendo acquifitum, eft idem cum eo quod defeen-
dendo per arcum DB acquifivit; Atqui momentum per arcum 
CB in pundo B acquiíitum, iterum per arcum BD furfum eidem 
mobili propellendo fufficiebat. Ergo etiam momentum in defcen-
fu DB acquifitum, a:quale eft e i , quod iilud ipfum mobile per 
cundem impulit arcum à B in D, ita ut univerfim quodvis momen-
tum per arcum aliquem defcendendo acquifitum «quale fit ifti> 
q u o d efficere pof i i t , ut illud ipfum mobile per eundem arcum re-
filiat: Atqui omnia momenta, qua? per oiunes arcus B D . BG. B I 
relilire f a c j u n t j funt aequalia, utpote f a d i ab eodem momento de-
fcenfu CB acquif i to: q u e i n a d m o d u m o f t e n d i t Experientia. Ergo 
0mnia momeuta defcendendo per arcus B D . B G . BI acquifita in-
ter fe funt aequalia. 

SACR» 
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SAGR. M a x i m e concluf ivum il 'ud eíTemihi videtur ratircinium,' 

Si exper imentum poftulat i d e m o n f t r a n d x veritati accommoda-
t u m , ut non minus concedi m e r e a t u r , quam l i demonftratum 
eilet. 

SALV. N o l o , Dom.-Sagr. ut nobis aíTumamus plus quam oportet, 
prarfertim cum hoc af lumto iiti p r ac ipue debeamus in iis moiibus, 
qui fupra r e ä a s fiunt fuperf ic ies , non vero fupra curvas : in quibus 
acceleratio cum gradibus procedi t mul tum differentibus ab iis, cum 
quibus illam in pianis reciis procedere fupponimus . Ita u t , licet 
a d d u â a nobis of tcndat Experient ia , defcenfum per arcum Cß ta-
le mobili conferre m o m e n t u m , quod ipfum ad eandum altitudi-
nem per quemvis arcum B C . B G . Bl reducere q u e a t ; f imili evi-
dentia of tendere non po i l imus , idem cont ingere , fi perfcctiffim» 
pila defcendere deberet per plana recta ind ina ta juxta indinationes 
e o r u n d c m h o r u m arcuuin : fed credibile pot ius e f t , dum a pianis 
iftis rcft is in termino B anguli f o r m a n t u r , pilam , quae per planum 
juxta chordam CB inclinatum de fcend i t , dum in pianis juxta chor-
das 13D. B G . BI adfcendentibus obftaculum inven i t , in ca impin-
g e n d o , aliquid de f u o impetu deperdere , nec reliliendo ad alti-
tudinem l i n e s CD deduci poiTe. Sed fublato if to obftaculo, quod 
exper ient ia n o c e t , i n t e l l edum perquam bene mihi viderur C3pere 
po i ! e , impe tum ( qui p rodefcenfus quantitate vires fumi t ) validuo 
l o r e ad mobile ad eandem reducendum alt i tudinem. Sumanus ita-
q u e jam hoc , ut P o f t u l a t u m , cujus veritatem nobis poftea depre-
hendemus Habilitam , q u a n d o alias c o n d u l i o n e s , huic hypotheli lu-
pe r f t ruóhs exper icn t i a re fpondere & examuftim congruere video;-
m u s : Suppof i to hoc folo principio ad propol i t iones demenftrati-
ve conc luden tes , progredi tur A u t h o r : quarum prima eft haec. 

1 H f c O R . 1. I J K O P O S . 1. 
Tempus in quo aliquod fpatium à Mobili coftficitur 

latione ex quiete uniformiter acceler ata } eft <equale te?n-
fori in quo idem fpatium conficeretur ab eodem mobili 
motu tfqnabili delato cujus velocitatis gradus fubdufM 
ßt ad fummum ultimum gradum uelocitatis prion* 
fnotits uniformiter accelerati. 

Reprefente tur per extenlionem AB tempus in quo à mobili la-
t i one uni formi ter accelerata ex quiete in C conticiatur fpan'13 

1 CD) 
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c 
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CD; graduum autem velocitatis adaucia? In iní lantibus tc-mporis 
AB maximus & ult imus repraefentetur per EB , u tcunpue fuper AB 
conílituta : junc taque AE linca , omncs ex fingulis punf t i s l i nc r 
AB ipfi BE aequidiflanter a c t s crefcen-
tes velocitatis gradus poíl inflans A re-
praefentabunt. Divi fa deinde B£ bifariam G A 
ia F , dud i fque parallelis F G , A G , ip-
£s BA, B F ; Parallelogrammum A G F B 
erit coníl i tutum triangulo A E B aequale, 
dividcns fuo latere G F , bifariam AE in 
I: quod fi parallelae trianguli A E B ufque 
ad IGF ex tendan tu r , habebimus aggre-
gatum parallelarum o m n i u m in quadrilá-
tero contentarum aequalem aggregatui 
comprehenfarum in t r iangulo A E B . quaz 
enim funt in t r iangulo I E F , paria fun t 
cum contentis in t r iangulo G I A ; e£ ve-
ro quae habentur in trapézio A I F B com-
munes funt . C u m q u e fingulis & o m n i -
bus inílantibus temporis AB refpondeant E F B 
fingula & omnia p u n d a lineae A B , ex qui -
bus a f l i parallelae in t r iangulo A E B ^ 

comprehenfae crefcentes gradus velocitatis 
adauft* reprefen tan t , parallelae vero iatra paral le logrammum con-
tents totidem gradus velocitatis non adaudae , fed aequabilis, ili-
dem repraefentent: apparet to t idem velocitatis m o m e n t a abfumpta 
efle in motu accelerato juxta crefcentes parallelas trianguli A E B , 
íc in motu aequabili juxta parallelas parallelogrammi CB : q u o d 
enim momentorum deficit in prima m o t n s accelerati med ie t a t e , 
(deficiunt enim m o m e n t a per parallelas trianguli A G I repraefentata) 
rcficitur à moment i s per parallelas tr ianguli I E F reprsfentat is . Pa-

igitur , squa l ia fu tura eífefpat ia t empore eodem à duobus m o -
Çilibus p e r a d a , q u o r u m u n u m m o t u ex quiete un i formi te r acce-
taata moveatur , al tetum vero m o t u aequabili jnxta m o m e n t u m 
fubduplum moracnt i nrn imi velocitatis accelerati m o t u s , q u o d 
e r « intentuna. 

V THEOR, 
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T H E OR. I I . P R O P O S . I I . 

Si aliquod mobile motu uniformiter accélérât o de/cendat ex 
quiete -, fpatia, quibufcunque temporibus ab ipjo pen-
da j funt inter fe in duplicata ratione eorundem tem« 

porum ; nempe ut eorundem temporum quadrata. 

A a Inteliig3tur',fluxus temporis ex ex aliquo primo in-
ftanti A repraefentari per extenlionem A B ; in quafu-

u - mantur d u o quaelibet t êmpora , A D , AE ; fi tqueHI 
linea in qua mobile ex p u n ö o H, tanqu2m primo 
m o t u s p r inc ip io , defcendat uni formiter accelerate, 

M f i tque fpatium HL p e r a â u m pr imo tempore AD; 
HM vero lit fpat ium per q u o d defcenderit in tem-
pore A E . D ico , fpat ium MH ad fpatium HL, td: 
in duplicata rat ione ejus quam habet tempus EA ad 
tempus A D . Seu d icamus , fpatia M H , HL, e3H-
dem habere ra t ionem quam habent quadrata EA, 

V A D . Ponatur linea AC , q u e m c u n q u e angulum cua 
ipfa A B c o n t i n e n s : ex punctis vero 
parallels D O , E P ; quarum D O reprsfentabit ma-
ximum gradum velocitatis a cqu i f i t s in inftanti D 
t e m p o r i s A D ; PE vero maximum gradum velocitaw 
acqu i f i t s in inftanti D temporis A D ; PE vero ma-
ximum gradum velocitatis acqu i f i t s in inftanti £ 
temporis A E . Quia veto fupra demonftratum 

B I q u o d attinet ad fpatia p e r a â a , squal ia effe int£;l£ 

ilia, q u o r u m alterum confici tur à mobili exqu,£t* 
m o t u un i fo rmi te r accelerato ; alterum vero, 
t empore eodem con f i c i t u r , à mobil i motu sequsoU 

d d a t o , cu jus velocitas fubdupla fit maxims •• 
m o t u accelerato a c q u i f i t s ; c o n f i â t , fpatia M"1 

L H , t f fe e a d e m , quae mot ibus s q u a l i b u s , q u o r u m velocin't! 

eííent ut d i m i d i s P E , O D , conf icerentur in temporibus EA< 
D A . S i igi tur o f ienfum fuer i t , h s c fpatia M H , L H , efe 
dupiicata ratione t empo ium E A , D A ; in ten tum probatum tr; 

Verum in quarta Propof i t ione primi libri demonf i ra tum eft : 
bilium squab i l i m o t u latorum fpatia perada habere inter fe ratio* 
»em c o m p o r t â m e s ratior.e vf loci tat u m , & ex rat ione temporu^; 
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bic autem ratio ve loc i ta tum eft eadcm cum ratione t emporum , 
(quam enim rationem habet dimidia PE ad dimidiam O D , fcu 
tota PE ad totam O D , hanc habet AF ad A D , ) e rgo ratio fpa-
tiorum dupla eft rationis t emporum , q u o d erat d e m o n f t r a n d u m . 

Paiet etiam hinc , eandem fpat iorum rationem efle duplam ra-
tionis maximorum graduum velocitat is : ncmpcl inearum P E , OD. 
cum fit P E ad O D ut E A ad D A . 

C O R O L L A R I U M I . 

Hinc manifef tum e f t , q u o d , f i fuer in t q u o t c u n q u e têmpora 
a?qualia confequenter fumpta à pr imo inftanti feu principio latio-
nis, u t p u t a A D , D E , E F , F G , qu ibusconf ic i an tu r fpatia H L , 
LM, M N , N I , ipfa fpatia erunt inter fe u t numeri impares ab 
unitate; fcilicet ut i , 3 , 5 , 7 . H s c enim eft ratio exccíluum quadra-
torum linearum fefe squal i tc r excedentium , & qua rum exceífusef t 
squalis m i n i m s ipfarum : feu dicamus quad ra t c rum fefe ab unitate 
confequentium. D u m igi tnr gradus velocitatis augentur juxta fe-
riem fimplicem n u m e r o r u m in t empor ibus s q u a l i b u s , fpatia per-
ictiiifdem temporibus incrementa fufe ipiunt juxta feriem numero -
rum imparium ab unitate . 

SAGR. Sufpende , q u s f o , a l iquantuui Iecftionem , d u m m e c u m 
Perpendam quendam c o n c e p t u m , qu i mihi jam in mentem v e n i t ; 
quem ut a me & à te clarius intel l igatur , explicaturus , talem de-
ícribo figuram : in qua per lineam AI deí igno con t inua t ionem 
temporis poft pr imum inftans in A , applicando poftea in A in q u o -
Übetangulo r e S a m A F , & c o n j u n g e n d o términos I F , po f tquam 
divifum eft AI bifariam in C, d u c o lineam CB parallelam ipíi I F . 
C°nfiderando poftea ipfam C B . ut maximum velocitatis g r a d u m , 
qu'> initio à quiete in p r imo temporis inf tant i A f a d o augeri per-
git prout ipíi* BC paral le ls crefcunt l i n e s in T r i angu lo A B C 
ptoduche, ( id q u o d reverá ef terefeere prout tempus crefci t) per 
diícurfushucufque hábitos, abfque controveif ia admi t to , fpat ium à 
Mobili cadente decur fum cum velocitate dicto jam m o d o adau-

»quale fore f p a t i o , q u o d idem Mobi l e per t ranf i re t , í i eo-
tempore A C m o t u m fuif iet m o t u u n i f o r m i , cujus velocitatis 

gradus e í fe tsqual is ipfi E C , f eumed ie t a r i i p f iu sBC. U l t e r i u s j a m 
Progredior; & poí i to mobi le cum accelerato delapfnm m o t u , in in -
%ui t C habere gradum vclçcitatis B C j manifeftum c f t , f] illud 

V a cun» 
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cum eodem g radu vclocifatls ECi 
ab fque ulterioriacieleracioneiro-
v e r i p e r g a t , f equente tempore CI 
fpa t ium d e c u r f u r u m eiTe duplum 
e j u s , q u o d e q u a l i tempore AC 
d e c u r f u m f u i t , cum velocitatis 
un : fo rmi s g r a d u EC , qui fcmiffii 
eft gradus B C . Sed quia Mobile 
cum veloc i ta t ibus in omnibustem-
por ibus Temper uni formiter adiu-
ä i s deTcendit , gradui CB in fe-
q u e n t e t e m p o r e adjunger eadeffl 
ifta m o m e n t a velocitatis crefcen-
tis juxta parallelas triangulißFG, 
q u o d t r i angu lo A B C eft äquale. 
Q u a r e velocitatis gradui Gl ad-
j u n d a femiffe gradus F G , qui 
m a x i m u s eft o m n i u m accelerate 
m o t u acqui f i to rum , & fequen-
t i um ra t ionem parallelarum trian-

gu ' i B F G , habeb imus g r a d u m veloci ta t is I N , c u m q u o m o b i l . ' 
u n i f o r m i m o t u in t e m p o r e CI p r o g r e f f u m erit ; qu i gradus lN 
c u m gradus CE f i t t r i p l u s , conu inc i t Tpatium in fecundo tempos 
CI d c c u r f u m , t r ip lum eife debere illius q u o d in p r i m o tempore CA 
d e c u r f u m f u i t . 
Et f i concipia.mus î p f i AI aliam ä q u a l e m tempor i s partem 10 î i ! i 

a d j u n d t a m , & t r i angu lum a u d u m u f q u e ad A P O , manifeft® 
e f t , q u a n d o per o m n e i l lud t e m p u s lO c o n t i n u a t u r motus euffl 
gradu velocitat is I F , per m o t u m acceleratum in tempore Al iC' 
q u i f i t u m , cum ifte g radus 1F g radus E C fit q u a d r u p l u s , f p a t i u f f l 
in t empore IO d e c u r f u m , q u a d r u p l u m fo re ejus q u o d a?quali tem-
pore AC daeu r fum fu i t : Sed fi jam un i fo rmis accelera t ions accre-
m e n t u m c o n t i n u e t u r in t r i angu lo F P Q ^ fimili ter ac in Triang"1' 
A B C , q u o d ad m o t u m x q u a b i l e m r e d u d u m , adjungi t g r a d u n i 

ä q u a l e m ipfi F C , a d j u n d o QR ipfi EC aequali : habebimus to* 
tam aeqtiabilem veloci ta tem qua m o t u m f u i t in t empore I O , <V-* 
qu in tup la eft m o t u s xquab i l i s pr imi t e m p o r i s A C : quare eti'<* 
f p a t i u m decu r fum q u i n t u p l u m erit e j u s , q u o d in p r imo temp0'" 
A C d e c u r f u m f u i t . PJt{[ 
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Patetitaque ex hoc ca lcu lo , fpatia aequalibus à mobili t e m p o -

ribus decurfa , quod à quiete recedens velocitatem acquirit tem-
poris accremento conformem , elfe inter f e , ut numeri impares ab 
unitate, i . 3 . 5 : & decurfis fpatiis fimul f u m p t i s , fpatium dup lo 
tempore decurfum , quadruplum effe e jus , quod tempore f u o d u -
pio decurfum fuit ; decurfum in tempore triplo » eile noncuplum ; 
& in fumma fpatia decurfa eile in duplicata ratione temporum , h o c 
eft ut Quadrata eorundem temporum. 

SIMP. Jucundior mihi certe limplex ifte &R petfpieuus D o m : 
Sagredi difeurfus fui t , quam obfeura illa Authoris demonf t ra t io : 
quare jam optime capio rem tali modo debere fuccedcre , pof tquam 
ftabilita & recepta cít definido motus uni formi ter accelerati. At 
vero dubius et iamnum ha;reo, urrum talis fit eadem illa accele-
ratio , qua Natura in motu gravium fuorum defeendentium u t i -
tur : quare , ut & Ego & alii mei fimiles clarius id i n t d l i g a n t , 
opportunum mihi eile v ide tur , ut hoc loco q u i d a m producantur 
experientiae ex iis, quarum dictum eft plurimas eile, q u x divetfis 
in call bus cum demonftrat is conclufionibus conveniant. 

SALV. Tu revera ut feientia p r sd i tus rationi confentaneam pro-
ponis qua;ftionem; Sic enim in iis fieri & folet & convenit feien-
tüsj qua: naturalibus conclufionibus Mathcmaticas D e m o n i t n t i o -
nes applicant; quemadmodum in iis videtur qui Perfpeétivam , 
Aftronomiam , Mechanicam , Muficam & alia t r ac t an t , & aliis, 
qui fenfibilibus experientiis fua principia con f i rman t , ut exiftentia 
iequenris f t r u f t u r s principia: Et idcirco nolo ut fuperfiuum efle 
Putes, fi longum nimis difcurfum fuper primo hoc & max imoha-
ueamusfundamento , cui immenfa infinitarum condu f ionum inn> 
(i'>ur machina, quarum exiguam fo lummodo in hoc libro partem 
'Ubemus allatam ab A u t h o r e , cui ingreffum , & o e d u f a m hueuf -
3u e portam fpecalutavis aperuilfe fufficit ingeniis. Experientias 
If3que quod atriner, nihil reliqui fecit A t h o r ; & tit certus elfet 
aecelerationem gravium defeendentium d i d a m jam fupra fequi 
proportionem , ego quam faepiifime fimul cum ipfo examen fe-
qutnti modo infti tui. 

,. In linea quadam autpot ius trabécula l igneaduodeeim c r c i t e r c u -
"'fos longa , cujus nnum latus dimidii eub i t i , alrcrum veto t r ium 
^S't^rum habebat la t i tudinem, in minori hac latitudine canalicu-

excavatus erat paulo latior uno d ig i to ; quam red i f f ime protra-
Y 3 d u s , 
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d u s , & cu i , ut bene politus effet & laevis, intus adglutinata erst 
membrana , quantum fieri poteft laevigata & polita. in hoc ad 
defcenfum demittcbatur durlífima pila anea bene rotunda & poii-
ta. Conf i i tu ta jam dicla regula , eaque fupra (planum horizontale 
uno aut duobus , ad arbitrium , elevata cubiris , ad defcenfum 
("ut a ix i ) dimittebamus iftam p i l a m , eo quo poftea dicemus 
m o d o , tempus notantes quod ei tot i t ranfeurrenda impendebat: 
& eundem farpe repetebamus a d u m , ut de temporis quantitate 
quam maxime effemus certi : in q u o nulla unquam deprehende-
batur differentia, imo ne dec ima quidem partis unius idus pul-
sus. Fada & fiabilita quam accurate tali operatione eandem pi-
lam defcendere fecimus per quartam fo lummodo partem longitu-
dinis canalis, & defcenfus tempore m e n f u r a t o , illud quamaccura-
tiifime alterius dimidium effe compertum eft. Et poftea reliquaruoi 
partium inft i tuto exper imento , totius longitudinis tempus compa-
rando cum tempore dimidia:, aut | aut \ aut denique cujufvis alterius 
divifionis , experientiis centies quidem repevitis, femper deprehen-
debatur fpatia decurfa effe inter fe ut temporum quadrata : & hoc 
in omnibus plani hoc eft canalis inclinationibus, juxta quas ad 
defcenfum pila dimit tebatur : ubi etiam obfervavimus têmpora de-
fcenfus per diverfas inclinationes eandem inter fe fervare proportio-
nem , quam ipfis affignatam , & demonftratam ab Authore intri 
reperiemus. 

M e n f u r a m deinde temporis q u o d attinet : Magna Situla aqua 
plena in altum fufpenfa e r a t , q u a per fubtilem canaliculum p£r 

f i indum ipfius tranfeuntem fubtile emittebat aqua filum , quodpar-
vo excipiebatur fcypho per to tum illud tempus , quo pila Pct 

canalem aut ejus partes defcendebat : i f t a deinde partícula: aqui 
h o c m o d o c o l l e d a , exadiffima fingulis viribus ponderabantur DI-
lance, quando differentia & proportiones ponderum nobis temp0' 
rum diffcrentias exhibebant 8c proport iones : idque adeo accura-
t e , u t , quemadmodum d i x i , i f t a operationes fapius repent« 
n unquam notabili difcreparent momento . 

SIMP. Magnam voluptatem percepiffem ', fi iftis EXPERT' 
tis intereffe mihi datum fuiffet : Sed cum de tua in f u m e n d i s ex-
perimentis diligentia inque iis enarrandis fidclitate quam max'111 

fim cer tus , iis acqu ie fco , & ea ut fecura admodum & ver»s 

mit to . 
S,uT* 
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R SALV. Leduram itaque noftram refumere poteriraus & ulterius 
progredi. 

C O R O L L A R I U M I I . 

Colligitur fecundo , q u o d fi à principio fationis fumantur d u o 
fpati» quxl ibec , quibuíl ibet temporibus p e r a d a , têmpora e runt 
inter fe , ut alterum eorum ad fpatium medium proport ionale 
inter ipfa. Sumptis enim à principio lationis S duobus fpa-
tiis, S T , S V , quorum medium f i t proportionale SX, tem-
pus cafus per S T , ad tempus cafus per S V , e r i t , ut ST ad 
SX; feu dicamus, t empus per SV ad tempus per ST e í fe , 
üt VS ad SX. C u m enim demonf t ra tum fit, fpatia perada 
eile in duplicara ratione t e m p o r u m , feu ( q u o d idem eft,) 
elfe ut t emporum q u a d r a t a : ratio autem fpatii VS ad fpa-
tium ST fit dupla rationis VS ad SX , feu fit eadem , quam 
habent quadrara V S , S X ; pa te t , rat ionem t emporumla t io -
num per SV , S T , eífe ut fpa t io rum, feu linear um V S , SX. 

S c H O i i ü i r . 
\ 

Id autem , q u o d demonf t r a tum ef t in lationibus pe rad i s in 
perpendiculis, intelligatur etiam itidem contingere in planis u t -
cunque inclinatis: in iifJem enim affumptum eft accelerationisgra-
dus eadem ratione augeri , nempe fecundum temporis incremen-
tum, feu d i c a s , fecundum fimplicem, ac primam n u m e r o r u m 
feriem. 

T H E O R . i n . P R O P O S . III . 

& fuper plano inclinai o > atque in perpendiculo } quorum 
eadem fit altitudo j fieratur ex quiete idem mobile> 
têmpora lationum erunt inter fie 3 ut plant ipfiius 3 GT 
íerpendiciUi longitudines. 

Sit: 
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A Sit p l anum inc l ina tum A C , Sr perpen-
d i cu lum A B , q u o r u m eadem lit altitudo 
fupra h o r i z o n t e m CB , nempe ipfamet li-

D nea B A . D i c o , t e m p u s de f t en fus cjufdem 
mobi l i s fuper plano A C , ad tempus caiu; 

E ín pe rpend ícu lo A B , cam habere rationem, 
q u a m habet l o n g i t u d o plani AC , ad iplius 

P perpendicu l i AB l o n g i t u d i n e m . Intdligan-
t u r cn im q u o t l i b e t l i n e s D G , E I , FL, 
ho r i zon t i CB parallel»: : c o n f i â t , ex if-

C M B f U I T ) p t o t g radus velocitatis mobilis e x A 
p r i m o m o t u s in i t io i n punch's G , D , a cqu i f i t o s elfe aequaleîj 
c u m accelTus ad h o r i z o n t e m s q u a l e s l i n t : l imil i ter gradus in pun-
d i s I, E, iidem erun t : nec n o n gradus in L & F. Q u o d li non 
has t a n t u m para l le le , f ed ex p u n d i s o m n i b u s l i n e s AB, ufque 
ad l ineam AC p r o t r a d e in te l l igantur , m o m e n t a feu gradus ve-
l o c i t a t u m in te rmin is fingularum para l l e l a rum, femper erunt in-
t e r fe paria : C o n f i c i u n t u r i t a q u e f p a t i a d u o AC , A B , iifdemgr»-
d i b u s veloci ta t is . Sed d e m o n f t r a t u m e f t , q u o d f i d u o fpatia conn-
c i a n t u r à m o b i l i , q u o d i i fdem veloci tat is g rad ibus f e ra tu r , qua® 
r a t i o n e m h a b e n t ipfa fpatia , e a m d e m h a b e n t t ê m p o r a lationurn. 
E r g o t e m p u s la t ionis per A C , ad t e m p u s per A B , eft u t longi-
t u d o plani A C a d l o n g i t u d i n e m perpendicu l i A B . Q u o d era: 
m o n f t r a n d u m . 

SAGR. Idem clare fatis & breviter demonftrari potuiife vf: 
videtur , cum jam conclufum fit , fummam motus accelerati la-
tionurn per A C . A B aequalem e f f e m o t u i aequabili , c u j u t ve 
citatis gradus lit fubduplus gradus maximi CB : cum itaque 
fpatia A C . AB eodem m o t u aequabili decurfa fint, jam per 
mam propofi t ionem primi manifeftum ef t , têmpora lationurn 'ori 

inter fc ut ipfa fpatia. 

C O R O L L A R I U M . 

H i n c colligitur, têmpora defcenfuum f u p e r p l a n i s d i v e r f i r c o d e 

cl inat is , dum tarnen eorum eadem fit elevatio, elfe inter 'e> -
corum longitudines. Si enim intelligatur aliud planum AM » e.x 

fd cundem horizontem Dß t enn inatum, demonftrabitur "parity 
tiff" 
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tempus defcenfus per AM ad tempus per AB , eíTe , ut línea AM 
a d A B ; u t a u t e m tempus AB ad tempus per A C , ita línea A B a d 
AC: ergo e x s q u a l i , u t AM ad A C , ita tempus per AM ad tem-
pus per A C . 

T H E O R . I V . P R O P O S . I V 

Têmpora lationum fuper planis aqualibus, jed inaqua-
liter inclinatis y funt inter fe in fubdupla ratione ele-
vationum eorundem planorum permutatim accepta. 
Sint ex eodem termino B plana sequalia, fed inaequaliter incl i-

nata, B A , B C , & d u d í s A E , C D , lineis hor izon ta l ibusad per-
pendiculum ufque B D : e i to plani BA elevatio BE , plani vero BC 
elevatio f i t B D , Scipfarum elevationum D B , B E , media p r o p o r -
tionalisfit B I ; c o n f t a t , ra t ionem DB ad BI eííe fubdup iam ra-
tionis D B a d B E . D i c o j a m , ra t ionem 
temporum defceníuum , feu la t ionum 
fuper planis B A , B C , elle eamdem 
cum ratione DB ad BI permuta t im af-
íumpta: ut fcilicet tempor is per BA 
homologafit elevatio alteriusplani B C , 
nempe BD : temporis vero per BC 
homologa fi t B I . D e m o n f t r a n d u m pro-
inde eft, tempus per B A , ad tempus ^ 
per BC, eífe, u t DB ad BI . D u c a t u r * 
IS, ipfi DC aequidíftans. E t q u i a jam 
demonftratum eft , t empus defcenfus 
per BA, ad tempus cafus per perpen-
aiculum B E , efle u t ipfa BA ad B E ; tempus vero per B E , ad 
tempus p e r B D , u t BE ad B I , t empus vero per BD , ad tempus 
Per B C , ut BD ad B C , feu BI ad B S ; ergo ex aequali tempus 
per B A , ad t empus per B C , erit ut BA ad B S , feu CB ad B S ; 
Pau t em CB ad BS , u t DB ad BI . ergo patet p ropof i tum. 

T H E O R . V . P r o p o s . V . 

Ratio temporum defcenftmm fuper planis > quorum diver-
X fafint 
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fit fmt inclinât iones j & longitudines nec non elevai, 
t iones inaquales componitur ex ratione longitudinum 
ip forum planorum, ^ ex ratione fubdupla elevationum 
eorundem permutatim accepta. 

Sint plana A B , A C , diverf imode indina ta , q u o r u m longitudi-
nes fint inaequales, & inaequaies quoque elevationes. D i c o , ratio-
ncm temporis defcenfus per AC ad t empus per AB , com-
pof i t am eflc ex rat ione ipiïus AC ad A B , & ex fubdupla ele-
va t ionum earumdem permutat im accepta. D u c a t u r enîm perpendi-
cu lum A D , cui occurrant horizontales B G , C D , & inter eleva-
t iones D A , AG média f i t A L ; ex p u n & o vero L duf la parallela 
ho r i zon t i occurra t piano AC in F , erit q u o q u e AF média inter 

C A , A E . E t , quia tempus per AC ad 
A tempus per A E , e f t , ut linea FA ad AE, 

tempus vero per AE ad tempus per 
A B , ut eadem AE ad eamdem AB : pa-
t e t , tempus per A C , ad tempus per AB 
e l fe , u t A F a d A B . Demonft randum ita-
que r e f t a t , rat ionem A F ad AB corn-
poni ex ratione CA ad A B , & ex ra» 
t ione GA ad A L , quas eft ratio fubdu-
pla elevat ionum D A , AG permutatim 
accepta. Id autem manifef tum fit, pofi* 
ta CA inter F A , A B : ratio enim FA ad 
AC ef t eadem cum rat ione LA ad AD, 

D feu GA ad AL ; q u e eft fubdupla ratio-
nis e levat ionum G A , AD & ratio CA ad AB eft ipfamet ratio-
l o n g i t u d i n u m , ergopate t p ropof i tum. 

T H E O R . V I . P R O P O S . V I . 

Si à punch fublimi, vel imo circuit ad horizontent ere-
cli ducantur qinelibet plana ufque ad circumferentiam 
inclinât a tcrnpora defcenfuum per ipfa erunt aqua-
lia. 
Sit circulus a d hor izontem G H e r c f t u s , cujus e x imo p u n â o , 

nempe 
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aempe ex c o n t a d u cum horizontal i f í t e r e d a diameter F A , & ex 
pundo fubl imi A plana quael ibet incl inentur u fque ad c i rcumferen-
tiatn A B , A C . D i c o t êmpora defcenfuum per ipía effe «qual ia . 
Ducantur B D , CE ad d iamet rum perpendiculares , & inter p lano-
r u m E A , A D alt i tudines media f í t propor t ional is A I . E t quia re-
âangula F A E , F A D aqual ia fun t quadrat is A C , AB, u t autem 
redangulum F A E a d r e d a n g u l u m F A D , ita E A a d A D , ergo u t 
quadratum CA ad quadra tum A B , ita EA linea ad lineam A D , 

vírum u t linea EA ad D A, ita quadra tum IA ad quad ra tum A D ; 
*go quadrata linearum CA , AB fun t inter f e , ut quadrata linea-
nim I A , A D , & ideo u t CA linea ad A B , ita IA ad A D . At ia 
praecedenti demonf t r a tum ef t ra t ionem tempor is defcenfus per A C , 
ad tempusdefcenfus per A B , c o m p o n i ex ra t ionibus CA ad AB & 
DA ad A I , quae eft eadem cum ratione BA ad A C ; ergo ra t io 
temporis defcenfus per AC ad t empus defcenfus per AB c o m p o -
Bitur ex ra t ionibus CA ad A B , & BA ad A C . E f t igitur ratio eo-
rundem remporum ratio sequalitatis, e rgo patet p r o p o f i t u m . 

Idem aliter demonf t r a tu r ex Mechanicis . N e m p e in fequent i fi-
gura : M o b i l e t empor ibus aequalibus pertranlire C A , D A . Sit 
«nimBA aqual is i p f i D A , & ducantur perpendiculares B E , D F , 
conftat ex elementis mechanicis . m o m e n t u m ponder is fuper p lano 

A 
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B E a d B A , e j u f d e m q u e ponder i s m o m e n t u m fuper elevatione A D i d 
totale f u u m m o m e n t u m e f f e , u t D F a d D A vel B A ; ergo ejufdera 
p o n d e r i s m o m e n t u m fuper p iano f e c u n d u m D A i n d i n a t o a d mo-
enen tum f u p e r i n d i n a t i o n e f e c u n d u m A B C e f t , u t l i n e a D F ad IN 

• c a m B E . Q u a r e f p a t i a , quae per t ranf ib i t idem p o n d u s tempori-
bus aequalibus f u p e r inc l ina t ion ibus C A , D A , e run t inter fe> 
lineas B E , DF , ex p r o p o f i t i o n e fecunda p r i m i l i b r i . V e r u m ut BE 
ad D F , ita d e m o n f t r a t u r fe habere AC ad DA ; e rgo idem Mobile 
t e m p o r i b u s aequalibus pe r t r an f ib i t l i n e a s C A , D A . 

E f l e au tem u t B E a d D F , ita C A a d D A , f i c demonftratur. 
J u n g a t u r C D ; & per D & B, ipf i AF parallelae agantur DGL, 

fecans C A i n p u n & o I , & B H : e r i tque angu lus A D I aequal i s an-
g u l o D C A , c u m c i rcumfcren t i i s L A , A D atqualibus infiftant, 
c l i q u e angulus D A C c o m m u n i s : e rgo t r i a n g u l o r u m a i q u i s n g u l o -

r u m C A D , D A I l a t e r a c i r c a s e q u a l e s â n g u l o s propor t ional ia e r u n t ; 
& u t C A ad A D , ita D A ad A I , id e f t , B A ad A I , f e u HA ad 
A G , h o c e f t , B E a d D F : q u o d erat p r o b a n d u m . 

Al i te r idem magis expedi te d e m o n f t r a b i t u r f ic . 
Sit ad h o r i z o n t e m AB e r e d u s c i rculus , cu jus diameter CD aa 

•xorizontem fitperpendicularis; ex t e rmino au t em fubl imi D indi-
r - - - netur 
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netur ad circumferentiam ufque quodl ibe t planum D F . D ico de" 
fcenfum per p lanum D F . & cafum per d iametrum D C , ejufdera 
raobilis temporibus se- n 

qualibus abfolvi. D u -
caturenim FG hor i zon» 
AB parallela, quae eric 
ad diametrum DC per-
pendiculars , & conne-
âatur F C , & quia tem-
pus cafus per DC ad 
tempus cafus per DG 
eft, ut media p ropo r -
tionalis inter C D , D G 
ad ipfam D G ; media 
autem in C D , DG eft 
DF, cum a n g u l u s D F C 
in femicirculo fit r e d u s , 
& FG perpendicularis ad D C : tempus i taque cafus per DC ad tem-
pus cafus per D G , eft ut linea FD ad D G . led jam demonf t r a -
tum eft tempus defcenfus per DF ad tempus cafus per DG ef le , ut 
eadem linea DF ad D G . têmpora igitur defcenfus per DF , & ca-
fus per DC ad idem tempus cafus per D G e a m d e m habent rat io-
nem; ergo funt aequalia. Similiter d e m o n f t r a b i t u r , fi ab imo ter-
mino C elevetur chorda CE d u d a EH horizontali parallela, Sc 
junda E D , tempus defcenfus per E C , , aequari tempori cafus per 
diametrum D C . 

C O R O L L A R I U M I . 

Hinc colligitur têmpora defcenfuum per chordas orones ex ter-' 
roinis C feu D pe rdudas effe inter fe aequalia. 

C O R O L L A R I T J M I I V 

Colligitur etiam q u o d f i ab eodem p u n d o defcendant perpen-
diculum & planum ind ina tum fuper qua: defcenfus fiant tempor i -
bus aequalibus, eadem effe in femic i rcu lo , cujus diameter eft per-
ptndicuJuQgi ipfum, 

X 3 C O -



G . G A L I L E I Mechanica. 

C O R O L L A R I U M I I I . 

l ï i n c col i ig i tur Ia t ionum t ê m p o r a f u p e r planis inclinatis tune 
ciîe s q u a l i a , q u a n d o elevationes pa r t ium s q u a l i u m eorumdem pla-
ru-rum fue r in t inter f e , ut e o r u m d e m p l a n o r u m longitudines : oltes-
f u m enim ef t t ê m p o r a per CA , DA in penú l t ima f igura elfe aqua-
l i a , d u m elevatio partis A B s q u a l i s A D , nempe B £ a d elevatio-
nem D F f u e r i t , u t C A a d D A . 

SAGR. Su fpende , q u s f o , p a r u m per I e d i o n e m e o r u m quae fe-
q u u n t u r , d u m fupe r quadam c o n t e m p l a t i o n e , qu i jam menti mes 
o b v e r f a t u r , certi qu id ( t a t u a m ; quae, íi fallacia non fit , parum 
abe í t qu in lu fus f i t , i f q u e , quales omnes n a t u r a f u n t aut neceffi-
t a t i s , j ucund i f f imus . 

M a n i f e í t u m e í t , f i ex eodem p u n d o in p lano horizonrali no-
t a t o , in eodem plano infinit is ver fus omnes partes duifiis íineis, 
fupra q u a m l i b e t ex ipfis p u n d u m q u o d d a m m o t u squab i l i conci-
p ia tur m o v e r i , o m n i b u s e o d e m m o m e n t o à n o t a t o punéto mo-
t u m inchoan t ibus , f i o m n i u m velocitates f int s q u a l e s , confequen-
ter ab ifiis p u n d i s de fe r ip tum iri c i rcumferent ias c i rculorum majo-
r u m femper ac m a j o r u m , qui omnes circa p r i m u m nota tum pun-
d u m concentr ic i f in t ; e o d e m m o d o , q u o in aquae ítagnantis f lu -
d i b u s f ier i v i d e m u s , in q u a m ex a l t o inc id i t l ap i s , cujus percuf-
fio d a t pr inc ip ium m o t u s verfus omnes p a r t e s , & centri viccm 
ger i t o m n i u m c i r c u l o r u m , qu i fucceíf ive ma jo res ac majores ib 
iitis f ludibus de f ignan tu r . At vero fi concip iamus planum fupr» 
h o r i z o n t e m e r e d u m , i n q u e e o p u n d u m fub l ime n o t a t u m , àq u 0 

i n f i n i t e exeant l i n e s q u o c u n q u e m o d o inc l ina t s , f u p e r q u i b u s m o -

bilia gravia de fcendan t fingulorum m o t u n a t u r a l i t e r a c c e l e r a r o cuts 

if t is veloci ta t ibus q u s f ingu l i s i n d i n a t i o n i b u s c o n v e n i u n t : f i P0' 
n a m u s iita mobi l ia c o n t i n u e videri p o f f e , in q u o n a m l i n e a r u f f l 
genere ilia f emper d i fpof i ta v ideb imus? H i e m e u m n a f c i t u r a d m i -
r a n d u m , d u m p r s c e d e n t e s d e m o n f l r a t i o n e s mihi c o n f i r m a n t iita 
v ider i iemper omnia in eadem ci rcumferent ia c i rcu lorum c r e f c c n -
t ium p r o u t mobi l ia in defcenfus magis ac magis fucceif ive r e c é d a n t 

à p u n d o f u b l i m i , ub i lapfus i l lorum f u i t p r n c i p i u m : 
E t u t me explicem c la r ius , f igne tu r p u n d u m fubl ime A> t s 

q u o jux ta quamvi s inc l ina t ionem d e m i t t a n t u r l ines A F . A H , u t 

Sc pef-
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&perpendicularis A B , in quà fumptis p u n d i s C . D . circa ilia defcri-
banrur circuli tranfeunteç per p u n d u m A , & fecantes lineas i n d i -
natas in pund i s F, H. B. & E. G. I . Per precedentes demonf t ra -
tiones manifef tum e i l , Ii eodem tempore à te rmino A recedant 
mobilia per iftas lineas defcen-
dentia, quando unum erit in . 
E, alterum fore in G, & in 
I. Et lie defeenfu cont inuato 
eodem temporis momen to ilia 
fore in F. H. B: & Ii haec & 
alia infinita per infinities diver-
fas indinationes ulterius move -
ti pergant, ilia omnia fore in 
iifdem fucceflive circumferen-
tiis in infinitum major ibus ac 
majoribus. Ex duabus i taque 
niotuum fpeciebus, quibusuci-
turnatura, cum diverfitate mi-
nim in modum côngrua inf ini torum circulorum produci tur genera-
te . Ifta in centro inf ini torum circulorum concentricorum , tan-
quam in f u a f e c j e g. principio originali pofita eft . Haec in fublimi 
relidet con tada infinitarum Circumferentiarum Ci rcu lo rum, qui 
omnes inter fe eccentrici funt. I f t i nafeuntur ex m o t i b u s , qui om-
nes xquales funt & e q u a b i l e s : Hi ex m o t i b u s , qui in fe iplis i n e -
quabiles exiftentes, omnes inter feie inequales fun t , u tpo te infini-
|e difFerentibus inclinationibus f a d i . Sed ulterius addo , fi è duo-
Jus aflignatis p u n d i s per emanationes concipiamus excitari lineas 
non per duas folum fuperficies , Horizontalem & ere d a m , fed ver-
fusemnes partes: q u e m a d m o d u m a b i f t i s , initio f a d o ab u n o f o l o 
Punfto, procedcbatur ad p r o d u d i o n e m circulorum à minimo ad 
Maximum j f ic initio f a d o ab u n o fo lo p u n d o infinitas p r o d u d u m 
lrJ fphaeras, a u t , fi ita dicere ve l imus , unam f p h e r a m , fed quae 

'nfinitas fe cont inuo äugest magni tud ines : idque duobus m o -
dls> feilicet, fi aut in centro aut in circumfercntia iftarum fphae-
r 3 r u m ponamus originem. 
. SALV. Contempla t io revera elegantiflima e f t , & D o m : Sagredi 
ingenio refpondens. 

SIMP. LICET contemplationem ad minimum capiam duorum ifto-
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ram m c d o r u m , quibus per duos diverfos motus naturales & cîr-
c u l i producuntur & f p h e r e ; p r o d u â i o n e m tamen , q u e à m o t u ac-
celerato d e p e n d e t , non penítus intell igo: at vero quia p r o l o c o 
r r . a n a t i o n i s aífignari pote l l m o d o centrum inf inum, raodo alrilfi . 
m a S u p e r f i c i e s fpherica , credere d e b e o , in veris hifce & ad mi-
r a c d i s concluiionibus magnum aliquod latere miraculum m i r s c u -
l u m : inquam, q u o d ad creationem univerfi cujus formam fphse-
ricam effe exi f t imatur, & ad fedem c a u l e p r i m e pertinet. 

SALV. Nih i l répugnât q u o minus id ipfurn & E g o credam. Sed 
fimilei pro fund« contemplationes ad noflris altiores fpeôantdo-
étrinas : N o b i s fatis effe d e b e t , q u o d inferiores tale» fimus artifi-
c e s , qui marmora in fodinis de tegunt , in quibus periti polit» 
fculptores admirandas exhibent imagines, q u a fub rudi & inforai 
abfconditas Iatebant cortice. Sed j a m , li ita p lace t , ulterius pro-
grediamur. 

T H E O R . V I I . P R O P O S . V I I . 

Si elevationes duorum planorum duplam habuerint ratio-
nem ejus , quam habeant eorumdem planorum lotigitu-
dines J lationes ex quiete in ipßs temporibus œqualibiï 
abfolventur. 

Sint plana inequal ia , & inequaliter inclinara A E , A B , quo-
rum elevationes f int F A , D A , & quam rationem habet AE» 

A B , e i m d e m duplicatam hab«1 

^ FA ad D A . D i c o têmpora lig-
num fuper planis A E , AB » 
quiete in A elle equalia. D"1-** 
fint parallele horizontales ad 
neam elevationum EF & ^Di 

D q u e fecet AE in G. Et quia"' 
t io FA ad A D , dupla eft ratio-
nis E A ad A B , & ut FA ad AD' 

/ ita EA ad A G ; ergo ratio E* 
£ /_ ; p ad AG dupla eft-rationis EA >* 

A B ; e r g o A B m e d i a e f t i n t e r E * ; 
A G . & quia tempus defcenfus per AB ad tempus per AG eftj ^ 
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AB id AG tempus autem defcenfus per AG ad tempus per AE eíl* 
ut AG ad mediam inter A G , AE , quae eft A B ; ergo ex sequali 
tempus per A B , ad tempus per AE e f t , ut A B a d l e i p f a m : íuat 
igitur têmpora xqualia; quod erat demonftrandum. 

T H K O R . V I I I . P R O P Ô S . V I I I . 

In plants ab eodem fetfts circulo ad horizontem ere El o, 
in iis j qua cum termino diametri eretti conveniunt > 
five imo j five fublimi j lationum têmpora funt <equa-
lia tempori cajus in diâmetro: in illis vero, qua ad 
diametrum non pertingunt j têmpora funt breviora; 
in eis tandem , qua diametrum fecant j funt longiora. 

Circuli ad horizontem erecH efto diameter perpendicularis A B . 
Deplanis ex terminis A.Bad circumfercntiam ufque productis, quod 
têmpora lationum fuper eis fint aequalia, jam demonftratum eft. 
De plano DF ad diametrum non pertingente, quod tempus defeen-

Ifus in eo fit brevius; de- • 
nonftratur d u d o plano 
DB, quod & longius 
"it, & minus dec l ive , 
quam D F ; ergo tempus 
per DF brevius , quam 
P « D B , hoc eft per A B . 
De plano vero diametrum 
'«ante , u t C O } quod 
Jerapus defcenfus in eo fit 
long'us, itidem conftat: 
«ft enim & longius , & 
""nus declive, quam C B : 
trgo patet propofitum. 

T H I O R , I X . P R O P O S . I X . 

"" à punão in line A horizonti parallelA duo plana uteun-

que mclinentur j &à línea fecentur , qua cum ipfisan-
y guios 
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guio s faciat permutatim aquales angulis ab iifdem pia-
n is, & horizontali content is, latior.es in partibus à 
diãa linea fecíis, temporibus aqualibus abjolveniur. 
Ex p u n d o C horizontalis l i n e s X, d u o plana utcunque infle-

d a n t u r C D , C E , & i n quol ibet p u n d o l inea C D conftituatur 
angulus C D F , angulo X C E s q u a l i s : fecet autem linea DF pla-
n u m C E i n F , adeo u t a n g u l i C D F , C F D , angulis XCE, LCD 
permuta t im fumptis fint squa les . D i e o , têmpora deícenfuum per 
C D , CF effe squa l i a . Q u o d autem ( po l i to angulo C D F , aqua-
l i angulo X C E ) angulus C F D , f i t squal i s angulo D C L , mani-
fe f ium eft . D e m p t o enim angulo c o m m u n i D C F , ex tribus an-
gulis tr ianguli C D F , squa l ibus duobus r e d i s , quibus squantur 
anguli omnes ad lineam LX ir p u n d o C conf t i tu t i , remaner.t 
i n t r iangulo d u o C D F , C F D , d u o b u s X C E , L C D squales: p°-
f i tus autem eft C D F , ipfi X C E s q u a l i s : ergo reliquus CFD, rc-

eft s q u a l i s : & r e d i f i rn t D G C , C B E , e run t trianguli CDG, 
C B E s q u i a n g u l i , & u t D C a d C G , ita C E a d E B : eft lutf1 

D C squa l i s C E ; e rgo C G squa l i s erit B E . C u m q u e triangulo-
r u m D A C , C G F , anguli C . A , a n g u l i s F. G fint squa l e s : erit ut 
CD ad D A , ira FC ad C G , & p e r m u t a n d o , u t DC ad CF, >» 
D A a d C G , feu BE. R a t i o i taque elevat ionum planorumsequl ' 
l ium C D , C E , eft eadem cum ra t ione long i tud inum D C , 
ergo ex corollario pr imo p r sceden t i s Propofit ionis f e x t s , teD:' 
pora defcenfuum in ipfis e run t squal ia ; q u o d erat probandum-

Aiiter i d e m ; d u d a FS perpendiculari ad horizootaleni 

L 
l iquo DCL. Poni* 
t u r planum CE Ï-
qualc plano CD, 
& ex pun&is D. H 
perpendiculares s-

gantur DA > EB 
ad horizonralem 
X L , e x C vero ad 
DF ducatur p«" 
pendicularis CG, 
Et quia angulus 
CDG,anguloECB 

Qui» 
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Quia triangulum C S F , f imile eft triangulo D G C , erit , ut SFad 
FC, ita GC ad C D . Et quia triangulum C F G , fimile eft trian-
gulo DC A, erit u t F C a d C G , ita CD ad D A : ergo ex xqual i , 
u t S F a d C G , ita CG ad D A . Media eft igitur CG inter S F , D A , 
& u t D A ad SF, ita quadratum DA ad quadratum C G . R u r f u s cum 
triangulum A C D , f i m i l e f i t t r i a n g u l o C G F erit, u t D A a d D C , 
ita C G , a d C F , & permutando ut DA ad CG , ita DC ad C F , 
& ut quadratum DA ad quadratum C G , ita quadratum DC ad 
quadratum CF. Sed oftenfum eft quadratum DA ad quadratum 

quadratum C F , ita línea DA ad F S ; ergo ex pr«cedenti feptima 
cum planorum C D , CF , elevationes DA , F S , duplam habcant 
rationem eorundem planorum, têmpora lationum per ipfa erunt 
«qualia. 

T H E OR. X . P R O P o s . X . 

Têmpora lationum fuper diver fas planorum inclination 
nes 3 quarum elevationes fint a quales, Junt inter fe > 
ut eorumdemplanorum longitudines 3 five fiant lationes 
ex quiete j five pracedat illis latio ex eadem altitudine. 
Fiant lationes per A B C , & per A B D ufque ad horizontem D C , 

adeo ut latio per AB prxeedat lationibus per B D , & per B C . 
V'c<>, tçmpus lationis per BD ad tempus per BC eíTe, ut BD lon-
| i tudo ad B C . Ducatur AF horizonti parallela, ad quam ex en-

Y a datur 
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«htur DB occurrens in F, & ipfarum D F , FB media f i t FE \ Sc 
d u f t a E O ipfi D C paral lela, erit A O media inter C A , AB. Quod 
f í intelligatur tempus per AB e f l e , u t A B , erit t empus per FB, 
u t F l i . E t t empus per to tam AC erit u t media A O , per totam ve-
ro FD erit F E . Quare tempus per rel iquam BC erit B O , per re-
Iíquam vero BD erit B E . Ve rum u t BE ad B O , ita eft BDad 
B C ; ergo têmpora per B D , B C , p o f t e a f u s per A B , F B , feu, 

q u o d idem e f t , p e r c o m m u n e m AB, 
e run t inter f e : u t Iongitudines BD, 
B C ; efle autem tempus per BD ad 

/ tempus per BC ex quiete in B, ut 
l ong i tudo BD ad B C , fupra demon-
ftratumeft . Sunt ig i tu r têmporalatio-
num per plana diverfa, quo rum acqua-
les fintelevationes, inter fe, uteorun-
dem planorum Iongi tudines , five mo-
tus fiat in ipfis ex quiete,five lationibus 
iiTdem praceda t alia latio ex eadem 
al t i tudine. Q u o d era toftendendum. 

T H E OR. X L P R O P o s . X I . 
Si planum 4 in quo fit mot us ex quiete, dividatur utcun-

que j tempus lationis per prior em partem ad tempus 
lationis per fequentem <•/?_, ut ipfamet prima pars ad ex-
cefum, quo eadem pars fuperatur à media proportio-
itali inter totum planum, & primam eamdem partem. 
} A Fiat latio per to tam AB ex quiete in A , quae in Cdi-

vifa fit u t cumque ; to t ius autem BA , & prion's partis AC 
media fi t proport ional is A F : erit CF exceíTus mediae FA 
fuper partem A C . D ico tempus lationis per AC ad tem-
pus fequentis lationis per CB , eiTeut AC ad CF. Qucd 
patet : nam tempus per AC ad tempus per totam AC eft 
u t AC ad mediam AF ; e rgo d i v i d e n d o , tempusper AC 
ad tempus per raliquam C B e r i t , u t A C a d C F . Siitaque 
intell igatur tempus per AC eflc ipfamet A C , tempusper 
C B e r i t C F : q u o d eft p r o p o f i t u m . 

Q u o d fi m o t u s non fiat per cont inuatam A C B , fed 
per inf l txas A C P nfquc ad hor izon tcm B D , cui ex F 

parai-

i c 

J F 

» 
» f t 
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pjrallela d u d a f i t F E . D « m o n -
f t rabi tur pariter tempus per AC 
ad tempus per reflexam C D , eflfe 
ut AC , ad C E . Nam tempus 
per AC ad tempus per CB e f t , 
ut AC ad CF , tempus vero per 
CB poft AC ad tempus per C D , 
pofi: eumdem defcenfum per AC 
demonfiratum eft eíTe, ut CB ad . 
CD, hoc eft ut CF ad CE ; ergo ex xqual i tempus per AC ad 
tempus per CD er i t , u t AC linea ad C E . 

T H E O R . X I I . P R O P O S . X I I . 

Si perpendiculum &planum utcunque inclinatum fecen-
tur inter eafdemborizontates Une as, fumanturque me-
dia proportionalia ipfórum} partium Juarnm à com-
muni feclione, & horizontali fuperiori comprebenfa-
rttm: tempus lationis in perpendiculo ad tempus la-
tionis faíl£ in par te fuperiori perpendiculi, & confe-
quenter in inferiori fecantisplani 3 eam habebit ratio-
nem j quam habet tota perpendiculi longitudo ad lineam 
compojitam ex media in perpendicuio fumpta j&ex ex-
cefíu, quo totum planum inclinatum fuam mediam fu-
perat. 
Sint horizontes fuper ior A F , inferior CD , inter quos fecen-

tur perpendiculum A C , & planum inclinatum DF in B, & tot ius 
perpendiculi CA , & fuperioris partis AB media fit AR-, tot ius 
vero D F , & fuperioris partis BF media fit FS. D i c o , tempus ca.-
fas per to tum perpendiculum AC ad tempus per fuam fuperio* 
tem partem AB cum inferiori p lan i , nempe cum B D , eam ha-
bere ra t ionem, quam habet AC ad mediam perpendiculi , fcilicet 
AR cum SD , q u z eft exceflus totius plani DF fuper fuam me-
diam FS. C o n n e d a t u r R S , quae erit horizontalibus parallela. Et 
quia tempus cafus per to tam A C , ad tempus per partem AB e f t , 
t tc CA ad mediam AR , f i intell igamus AC cíle tempus cafus pe r 

" Y ; A C r 
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AC, erit AR. tempus cafus per 
A B , & RC per reliquam BC. 
Q u o d f i tempus per AC ponatur, 
u t i f a d u m e f t , ipfaAC, tempus 
p e r F D , e r i t F D , &paritercon. 
cludetur DS eflfe tempus per BD 
poft FB , íeu poft AB. Tempus 
igitur per totam AC , eft AR 
cum R C j per inflexas vero ABD, 
erit AR cum S D : quod erat pro-
bandum. 

Idem accidit íi loco perpen-
diculi ponatur aliud planum, 

quale , v. gr. NO ; eademque eft demonftratio. 

P R O B L . I . P R O P O S . ^ K I I I . 

'Dato perpendiculo ad ipfum planum infle Eier e 3 in quo, 
cum ipfum habeat cum dato perpendiculo eandem ele-
•vationem, fiat motus poft cafum in perpendiculo eodem 
tempore 3 ac in eodem perpendiculo ex quiete. 
Sit datum perpendiculum A B , cui extenfo in C ponatur pars 

BCaequal is , & ducantur ho-
A G rizontales C E , A G . Oporr« 

ex B planum ufque ad hört* 
zontem CE inf ledere, inq"° 
fiat motus poft c a f u m ex A 
eodem tempore , ac in AD 
ex quiete in A. Ponatur CD 
sequal isCB, &dudaBDap-
plicetur BE aequalis utrifqu« 
B D , D C . D i c o , BE d«« 
planum quaefitum. P r o d u c a -

tur EB occurrens horizonti AG in G, & ipfarum E G , GB me-
dia fit G F . Erit EF ad F B , ut EG ad GF , & quadratum EF J» 
quadratum F B , ut quadratum EG ad quadratum G F , hoc eft) 
t t t linea EG ad G B ; eft autem EG dupla GB ; ergo quadratu* 
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E F d u p l u m quadrat i F B : ve rum quadra tum q u o q u e D B d u p l u m 
eft quadrati B C ; e rgo u t linea EF ad F B , ita DB ad B C , & 
componendo, & p e r m u t a n d o , u t E B a d d u a s D B , B C , i t a B F a d 
BC; fed B E duabus D B , B C eft asqualis; ergo B F i p f i B C , feu 
BA aequalis eft . Si igi tur intell igatur AB eife t empus cafus per 
AB, erit GB tempus per G B , & GF tempus per totam GE ; 
trgo BF erit tempus per rel iquam B E , pof t cafum ex G, feu ex 
A. Quod crat p ropof i tum. 

F & O B L . I I . P R O P O S . X I V . 

Dato perpendiculo } & piano ad eum inclinato 3 partem 
in perpendiculo fuperiori repirire 3 qua ex quiete con-
ficiatur tempore aquali ei3 quo conficitur planum in-
clinatum pojl cafum in parte reperta in perpendiculo. 
Sit perpendiculum D B , & planum ad ipfum incl inatum A C . 

Oportet in perpendiculo AD partem reper i re , quae ex quiete con-
f ic ia tur tempore aequali e i , q u o 
poft cafum in ea confici tur p lanum 
AC. Ducatur horizontalis C B , 
&u tBA cum dupla A C a d A C , 
ita fiatCA ad A E , & ut BA ad 
AC, ita fiat EA ad AR & ab R 
ducatur pe rpendicu la r s 11X ad 
^B i dico X eife p u n & u m q u x -
f i tum. Et quia ut BA cum du-
P'a AC ad A C , ita C A ad A E , 
dividendo erit , ut BA cum AC 

A C , ita CE ad EA,, & quia 
« BA ad A C , ita E A ad A R , 
"it componendo , ut BA cum 
AC ad A C , ita E R a d R A . Sed ut BA cum AC ad A C , ita c-ft 

ad EA ; ergo ut CE ad EA , ita ER a d R A , & ambo antc-
cedentia ad ambo confequent ia r e m p e CR ad R E . Sunt i taque 

R E . RA proport ionales . Amplius , quia ut BA ad AC , i ta 
pofita eft EA ad A R , & propte r f imil i tudinem t r iangulorum ut 
^Aad A C . ita X A ad A R > es^o ut J I A ad A R , ita X A ad A R ; 

f u n s 
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funt itaque E A , XA äquales. M o d o fi intelligamus tempus per 
RA efle ut R A , tempus per RC erit R E , media inter CR, 
R A : & AE erit tempus per AC port R A , five poft X A ; verum 
tempus per XA eft X A , dum R A . eft tempus per R A . Often, 
fum autem eft X A , AE efle equales: ergo patet propofituru. 

P R O B L . I I I . P R O P O S . X V . 

Dato perpendiculo, & piano ad ipfum inflexo j partem 
in perpendiculo infra extenfo reperire j qua tempore 
eodem conficiatur, ac planum inflexum poft cafum ex 
dato perpendiculo. 
Sic perpendiculum A B , & planum ad ipfum inflexum BC, 

A D Oportet in perpendiculo infra ex-
tenfo partem reperire, quae ex ca-
fu ab A conficiatur tempore eo-
dem , atque BC ex eodem cafu ab 
A. Ducatur horizontalis AD» 
cui occurrat CB extenfa in D, & 
ipfarum C D , DB media fit DE, 
& BF ponatur aequalisBE, dein-
de ipfarum B A , A F , tertia pro-
portion alis fit A G . Dico BG eife 
fpatium , quod poft cafum Aß 
conficitur tempore eodem , iC 

planum BC poft eundem cafum-
G Si enim ponamus tempus per AB 

efle ut AB , erk tempus per DB 
ut DB , & quia DE eft media 

inter B D , DC , erit eadem DE tempus per totaui DC , & BE 
tempus per reliquam BC ex quiete in D, feu ex cafu AB , & fin"' 
liter condudetur , BF efle tempus p e r B G , poft cafum eundiffl! 
eft autem BF sequalis B E : ergo patet propofitum. 

T H E O R . X I I I . P R O P O S . X V I . 

Si flani he Unat i j & perpendiculi partes j quarum tern-
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fora lationum ex quietefint aqualia, ad idem pun ff um 
componantur, mobilê veniens ex qualibet altitudine 
fublimiori citius abfolvet eandem partem plant ineli-
natij quam ipfam partem perpendieuli. 
Sit perpendiculum EB , & planum inclinatum CE ad idem 

punótum E compofita , 
quorum têmpora latio-
num ex quiete in E fint 
a:qualia , & in perpendi-
culo extenfo fumptum fit 
quodlibet pundum fubli-
me A, ex quo demittantur 
mobilia. D i c o , tempore 
breviori abfolvi planum in-
clinatum E C , quam per-
pendiculum EB poft cafus 
AE. lungatur CB & duda Q 
horirontali AD extendatur 
CE, illi occurrens in D; 
&CD. DE media propor-
tionate fit DF , ipfarum 
vero B A , A E , media f i t 
A G , & ducantur F G , 
DG. Et quia têmpora la-
tionum per E C , E B , ex 
quiete in E funt asqualia, 
«it angulus C r e d u s , ex 
Corollario fecundo , Pro-
poíitionis fextae; eftque redus A, & anguli ad verticem E aequa-
ks: triangula igitur A E D > C E B íunt aequiangula, & latera cir-
ca äquales angnlos proportionalia: ergo ut BE ad E C , ita DE 
^ EA. Redangulum ergo B E A eft squale redangulo C E D : 
& quia redangulum C D E , fuperat redangulum C E D , quadra-
t Q E D , redangulum vero B A E , fuperat redangulum B E A , 
quadrato E A , exceíTus redanguli C D E , fuper redangulo B A E , 
"oc eft , quadrati FD , fuper quadrato A G , erit idem cum ex-
ceflu quadrati DE , fuper quadrato A E , qui exceíTus eft quadra-

Z tum 
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t u m DA.« eft igitur quadra tum FD , aequale d u o b u s quadratis 
G A , A D , qu ibus ef t quoque « q ua l e quadra tum G D : ergo li-
nea DF ipfi DG eft a?qualis, & angulus D G F squal i s angulo 
D F G , & angulus E G F minor a n g u l o E F G , & latus oppolitum 
EF minus latere EG. M o d o (i intelligamus tempus cafus per AE, 
eile ut AE , erit tempus per D E , ut DE , c u m q u e AG media lit 
inter B A , A E , erit AG tempus per to tam A B , S i reliqua E C , 
eric tempus per reliquam EB ex quiete in A, & fimiliter cor.clu-
de tu r E F , eile tempus per EC p c f t defcenfum D E , feu poll ca-
f u m A E : demonf t r a tum autem eft EF m ino rem e i l e , quam EG; 
ergo patet p ropo l i tum. 

C O R O L L A R I U M . 

Ex hac , a tque ex prseeedenti conf ta t f p a t i u m , q u o d conficitur 
in perpendiculo , po f t cafum ex f u b l i m i , t empore eodem , quo 
conf ic i tur planum incl inatum , minus efle e o , q u o d conficitur 
t empore eodem atque in inclinato non praecedente cafu ex fubli-
mi , majus tarnen quam idem planum inclinatum : cum enim modo 
demonf t t ü tum fi t , q u o d mobil ium venient ium ex termino fublimi 
A, tempus converf i per E C , brevius f i t tempore procedentis per 
E B , conftat f p a t i u m , q u o d confici tur per EB t empore aequalitem-
s o r i per E C , minus eile t o t o fpatio E B . Q u o d autem idem fpa-

A D t ium perpendiculi majus fit, quam 
E C , manifef tum f i t fumpta f i g u r a 
praecedentis Propof i t ionis , in qua par-
tem perpendiculi B G , confici de-
monf t r a tum ef t t empore eodem cum 
BC pof t cafum AB : hanc autem BG 
majorem efle quam B C , f ic colligi-
gi tur . C u m B E , F B arquales f i n t , 
BA vero minor BD , majorem ratio-
nem habet FB ad BA , quam EBad 
B D , & c o m p o n e n d o FA ad AB ma-
jorem h a b e t , q u a m E D a d D B , eft 
autem ut FA ad AB , ita GF ad FB; 
( e f t enim A F media inter B A , A G , ) 
& f imi l i te r u t ED ad B D , ita eft CE 

ad EB; 
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ad E B ; ergo componendo GB ad B F , hoc eft BE majorem habet 
rationem, quam CB ad B E } eft i g i t u r G B major BC. 

P R O B I . I V . P R O P O S . X V I I . 

Dato perpend'tctdo 3 & piano ad ipfum itifiexo > in data 
piano partemfignare, in qua poft cafum in perpendicu-
lo fiat motw tempore tequali ei3 quo mobile datum per-
pendiculum ex quiete confecit. 
Sit 'perpendiculum A B , & ad ipfum planum inflexum B E : 

oportet in BE fpatium fignare, per quod mobile poft cafum in 
AB moveaturtempore « q u a l i e i , quo ipfum perpendiculum A B , 
tx quiete confecit. 

Sit horizontalis lines A D , cui occurrat in D planum extenfum, 
ic accipiatur FB asqualisBA, &f iat u t B D a d D F , ita FD ad D E . 
Dico, tempus per B E , poft cafum in AB squari tempori per 
AB, ex quiete in A. Si enim in-
ttlligatur AB efle tempus per A B , 
erit DB tempus per D B . Cumque 
f i t , u t B D a d D F , i t a F D a d D E , 
erit DF tempus per totum planum 
D E , & BE per partem BE ex 
t>, fed tempus per BE poft DB 
eft idem, ac poft A B ; ergo tem-
pus per BE poft AB erit B F , x-
quale fcilicet tempori A B , ex 
quiete in A : quod erat propoii-
tum. 

P R O B L . V . P R O P O S . X V I I I . 

Dato in perpendiculo quovis fipatio à principio lationü 
fignato , quod in dato tempore conficiatur , datoque 
quocunque alio tempore minori, aliud fpatium in per-
pendiculo eodem reperire, quod in dato tempore mino-
ri conficiatur. 

Z x Sit 
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Sit pe rpendicu lum A. in q u o detur fpat ium A B , cujus tern-
pus ex principio A fi t A B , fitque 
horizon C B E , & detur tempus i p f o 
AB minus , cui in hor izonte notetut 
squa le B C : opor te t in eodem p e r p e n -
diculo fpatium eidem A B s q u a l e repe-
r i re , q u o d tempore BC conficiatur. 
Junga tu r linea A C . C u m q u e BC mi-
no r lit BA , erit angulus B A C minor 
angulo B C A . C o n f t i t u a t u r ei aequalis 
C A E , & linea A E horizonti o c c u r -
rat i n p u n d o E , a d q u a m perpendicu-
l a r s ponatur ED fecans perpendiculum 
in D, & linea DF ipfi BA fecetur ae-
qualis. D i c o ipfam FD eiTe perpendi-
cu'i partem , in qua latio ex principio 

m o t u s in A, abfolvi tur t empore B C d a t o . C u m enim in triangu-
io r e d a n g u l o A E D ab angulo r e d o E , perpendicularis ad latus 
o p p o f i t u m A D d u d a f i t E B , crit A E media inter D A , AB; & 
B E media i n t e r , D B , B A , feu inter F A , A B , ( e f t enimFAip-
f i DB s q u a l i s . ) C u m q u e AB pof i tum f i t eile tempus per AB, 
erit A E , feu EC tempus per to tam A D , & EB tempus p e r AF; 
ergo reliqua BC erit tempus per re l iquam FD : q u o d erat inten-
t u m . 

P K O B L . V I . P R O P O S . X I X . 

Dato in perpendiculv Jpatio quocunque d principio ktit-
nispera&o 3 datoque tempore cafus: tempus reperire, 
quo aliud a quale fpatium ubicunque in eodem perpe 
diculo aeeeptum 3 ab eodem mobili confequenter confi-
ciatur. 

Sit in perpcndiculo A B , q u o d e u n q u e fpat ium A C , ex priM'; 
pio lationis in A aeeep tum, cui aequale fit aliud fpat ium DB ubi-
ctinque aeeep tum, firque da tum tempus lationis per AC , fitq"« 
ä J u d A C . O p o r t e t reperire tempus lationis per DB p o f t c a f u m . e* 



A. Ciría totatn AB femicir-
culus defcribatur A E B , & 
ex C ad AB perpendicularis 
fit CE , & jungatur A E , 
quse major erit quam E C . Se-
cetur EF ipfi EC asqualis ; 
dico reliquum FA effe rem-
pus lationts per D B . Quia 
ínim AE eft media inter B A , 
AC ; eftqae AC tempus ca-
fusper A C ; erit AE tempus 
per totam AB. Cumque CE 
media fit inter DA , AC , 
(eft enim DA xqualis ipfi 
BC,) erit C E , hoc eft , EF, 
tempus per A D ; ergoreliqua 
AF eft tempus per reliquam 
DB. quod eí l propofitum. 

C O R O L L A R I Ü M . 

S 

• A 

Hinccolligitur, quod fi alicujus fpatii ponatur tempus ex 
quiete efle, ut ipfummet fpatium; tempus illius poft aliud 
fpatium adjunctum erit excefius medii inter adjunftum una 
cum fpatio, & ipfum fpatium fuper medium inter primum 
& adjunftum. Velut i , pofito , quod tempus per A B , ex 
quiete in A, fit A B ; addito AS tempus per AB poft SA ; 
efit exceffus medii inter S B , B A , fucer medium inter B A , 
AS. • ' 

P R O B L . V I I . P r o p o s . X X , 

ftato quolibet fpatio, & parte in eo poft principium la-
tionis j partem alteram verfus finem reperire, qua 
confic 'tatur tempore eodem ac prima data. 

Z ? S i t 

B 
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. C Sit fpa t ium C B , & in eo pars CD data pof t prinri. 
i i p i u m lationis in C. O p o r t e t par tem alteram verfus fi-

nem B reper i r e , quse conf ic ia tur t e m p o r e e o d e m , ac 
D data C D . Sumatur med ia inter BC , C D , cui aequalis 

pona tu r B A ; & ipfarum B C , CA , tertia proportiona-
l s f i t C E . D i c o , EB elTe fpat ium , q u o d pof t cafum 
ex C conf ic i tu r t e m p o r e eodem ac ip fum C D . Si enim 

, £ in t e l l i gamus , t cmpus per t o t a m CB elfe ut C B ; erit BA 
C media fcilicet inter BC , C D ) t e m p u s per C D . Cum-
q u e C A media f i t in te r B C , C E , erit C A tempus per 

. , C E . eft au tem to ta BC t empus per t o t a m CB ; ergo re-
i iqua B A eri t t e m p u s p e r r e l i q u a m E B pof t cafum e x C ; 
eadem vero B A f u i t t e m p u s per C D ; e rgo temporibus 
aequalibus conf i c iun tu r CD & EB ex qu ie te in A. quod 
erat f a c i e n d u m . 

V S T H E O R . X I V . P R O P O S . X X I . 

Si in perpendictdo fiat c a fits ex quiete} in quo à princi-
pio lationis fiumaiur pars quovis tempore per afta, p°ß 
quam fiequatur mot us infiexus per aliquod planum ut-
cunque inclinatum: fpatium quod in tali piano confi-
citur in tempore <equali tempori cafim jam pcrafti in 
perpendiculo adfpatium jam peranum in perpendiculo, 
majus erit quam dtiplum minus vero quam trip luvt-
In f r a h o r i z o n t e m AE f i t p e r p e n d i c u l u m A B , in q u o ex prin-

c ipio A fiat c a f u s , cu jus f u m a t u r quaelibet pars AC ; inde ex C 

inc l ine tu r u t c u n q u e p l anum C G ; fuper q u o p o f t cafum i n A C 

c o n t i n u e t u r m o t u s . D i c o , q u o d fpa t ium tali m o t u pera&um 

per CG in t e m p o r e acquali t e m p o r i cafus per A C , e f t plus quam 

d u p l u m , minus vero q u a m t r ip lum c ju fdem fpatii A C . P o n a t u r 
enim C F aequalis A C , & e x t e n f o p iano G C u f q u e a d horizontem 

in E , f ia t , ut CE ad EF , ita FE ad E G . Si i taque pona tu r tem-

pus cafus per A C e f i e , u t l inea A C , e r i t C E t e m p u s per E C & 

C F , feu C A , t e m p u s m o t u s per C G . O f t e n d e n d u m i taque elt> 

-fpatium C G ipfo C A ma jus efle q u a m d u p l u m , m i n u s ve ro q u a m 
t r i p l u m . C u m enim f i t , u t C E a d E F , ita F E a d E G , erit etiam 

ita C F a d F G . M i n o r a u t e m ef t E C q u a m E F , qua re & C F nu-

jäor 
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nor crit quam F G , 
& GC major q u a m 
dupla ad FC feu A C . 
Cumque ruríus FE 
minor f i t q u a m d u -
pla ad E C , £eftenim 
EC majo r CA , feu 
C F , ) erit q u o q u e 
GF minor quam d u -
pla ad F C , Sc G C 
minor quam tripla 
ad CF feu C A . q u o d 
eratdemanftrandum. 

Poterat autem uty-
vtrfalius idem p r o p o n i : q u o d enim accidi t in perpendiculari 3 

& piano inc l ina to , cont ingi t etiam fi pof t m o t u m in piano quo»-
dam inclinato inflectatur per magis inc l ina tum; ut videtur in al te-
ra figura ; eademque eft demonf t ra t io . 

P R O B L . V I I I . P R O P O S . X X I I . 

Datis duobus temporibus inaqualibits > & fpatio, quod 
in perpendiculo ex quiete eonficitur tempore breviori ex 
datis: à pun oJupremo perpendieuli ufque ad hori-
zontem planum mfieEiere , fuper quo mobile defcendat 
tempore aquali longiori ex datis. 

Tempora inaequalia í i n t , A m a j u s , B vero minus ; fpat ium a u -
t tni , q u o d in perpendiculo confici tur ex quiete in t empore B, 
^ CD. O p o r t e t ex termino C planum ufque ad hor izontem infle-
ôere, q u o d t empore A conficiarur. Fiat ut B ad A , ita CD ad: 
'liam l ineam, cui linea CX aequalis ex C ad hor izontem defcen-
dat : manifef tum eft planum CX efle illud fuper q u o mobi le de-
fandi t t empore da to A. D e m o n f t r a t u m enim e f t , tempus per pla-
num inclinatum ad tempus in fua elevatione earn habere r a t i onem s 

quam habet plani longi tudo ad longi tudinem elevationis fua?. T e m -
pus igitur per C X , ad t empus per C D . e f t , u t CX «jd CD , h o c 
eft> ut tempus A ad tempus Bj t empus yero B eft i l l u d , q u o 

$onfi<-
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íonfici tur perpendiculum CD ex quiet»; ergo tempus A eft illud, 
quo conficitur planum C X . 
v-.:-- i*rt bv*up 1b ÍT ' * s'' A'.» 7 i i syp* 'x^J majtit 

P R O B L . I X . P R O P O S . X X I I I . 
• -' 'í v •-•'' ••-*C ? J v ; : ' UpJfc OOüp t - - -' - -

Dato fpat'to quovis tempore peratfo ex quiete in perpen-
diculo: ex termino imo bujus fpatii planum infle ft ere, 
fuper quo poft ca (um in perpendiculo tempore eodem con-
ficiatur fpatium cuilibet fpatio dato a quale: quod to-
mem majm fit quam duplum 3 minus vero quam tri-
plum fpatii peraffi in per pendiculo. 
Sit in perpendiculo AS tempore AC peranum fpatium AC ex 

quiete in A : cujus IR roajus fit quam duplnrn , minus vero quam 

.iriplum. Oportet ex termino C planum inf ieâere , fuper q u o mo-

I M N R 

x ;> v \ v ** T 
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bile eodem tempore AC conficiat poft cafum per AC fpatium ipfi 
IRsquale . Sint R N , N M , ipíi AE íequalia ; & quam ratiotiem 
habet refiduum IM ad M M , eamdem habeac AC linea ad aliam, 
cuiarqualisapplicetur CE ex C ad horizontem AE , q u i extenda-
tur verfus O, & accipiantur C E , FG , G O , äquales ipíís R N , 
N M , M I . D i c o , tempus fuper i n l l e x a C O . poft cafum A C , eile 
xquale tempori AC ex quiete in A. Cum enim fit, ut OG ad 
GF , ita FC ad C E ; erit componendo ut OF ad F G , feu F C , 
ita FE ad E C , & ut unum antecedentium ad unum confequen-
tium, ita omnia ad omnia; nempe tota OE ad EF ut FE ad E C . 
Sunt itaque O E , E F , E C , continue proportionales. Quod cum 
pofitum fit, tempus per AC eile ut AC , erit CE tempus per E C ; 
& EF tempus per totam E O , & reliquum CF per re l iquamCO; 
eft autem CF arqualis i p f i C A ; ergo factum eft quod fieri opor-
tebat; eft enim tempus CA tempus caius per AC ex quiete in A, 
CF vero ( q u o d arquatur C A ) eft tempus per CO , poft defcenr-
ium per E C , feu poft cafum per A C ; quod eft propofitum. N o -
tandum autem eft , quod idem accidet, fi prscedens latio non in 
perpendiculo fiat, fed in piano inclinato, ut in fequenti figura in 
qualatio praecedens fada fit per planum inclinatum AS infra hori-
xontem A E ; & demonftratio eft prorfus eadem. 

J M N R 

S C H O L I U M . 

Si diligenter sttendatur, manifeftum eric» quod quo minus da. 
A a taline 
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ta linea IR deficit à tripla ipílus A C , eo planum i n f l e x u m , fuper 
q u o d facienda eft fecunda l a t i o , puta C O , accedit vicinius ad 
perpendiculum , in quo tandem in tempore sequali AC conficitur 
fpa t ium ad AC tr iplum. C u m enim IR próxima fue r i t ad triplicitJtem 
A C , erit IM a;qualis fere ipíi M N . C u m q u e , u t IM ad MN in 
con f t ruc t i one , ita f ia t AC a d C E , c o n f t a t , ipfam CE paulo ma-
jorem rep.r i r i quam CA , (Sc, q u o d confcquens e f t , punâuni E 
p rox imum reptriri punc to A , & CO cum CS acutilfimum an-
gulum con t ine re , & fere m u t u o coincidere. E contra ve ro , lida-
ra IR min imum quid major fuer i t quam dupla ejufdem A C , eric 
IM brevi thma linea: ex q u o a c c i d e t , mimroam q u o q u e futuram 
elfe AC refpectu C E , qux-longif i ima e r i t , & quam proxime ac-
cedet ad paralleiam horizontalem per C produc iam. Indeque col-
ligL'C p o f f u m u s , q u o d , fi in appofita figura poll: defcenfura per 
p lanum inclinatum A C , fiat reflexio per lineam horizontalem , 
qualis eilet C T , f p a t i u m , tempore acquali t empor i defcenfus per 
A C , per q u o d mobi le confcquenter movere tu r , e f fe tduplum fpa-
tii AC exaiite. Vide tu r autem & hie accommodar i confimilis ra-
tiocination. Apparet enim ex e o , cum OE ad EF fi t ut FE ad 
E C , iplam FC determinare tempus per C O . Q u o d f i pars hori-
zontalis T C , dupla C A , divifa fit. bifariam in V , extenfa verfus 
X in infinitum elongata e r i t , dum occur fum cum produ&a Aß 
quaeri t , !< ratio inf in i te TX ad infinitam V X , non erit alia ac-
t ione infinitae VX ad infinitam X C . 

i f t u d idem alia aggreffione concludere po ter imus , confimilere-
fumentes ratiocinium e i , quo ufi f umus in Propofi t ionis prims 
demonft ra t ione. Refumentes enim tr iangulum A B C , nobis repri-
fentans in fuis parallelis, bafi B C , velocitatis gradus continue 
adauc tos jux ta temporis inc rementa ; ex q u i b u s , cum infinita; f int , 
veluti infinita funt puncta in linea A C , & inftantia in quovis tem-
pore : exurgct fuperficies ipfa tr ianguli , fi intelligamus , mo-
tus per alterum tan tum temporis continuari , fed non amplia 
m o t u accelerato, verum aequabili , juxta maximum gradum velo-
citatis a c q u i f i t s , qui gradus repraefentatur per lineam BC. Ex ta-
libus gradibus conflabitur aggregatum confimile p a r a l l e l o g r a m m o 

AD B C , q u o d dup lum eft t r iangul i .ABC. Quare fpa t ium, qucd 
cum gradibus conf imi ' ibus t empore eodem conf ic ie tur , duplum 
srit fpatii p e r a d i ' c u m gradibus velocitatis à triangulo A B C r e p r s -

. fentaris. 
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fentatîs. At in piano horizontal i m o t u s cil s- p 
quabilis, cum nulla ibi fit caufa acccleratio-
tionis , aut retardationis ; ergo c o n c l u d i t u r , 
fpatium C D , p e r a n u m tempore squa l i tem-
pori A C , dup lum effe fpatii A C ; hoc enim 
motu ex quiete accelerato juxta parallelas t r i -
anguli conf ic i tur ; illud vero juxta parallelas 
p3rallelogrammi, q u s , dum fuerint i n f i n i t s , 
dupls funt ad parallelas infinitas trianguli. 

At tendereinfuper l ice t , q u o d velocitatis gra- B 

dus, quicunque in mobil i reper ia tur , eft in illo fuapte natura in-
delebiliter impreiTus, d u m externa; c a u f s accelerationis aut retar-
dationis t o l l a n t u r , quod in folo horizontal i piano con t ing i t : nam 
in planis declivibus adeft jam caufa accelerationis m a j o r i s , in ac-
clivibus vero retardationis. Ex q u o pariter f e q u i t u r , m o t u m ir. 
horizontali effe q u o q u e s t e r n u m : fi enim eft s q u a b i l i s , non de-
bilitatur, aut r emi t t i t u r , & mul to minus tol l i tur . A m p l i u s , exi-
ftente gradu celeritatis per naturalem defcenfum à mobil i acquif i to 
fuapte natura indelebili arque aeterno, conf iderandum o c c u r r i r , 
quod, fi pof t defcenfum per planum declive fiat rcflexio per aliud 
planum acclive, jam in i f to occurrit caufa re tardat ionis , in tali 
enim piano idem mobi l e naturaliter de fcend i t ; quare m i x t i o q u s -
dam contrariarum a f f e d i o n u m e x u r g i t , nempe gradus illius cele-
ritatis acquif i t s in p r s c e d e n t i de fcenfu , qui per fe un i formi te r 
mobile in infinitum abducere t , & naturalis propenfionis ad m o t u m 
deorfum juxta illam eandcm p ropor t ioncm accelerationis , juxta 
quam femper move tu r . Quare a d m o d u m rationabilc v i d e b i t u r , 

inquirentes, q u s n a m cont ingant accidentia , d u m mobile pof t 
defcenfum per al iquod planum i n d i n a t u m r e f i c i h t u r per planum 
aliquod accl ive, accipiamus gradum ilium maximum in defcenfu 
s<quifi tum, idem per fe perpetuo in afcendente piano fervari ; at . 
tarnen in afcenfu ei fupervenire naturalem inclinationem deorfum , 
niotum nempe ex quiete accelcratum juxta femper acfeptam pro-
pottionem. Q u o d f i fo r t e h s c intelligere fuer i t f u b o b f c u r u m , cla-
rius per aliquam declinationem explicabitur. 

Intelligatur i taque fatftum effe defcenfum per planum declive AE , 
cx quo per aliud acclive BC cont inue tur mo tus refiexus ; & fint 
pnmo plana squal ià , & ad squa les angulos fuper hor izontem G H 

A a z elevata 
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elevata. C o n f t a t jam » q u o d mobi le ex quiete in A, defcendens per 
A B , gradus acquiri t velocitatis juxca temporis ipfius incrementum: 
g radum vero in B effe maximum a c q u i f i t o r u m , & fuapte natura 
immutabi l i ter impreffum , fublatis fcilicet caufis accelerationis no-
v a , au t re tardat ionis ; accelerationis, i n q u a m , f i adhuc fuper ex-

A 

H 

ten fo piano ulterius p rogredere tu r , retardationis v e r o , dum Ta-
per planum acclive BC fit reflexio ; in horizontal i autem GH a> 
quabilis motus juxta g radum velocitatis ex A in B , acquilitae in 
infinitum extenderetur . Effet autem talis veloci tas , ut in tempore 
aequali tempori defcenfus per AB in hor izonte conficeret fpatium 
duplum ipfius A B . M o d o fingamus, idem mobile eodem celeri* 
tatis g radu aequabiliter mover i per planum B C , adeo ut etiamin 
hoc tempore sequali tempori defcenfus per AB conficeret fuper BC 
extenfo fpatium duplum ipfius AB. V e r u m intelligamus ftatim at-
que afcendere inc ip i t , ei fuapte natura fupervenire illud idem» 
q u o d ei cont igi t ex A fuper planum A B , nempe defccnfus qui-
dam ex quiete f ecundum gradus eofdem accelerationis, vi quo 
rum , ut in AB con t ig i t , t empore eodem t an tumdem defcendit 
in plano re f lexo , quan tum defcendi t per AB : manifef tum eft» 
q u o d ex e ju fmodi mixt ione m o t u s sequabilisafcendentis, & acce-
ierati defcendent i s , perducetur mobile ad t e rminum C per planum 
B C , juxta eofdem velocitatis g r a d u s , qui e run t aequales. Quod 
vero fumpt is u t cunque duobus p u n d i s D E , jequaliter ab angulo 
B r emo t i s , tranfitus per DB fiat t empore aequali t empor i refle-
xionis per B E , hinc colligere pof fumus . D u f t a DF erit parallels 
ad B C ; conf iâ t e n i m , defcenfum per AD refle&i per D F . qu°? 
fi poft D mobile feratur per hor izontalem DE , impetus in E erit 
idem cum impetu in D. ergo ex E a fcende t in C. ergo gradus ve-
locitatis in D eft œqualis gradui in E. Ex his ie i tur rationabiliter 

afferere 
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afTerere poffumus, q u o d , fi per aliquod planum inclinatum fiat 
defcenfus, poft: quem fequatur reflexio per planum elevatum , mo-
bile per impetum conceptum afcendet ufqae ad candem altitudi-
nem, feu elevationem ab horizonte. Ut fi fiat defcenfus per A B , 
feretur mobile per planum reflexum B C , ufque ad horizontalem 
ACß; non tantum ii indinationes planorum fintaquales, verum 
etiam fi inaquales fint, qualis eft plani B D . aflumptum enim prius 
eft, gradus velocitatis eife aquales , qui fuper planis inaqualiter 
inclinatis acquiruntur, dum ipforum planorum eadem fucrit fupra 
horizontem elevario. Si autem exiftente cadem indinaticne plano-
rum E B ; B D , defcenfus per EB impellere valet mobile per pla-
num BD ufque ad D, cum talis impulfus fiat propter conceptum ve-

D C A E 

îocitatis impetum iu punfto B ; fitque idem impetus in B; feu defcerr-
dat mobile per A B ; feu per E B ; conftat, quod expelletur pari-
ter mobile per B D , poft defcenfuum per AB , atque per E B . A c -
cidctvero, quod tempus afcenfus per BD longius erit; quam per 
B C , prout defcenfus q u o q u e p e r E B longiori f i t tempore, quam 
p e r A B : ratio autem eorundem temporum jam demonftrata eft ea-
dem ac longitudinum ipforum planorum. Sequitur m o d o , ut in-
quiramus proportionem fpatiorum temporibus aqualibus pera<3o-
rum in planis, quorum diverfa fint indinat iones , eadem tamen 
elevationes : hoc eft , qua inter eafdem parallelas horizontales 
comprehendantur. Id autem contingit juxta fequentem rationem, 

T H E O R . X V . P R O P O S . X X I V . 

Dato inter eafdem parallelas horizontales perpendiculo , 
is piano eleu at o ab ejus imo termino fpatium 3 quod à 
vtobiLi poß eafum in perpendiculo s fuper piano e levât o 

Aa 3 confu-
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conßcitur in tempore aquali tempori cafus j majus eft 
ipfo perpendiculo , minus tarnen quam duplum ejufdem 

perpendiculi. 

I n t e r eafdem parallelas hor izon ta les B C , H G , f i n t perpendi-
c u l u m A E , & p lanum elevatum E B , fuper q u o port c a f u m in 
pe rpend icu lo AE ex t e rmino E , fiat ref lexio vetfus B. Dico, fpa-
t i u m , per q u o d mob i l e afcendit in t e m p o r e aequali tempor i d e f c e n -
f u s A E , m a j u s efle quam A E , minus vero quam dup lum e jufc iem 
A E . P o n a t u r E D , ipfi AE aequale , & ut EB ad BD , ita f iat DB 
ad B F . O f t e n d e t u r p r i m o , p u n ö u m F eile fignum, q u o m o b i l e 
m o t u ref lexo per E B perveniet t e m p o r e aequali t empor i A E : de in-
d e , E F majus efle q u a m E A ; minus ve ro q u a m dup lum ejufdem. 

B A C 

H E G 

Si io t e l l i gamus , t e m p u s d e f c e n f u s per A E , efle u t A E , erit tern-
p u s de f cen fus per B E , feu a fcenfus per E B , u t ipfa linea B£: 
c u m q u e D B m e d i a f i t inter E B , B F , f i t q u e B E tempus defcenfus 
pe r t o t a m B E , erit BD t empus defcenfus per B F , & reliqua DE 
t e m p u s defcenfus per rel iquam F E . V e r u m idem eft tempus per 
FE ex qu ie te in B, a tque t e m p u s afcenfus per E F , d u m in E fue-
r i t velocitatis g radus p e r de fcen fum BE feu AE acquif i tus : ergo 
i d e m t e m p u s DE eri t i d , in q u o m o b i l e pof t ca fum ex A pw 
A E , m o t u r e f l e x o per E B , perveni t a d f i g n u m F . Pof i tum autem 
e f t , E D efle sequale ipf i A E . q u o d erat p r i m o of tendendum. E t 
q u i a , u t to ta E B a d t e t a m B D , ita ablata D B a d ablatara BF, 
e r i t , u t t o t a E B a d totam B D , ita rel iqua E D a d D F . Ef t autem 
E B m a j o r B D : ergo & E D ma jo r D F , & E F m i n o r q u a m du -
p l a D E , feu AE*, q u o d erat o f t e n d e n d u m . I d e m a u t e m a c c i d e t , 
l i r n o t u s p r s c c d e n s n o n in p e r p e n d i c u l o , fed in p iano indin^® 
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f ia t ; eademque eft d e m o n f t r a t i o , d u m m o d o planum reflexum f i t 
minus acclive , nempe longius piano declivi. 

T H E O R . X V I . P R O P O S . X X V . 

Si poß cafum per aliquod planum inclinatum fequatur 
motus per planum horizontis, erit tempus cafus per 
planum inclinatum ad tempus motus per quamlibet It-
neam horizontis, ut dupla longitudo plant inclinât i ad 
lineam acceptam horizontis. 
Sit linea horizontis CB , planum inclinatum AB , & pof t cafum 

per AB fequatur m o t u s per hor izon tem , in quo fumatur quodl i -
bet fpatium B D . D i c o , 
tempus cafus per AB , ad 
tempus motus per B D , 
effe, ut dupla AB ad B D . 
Sumpta enim B C ipfius C D B 
A B dupla , conf iâ t ex ' ' * 
praedemonft-ratis, tempus cafus per AB aequari rempor i motus per 
BC : fed tempus motus per BC , ad tempus motus per DB , e f t , 
u t linea CB ad lineam B D : ergo tempus motus per A B , ad t e m -
pus per BD 1 , e f t , ut dupla AB ad B D . q u o d erat p r o b a n d u m . 

P R O B L . X . P R O P O S . X X V I . 

Dato perpendiculo inter lineas parallelas horizontales , 
datoque fpatio majori eodem perpendiculo} fed minori 
quam duplo ejitfdem, ex imo termino perpendiculi pla-
num att ollere itner eafdem parallelas 3 fiiper quo motu, 
reflexo pojl defeenfum in perpendiculo conficiat Mobile 
fpatium dato a quale} & in tempore a qua li t empört de -
feenfus in perpendiculo. 

Inter Parallelas horizontales A O , B C , fit perpendiculum AB ; 
^ vero ma jo r f i t quam B A , minor vero quam dupla e j u f d e m . 
Oportet ex .B -planum inter horizontales erigere , ftrper q u o M o -
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p o f t c a f u m ex A in B , m o t u r e f l e x o , in tempore aequali tern-

Pori defcenfus per AB conficiat afcendendo fpatium equale ipii EF. 
P o n a t u r ED «quahs A B , erit reliqua DF m i n o r , cum tota LF 
m i n o r (it quam dupla ad AB : (it DI squa l i s D F , &, ut El ad 
I D , ira fiat DF ad aliam FX , a tque ex B refleefcatur rtita BO, 
^qUii is EX. D ico , planum per BO efTe illud , fuper quo poftca-
fum AB Mobi l e in tempore xqual i tempori cafus per AB pcrtran-
i i t , a fcendendo fpatium »quale dato fpatio E F . Ipfis E D , DF, 
äqua les ponan tu r B R , R S . C u m enim f i t , u t EI ad I D , ita DF 

O A 

C 

X F D I E 

ad F X : erit componendo , u t ED ad D I , ita D X a d X F ; hoc eft, 
U t E D ad D F , ita D X ad X F & E X ad X D ; h o c e f t , ut BO id 
O R , ita RO ad O S . Q u o d I i p o n a m u s , tempus per AB, elf« 
A B ; er i t t empus per O B , ipfa O B ; & RO tempus per OS; & 
reliqua BR tempus per rel iquum S B , defcendendo ex O inB. Scd 
t e m p u s defcenfus per SB ex quiete in O , ef t aequale tempori afcen-
fus ex B in S poll defcenfum A B : ergo BO eft planum exB ele-
vatum , fuper q u o pof t defcenfum per AB confici tur tempo" 
BR feu BA fpat iumBS , aequale fpa t io da to E F . Q u o d facere 
oporteba*» 

T H E OR . X V I I . P R O P O S . X X V I I . 

Si in plan ts tn£q uaIt bus , quorum eadem fit clevatio, 
defcendat CMobile : fpatium, quod in ima parte Ion-
gioris conficitur in tempore aqual't ei 3 in quo conficitur 
tot um planum brevius 3 efi a quale fpatio , quod com 
ponitur exipfo brev'tori piano J & ex parte , ad quart 
idem brevius planum earn habet rationem > quam ha-
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bet planum longms ad exceßum , quo longtus brevius 
fuperat. 
Sit planum AC longius , AB vero brevius , q u o r u m eadem ilc 

elevatio AD j & ex ima parte A C , f u m a t u r C E , aequale ipfi A B ; 
& quamra t ionem habet t o t u m CA ad A E , ( n e m p e ad exceflum 
plani CA fuper A B , ) hanc habeat CE ad E F . D i c o , fpat ium 
FC efle illud q u o d confici tur poft difceiTum ex A tempore x. 
quali tempori defcenfus 

per A B. C u m enim < ' A ' 
totum CA ad t o t u m 
AE, f i t u t ablatum C E 
ad ablatum E F , erit reli-
quum EA ad re l iquum 
AF, u t t o t u m CA ad 
totum A E . Sunt i taque 
tres C A , AE , AF . 
continue propor t iona-
les. Quod fi pona tu r , 

tempus per AB eíTe ut A B ; erit tempus per AC ut A C , tempus 
vero per AF , erit ut A E , & per re l iquum F C , erit ut E C ; eft 
autem EC ipfi AB aequale: ergo f i t p r o p o f i t u m . 

T H E OR . X V I I I . F R O p o s . X X V I I I » 
Tangat horizontal 's Jinea AG c i r c u l u m , & à c o n t a d u fit dia-

meter A B , & dua» c h o r d s u t c u n q u e AEB. Dete rminanda f i t r a -
tio temporis cafus per A B , 
ad tempus defcenfus per 
a m b a s AEB. Ex tenda tu r 
BE ufque ad tangentem in 
G , & angulus B A E bifa-
riam fecetur , d u d a A F . 
D i c o , t empus per AB , 
»d tempus per A E B , eíTe 
ut AEad A E F . C u m enim 
» n g u l u s FAB xqual is f i t 
a n g u l o F A E ; angulus ve-
ro EAG angulo ABF; erit 
t o t u s G A F d u o b u s F A B , 
ABF aequalis; quibus x-

Bb 
< Vi"4 

quatur 
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qua tu r q u o q u e angulus G F A ; ergo linea GF ipli GA eft aequâlif^ 
Et quia re&angulum B G E aequatur quadra to GA ; èrit quoque 
sequale quadra to G F , & tres l i n e s , B G , G F , G E , proportio-
nales. Q u o d l i p o n a t u r , AE effe tempus per A E , erit GE tem-
pus per GE ; & GF tempus per to tam GB , & EF tempus per 
E B , poft defcenfum ex G , feu ex A , per A E . Tempus igitur 
p e r A E , feu per A B , a d tempus per A E B , e f t , u t A E a d ACF; 
q u o d erat de te rminandum. 

Aliter brevius . Seeetur GF , xqual is G A ; c o n f t a t , GF effe 
mediam proport ionalem inter B G , G E . Rel iqua u t fupra. 

P R O B L . X I . P R O P O S . X X I X . 

Dato quolibetfipatio horizontal! 3 ex cujus termino en-
61 um fit perpendiculum 3 in quo fiumatur pars aqualis 
dimidio jpatii in horizontali dato c.Mobile ex tali al-
titudine deficendens j tê in horizontali converfum, con-

ficiet horizontale fipatium una cum perpendiculo bre-
viori tempore, quam quodcunque aliud fpatiumperpin-
diculi cum eodem fipatio horizontali. 

Sit p lanum horizontale , in q u o da tum fit quodl ibe t fpatium 
B C , & ex termino B fit pe rpend icu lum, in q u o BA fit dimidium 
ipíius B C . D i c o , t e m p u s , q u o M o b i l e ex A demif fum conficiet 

a m b o fpatia A B . 
"i®1 B C , efTe temporum 
T ° o m n i u m breviffi-

m u m , quibus idem 
fpat ium BC cum 

-J.N parte perpendiculi > 
I A five m a j o r i , five mi-

o no r ipa r t e A B , con-
E ficeretur. Sit furopf* 

m a j o r , ut in prim* 
figura , vel minori 

5 ut in fecunda , EB-

r A 
JV 

c r> o — *—••—' a 

" O f t e n dendum eft, 
« » p u s , q u o cenf ic iun tur fpatia E B , B C , longius effe temp"« 

í * quo 
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quo conficiuntur A B , B C . In te l l iga tu r , tempus per AB effe u t 
A ß ; erit q u o q u e tempus motus in horizontali B C , cum BC d u -
pla fit ad AB & per a m b o fpatia A B C , t empus erit dupia B A . 
Sit BO media inter E B , B A . Er i t BO tempus cafus per EB. Sit 
praeterea horizontale fpa t ium B D , dup lum ipfius B E ; c o n f i â t , 
tempus ipfius poll cafum EB elfe idem B O . F ia t , u t DB ad B C , 
feu ut EB ad B A ; ita OB ad B N : & cum motus in hor izonta l i 
fit squabi l i s , f i tque OB tempus per BD poll: cafum ex E, erit 
NB tempus per BC poll: cafum ex eadem alt i tudine E. Ex q u o 
confiât, OB cum BN efie tempus per E B C . cumque dupla BA 
f i t tempus per A B C , o f i endendum re l inqui tur , OB cum BN m a -
jora elfe quam dupla B A . C u m autem OB media f i t inter EB , 
BA; ratio EB a d B A dupl ica taef t rationis OB ad BA : &, c u m E B 
id BA fi t , ut OB ad BN ; erit q u o q u e ratio OB ad BN duplicata 
rationis OB ad B A . verum ipfa ratio OB ad BN componi tu r ex 
rationibus OB ad B A , & AB ad B N ; ergo ratio AB ad BN eft 
eadem cum rat ione O B a d B A . Sunt igitur B O , B A , B N , très 
continue p ropo r t i ona l e s , & OB cum BN majores quam dupla B A , 
Ex quo patet p ropo f i t um. 

T H E O R . X I X . P R O P O S . X X X . 

Si ex aliquo punffo linea horizontalis defcendat perpen-
diculum j ex alio vero punEio in eadem horizontali 
fumpto ducendum fit planum ufque ad perpendiculum , 
per quod Mobile tempore breviffimo ufque ad perpen-
diculum defcendat : tale planum erit illud, quod de 
perpendiculo abfeinditpartem äqualem difiantia punffi 
aeeepti in horizantali à termino perpendiculi. 

Sit perpendiculum BD ex p u n ß o B , horizontal is lineae AC 
defeendens : in qua fit quodl ibet p u n & u m C , & in perpendiculo 
ponatur diftantia BE aequalis d i f t a n t i e BC , & duca tur C E . D i -
£°> planorum o m n i u m ex p u n f t o C ufque ad perpendiculum in-
elinatorum CE elfe i l l u d , fuper q u o t empore o m n i u m breviff imo 
fit defcenfus u fque ad perpendiculum. I n d i n e n t u r enim fupra & 
iafra p lanaCF, C G , & ducatur IK c i rcu lumfemid iamet ro BC dé-

fi b i fe r ip tum 
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fc r ip tum tangens in C , qua 
erit perpendiculo asquidiftans: 
& ipfi CF parallela fit EK, 
u fque ad tangentem protra-
da , fecans circumferentiam 
circuli in L. confiât tempus 
cafus per L E , elfe squale 
t empor i cafus per CE , Ted 
tempus per K E , eftlongius, 
quam per L E ; ergo tempus 
per KE longius e f t , quam 
per C E ; fed tempus per KE, 
s q u a t u r tempori per CF , 
cum fint s q u a l e s , & fecun-
d u m eandem inclinationem 
d u d s ; fimiliter cum CGi 
& IE f in t s q u a l e s , & jum 
eandem inclinationem incli-
nâ t s , têmpora lationum per 
ipfas e run t s q u a l i a , fed tem-
pus per H E breviorem ipfi 
J E , ef t brevius tempore per 

I E ; e rgo t empus q u o q u e per C E , £quod s q u a t u r tempori per 
HE , ) brevius erit tempore per I E , Patet ergo propofitum. 

T H E O R . X X . P R O PÓS. X X X I . 

Si line a retfa fuper horizontalem fit erit utcunque tncli-
nata: planum à dato puncto in horizontali ufque ad in-
clinât am extenfium 3 in quo de fcen fus fit tempore omnhm 
breviffimo, efi illud quo d bifariam dividit angulum 

contentum à duabus perpendicularibus à dato punBo 
extenfis 3 una ad horizontalem lineam, altera ad in-
clinât am. 
Sit CD linea fupra hor izonta lem AB u t c u n q u e inclinara, da-

t eque in horizontal i q u o c u n q u e p u n d o A, educan tur ex eo AC 
gerpendicularis ad AB , AE vero perpendicularis ad C D , & an-

gulü» 

B V 

A [ / 1 

« 

F 10 
E T 
G 

/ 

D 
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guiam C A E bifariam 
dividat FA linca. D i c o , 
planorum omnium ex 
quibuflibet pundis li-
nes CD ad p u n d u m 
A inclinatorum exten-
fum per FA efle , in 
quo tempore omnium 
breviflimo fiat defcen-
fus. Ducatur F G ipfi 
AE parallela , erunt 
anguli G F A , F A E 
coalterni squales : eft 
autem E A F ipfi F A G 
stqualis : ergo triangu-
Ji latera F G , G A s-
qualia erunt . Si ita-
que centro G interval-

lo G A circulus defcr ibatur , tranfibit per F, & horizontalem , 
& inclinaram tanget in pundis A. F : eft enim angulus G F C r e d u s , 
cum GF ipfi AE fit xquidif tans : ex quo conftat lineas omncs 
ufque ad inclinatam ex p u n d o A produdas extra circumferentiam 
extendi, & quod confequens e f t , lationes per ipfas longiori « m -
pore abfolvi y quam per FA, Q u o d erat demonft randum. 

L E M M A . 

Si duo circuit fèfe intus contingant, quorum inferiorem 
qua Ii bet linea reft a contingat, exteriorem vet o Jecet 3 

très linea à c ont ail u circulorum ad tria punfla reff a 
linea tangent is j nempe ad c ont actum interioris circuit 
& ad fedtiones exterior is protract a angulos in contain 
circulorum aquales continebunt. 
Tangant fe intus in p u n d o A duo circuli , quorum centra B 

rcinoris : C majoris; inferiorem vero circulum contingat r e d a 
quslibet linea FG in p u n d o H, majorem autem fecet in pundis 
E . G , & conedatnur très l ines A F , A H , A G . D i c o , angulos 

B b 5, ab illis 
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A ab illis contentos F A H , G A H 

effe sequales. Extendatur AH 
uíque ad circumfercntiam in 
I, & ex centris producantur 
BH , C l , & per eadem cen-
tra d u â a fit BC , quas exten-
fa cadet in contaótum A, & 
in circumferentias circulorura 
in O, & N. Et quia anguli 
I C N , H B O arquales fun t , 
cum quilibet ipforum duplus 
fie anguli I A N , erunt lines 
BH , Cl parallelse. Cumque 
BH ex centro ad contadura 

fit perpendicularis ad FG , erit quoque ad eamdem perpendi-
cularis C l , & arcus FI arcui IG aequalis, & quod confequens 
c f t , angulus F A I , angulo I A G . Q u o d erat oftendendum. 

T H E O R . X X I . P R O P O S . X X X I I . 

Si in horizonte fumantur duo punãa, & ab altero ipfo-
rum qualibet linea verfus alterum inclinetur 3 ex quo 
ad inclinatam reffa linea ducatur 3 ex eapartem abfcin-
dens aqualem ei 3 qua inter punfta horizontis inter-
cipitur 3 cafus per hanc duãam citius abfolvetur, qttam 

per quajeunque alias reãas ex eodem puntfo ad eait-

dem inclinatam protrattas. In aliis atitem 3 qua per 
ângulos aquales hinc inde ab hac difiiterint, cafusfunt 
temporibus inter fe aqualibus. 

Sint in horizonte duo pun&a A . B , & exB inclinetur recla BC, 
in qua ex termino B fumatur BD ipfi BA aequalis, & jungatur AD. 
Dico , cafum per AD velocius fieri, quam per quamlibet ex A 
ad inclinatam BC produ&am. Ex punfí is enim A . D a d ipfasBA, 
B D , perpendiculares ducantur AE D E , fefe in E fecantes; & 
quia in triangulo asquicruri A B D , anguli B A D , B D A funt sequa-
les, e runt reliqui ad re&os D A E , E D A aequales; ergo centro 

E inter-
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E intervallo EA d e f e r i - ß ^ 
ptus circulus per D quo-
que tranfibit : & lineas 
BA, B D , tangetin pun-
âis A. D . E t cum A fit 
terminus perpendiculi AE, 
cafus per AD citius ab-
folvetur, quam per quam-
cunque aliam ex eodem 
termino A ufque ad lineam 
BC ultra circumferentiam 
circuli extenfam ; quod 
«rat primo oftendendum. 

Quod fi extenfo perpen-
diculo A E , in eofumatur quodviscentrum F, & fecundum inter-
vallum FA circulus A G C defcribatur tangentem lineam in pund i s 
GC fecans: jundae A G , AC per ângulos squales à media AD 
fx ante demonftratis d i r imentur , & per ipfas lationes temporibus 
îqualibus abfolventur , cum ex p u n d o fublimi A ad circumferea. 
tiam circuli A G O terminentur. 

P R O B L . X I I . P R O P O S . X X X I I I . 

T>ato perpendiculo, & piano ad ipfum incl'mato , quo-
rum eadem fit altitudo, idemque terminus fiublimis j, 
pun Et um in perpendiculo finpra terminum eommunem 
rep er ire > quofidemittat ur Mobile, quodpoßeacon-
vertatur per planum inelinatum} ipfum planum confi-
ciat tempore eodem, quo ipfumperpendiculum ex quie-
te confie er et. 

Sint perpendiculum , & planum inelinatum , quorum eadem fie 
altitudo, A B , AC. Oportet in perpendiculo B A , p r o d u d o ex 
Parte A, p u n d u m reperire, ex quo defeendens Mobile conficiat 
tyat ium AC eodem tempore , quo conficit datum perpendiculum 
AB ex quiete in A. Ponatur D C E ad ângulos r edos ad A C , & 
fccetur CD squalis AB , & jungatur A D : erit angulus A D C ma-
jor angulo C A D . (e f t enim CA major quam A B , feu C D . ) f iat 

angulus 
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íyigulus D A E aequalis angulo A D E , & ad îpfam AE perpencfi«-' 
laris fit EF piano inclinato & utrinque extenfo occurrens in F» 
& utraque A I , AG ponatur ipfi CF s q u a l i s , & per G duca-
t u r G H horizonti œquidiftans. D i c o , H efle pun&um, quodquas-
ritur. , . . -

Intelligatur enim tempus cafus per perpendiculum AB , eiTe 
A B , erit tempus per AC ex quiete in A, ipfamet AC. Cumque 
in triangulo reétangulo A E F a b angulo re&o E perpendicularis ad 
bafim A F , f i t a&a E C , erit AE media inter F A , A C , & CE me-
dia inter A C , C F , h o c e f t , inter C A , AI . & cumipfiusAC 
tempus ex A, fi t AC ; erit AE tempus totius AF ' , & EC tem-
pus ipfius AI. Quia vero in triangulo aequicruri A E D , latus AE 
ef t aequale lateri E D , erit ED tempus per A F , & eft EC tempus 
per AI . Ergo CD , hoc eft AB , erit tempus per IF ex quiete in 
A, quod idem eft ac fi d icamus, AB effe tempus per AC ex G, 
(eu ex H. quod erat faciendum. 

P R O B L . X I I I . P R O P O S . X X X I V . 

'pato plano inclinât o , & perpcndiculo , quorum idem fit 
fubh-
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fuhlimis terminus 3 pun Ei um fublimius in perpendicu-
lo extenfo reperire ex quo CMobile decidens 3 & 

per planum inclinatum converfutn} utrumque conficiat 
tempore eodem 3 ac folum planum inclinatum ex quiete' 
in ejus fuper iori termino. 
Sint planum inc l ina tum, & perpendiculum, A B , A C , q u o -

rum idem lit terminus A. Opor t e t in perpendiculo ad partes A 
extenfo p u n d u m fublime reperire, ex quo Mobile decidens, & 
per planum A3 converfum r partem affumptam perpendiculi , & 
planum A B , conficiat tempore e o d e m , ac folum planum AB cx 
quiete in A. 

Sit horizontalis línea BC , & fecetur A N s q u a l i s A C : & ut AB 
i ad E N ; ita fiat AL ad L C ; & ipfi AL ponatur aqualis A I , & 

ipfarum AC , B I , tertia proportionalis f i t CE in perpendiculo AC 
produdo figiiata. Dico i CE effe fpatium qua í i t um : adco ut ex-
tenfo perpendiculo fupra A , & aíTumpta parte AX ipfi CE aequa-
li, Mobile ex X conficiet u t rumque fpatium X A B xquali t em-
pore, ac folum AB ex A. Ponatur horizontalis XR aquidif tans 
BC, cui occurrat BA-extenfa in R , deinde p r o d u d a AB in D , 
ducatur ED xquidiftans C B , & fupra AD femicircuius defcriba-
tu r , & ex B, ipfi DA perpendicularis erigf.tur BF ufque ad cir-
cumferentiam. Pa t e tFB efle mediam inter A B, B D , & d u d a m FA 
mediam inter D A , AB. Ponatur BS asqualis B I , & FH aequalis 
ED. Et quia , ut AB ad BD , ita AC ad C E , ef tquç BF media 
inter A B , B D , & BI media inter A C , C E ; erit u t BA ad A C , 
"a FB ad BS. E t cum fit ut BA ad A C , feu ad A N ; ita FB 
adBS, erit per converfionem rationis BF ad F S , ut AB ad BN , 
hoc eft , AL íd L C . redangulum igitur fub FB , CL asquaturre-
Sangulo f u b A L , S F ; hoc autem redangu lum A L , S F , eft ex-
teíTus redangul i f ub AL , F B , f e u A I , B F , fuper r edangu lo A I , 
SB, feu A I B ; r edangu lum vero F B , LC eft excelTus r e d a n g u -
l i A C , B F , fuper r edangu lo AL , B F ; r edangu lum autem A C , 
BF, aequatur r edangu lo ABI . ( e f t enim ut BA ad AC , ita FB % 

adBl ) exceífus igitur redangul i A B I , fuper r edangu lo A I , BF , 
f cuAI , F H , aequatur exceffui redangul i AI , F H , fuper r e d a n -
gulo A I B ; ergo bina redangula AI , F H , sequantur duobus A B I , 

nempe binis A I B , cum quadrato B I . C o m m u n e fuma tu r 

C s quadra-
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quadratum A I , erunt bina redangula A I B , cum duobus quadra-
tis A I , I B ; nempe quadratum ipfum A B , squale binis refian* 
gulis A I , FH , cum quadrato AI communicer rurfus alTumpto 
quadrato BF : erunt duo quadrata AB , BF ; nempe unicum qui' 
dratum AF , «quale binis redangulis A I , F H , cum duobus qua-
dratis AI , F B , id eft A I , F H . Verum idem quadratum AF, 
aequale eft binis re&angulis A H F , cum duobus quadratis AH> 
H F ; ergo bina re&angula A I , F H , cum quadratis A I , FH, equi-
na funt binis re&angulis A H F , cum quadratis A H , H F ; &defl-
p to communi quadrato K F , b i n a re<3angula A I , F H , cum qua-
drato AI erunt aequalia binis re&angulis A H F cum quadrato AH. 
Cumque reftangulorum omnium FH fit latus commune, erit li" 
nea AH squall's l ines AI . fi enim major , vel minor eflet, reilan-
gula quoque F H A , & quadratum H A , majora vel minora eifent 
refhngul is F H , I A , & quadrato IA ; contra i d , quod demon-
ftratum eft. 

M o d o f i intelligamus tempus cafus per AB efle ut A B , temp"5 

per 



! 

D I A L O G U S IV. 2 2 í) 

per A C , erit ut A C , & ipf t IB media inter AC , CE , erit t e m -
pus per C E , feu p e r X A ex quiete in X, cumque inter D A , AB» 
feu R B , BA media fit A F , inter vero AB , B D , i d e f t , R A , 
AB, media fit BF , cui aequatur FH , erit ex praedemonftratis 
exceífus A H , tempus per AB ex quiete in R, feu po f t cafuro ex 
X; dum tempus e jufdem AB ex quiete in A, fuerit A B . T e m p u s 
igitur per X A , ef t I B ; per AB vero pof t RA , feu pof t XA , eft 
AI; ergo tempus per XAB e r i t , u t A B , idem nempe cum tem-
pore per folam AB ex quiete in A. Q u o d erat p ropof i tum. 

P R O B L . X I V . P R O P Ô S . X X X V . 

Data infiexa ad datum ferpendiculum partem in infle-
xa accipere > in qua Jo la ex quiet e fiat mot us eodem tem-
pore j at que in eadem cum perpendiculo. 
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BA & centro E intervallo E F . círculos defcr ibatur FIG ; & FE 
ad circumferentiam u fque protrahatur in G, & ut BG ad BF, iu 
fiat BH ad HF ; & HI circulum tangat in I. Deinde e x B perpen-
dicularis ad FC erigatur D K ; cui occurrat in L linea E I L . tandem 
ipfi EL perpendicularis ducatur L M , occurrens BC in M. Di-
c o j in linea BM ex quiete in B fieri motum eodem tempore, 
ac ex quiete in A per ambas A B , B M . Ponatur E N , squilis 
E L . C u m q u e u t GB ad B F , ita fit BH ad H F ; erit permutan-
d o , u t G B a d B H , ita B F a d F H ; & d iv idendo , G H a d HB, 
u t B H a d H F . Quare reCtangulum G H F quadra to H B erit squale: 
fed idem re&angulum s q u a t u r quoque quadra to H I. ergo BH ipfi 
H i eft squa l i s . C u m q u e i n quadrilátero I L B H latera H B , H i , 
f iat s q u a l i a , & anguli B, I , re<fti, erit latus q u o q u e BL ipfi LI 
s q u a l e : eft autem Ei squa l i s EF ; ergo t o t a L E , feu NE , duabus 
L-B, E F , eft squal i s : auferatur communis E-F,- erit reliqua FN,ipfi 
LB squa l i s . At pofita eft FB squa l i s ipfi BA : ergo LB duabus 
A B , BN s q u a t u r . R u r f u s f i intelligatur , tempus per AB efTeipfam 
AB ; erit tempus per EB ipfi EB squa le : tempus autem per totam 
EM erit E N , media fcilicet inter M E , E B . quare reliquat BM 
tempus cafus po f t EB , feu pof t AB , erit ipfa B N . Pofiturn autem 
eft, tempus per AB effe AB : ergo tempus cafus per ambas ABM eft 
A B N . cum autem tempus per EB exquiete in E fitEB; tempus 
per BM ex quiete in B erit media proport iqnal is inter B E , BM. 
h i e au tem eft B L . tempus igitur per ambas A B M ex quiete in 
A e f t A B N ; tempus ve ro per BM folam exquiete i n B e f t B L . often-
f u m autem e f t , BL eíTc squalem duabus A B , B N . ergo pater 
p r o p o f i t u m . 

Aliter magis expedite. 
Sit BC planum inclinatum , BA perpendiculum. Du&a perpen-

dicular! per B ad E C , & ut r inque extc-nfa,ponatur BH squalis ex-
celfui BE fuper BA : & angulo B H E ponatur aequalis angu-
Jus H E L : ipfa verb EL extenfa occurrat BK in L ; & ex L 
cxci te tur perpendicularis ad EL , LM , occurens BC in M. 
Dico , BM elfe fpatium in piano BC q u s f i t u m . Quia enim angu-
lus M L E reiîtus e f t , erit B L . media inter M B , B E ; & LE me-
dia inter M E , E B . cui EL fecetur squa l i s E N ; tk erunt rresli-
n e s N E , E L , L H , s q u a l e s : & H B erit exceffus N E , fuper. 
B L . Verum eadem HB eft etiam exceflus NE fuper N B , BA. er-

go du£ 



Sit DC ad áiametrum BA perpendicularis , & à termino B 
edutatur B E D utcunque, 
& connedatur FB. D i c o , A 

FB inter D B , B E , eiTe me- I ""v. 
diam. Connedatur E F : & X 
per B ducatur tangens B G : I - \ 
q u i erit ipfi CD parallela: J 
quare angulus D B G angu-
lo FDB erit xqualis. at 
eidem G B D aequatur quo-
que angulus E F B in pro-
pone alterna : ergo iimilia-
font triangula F B D , F E B ; 

ut B D ad B F , ita FB r R 

2d BE. * O 

L E M M A . 
Sit linea AC major ipfa D F ; ^ R 

& habeat AB ad BC majorem ra-
t'onem, quam DE ad EF. D i c o , D e g F 
AB ipfj £>£ çfTe majorem. Quia — > 

Cc 3 cnim 

go d u s N B , B A 
squales funt B L . 
Quòd ft ponatur, 
EB effe tempus per 
E B j erit BL tem-
pus per B M ex 
quiete in B; & BN 
erit tempus ejuf-
dem poft E B , feu 
poll: AB ; & AB 
erit tempus per A B . 
ergo têmpora per „ 
ABM.nempeABN, ^ c 

aequalia funt tempori per folam BM ex quiete in B. quod eft ia* 
tentum. 
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enlm AB ad BC majorem rationem h a b e t , quam DU ad EF; 
quam rationem habet AB ad B C , hanc habebit DE ad minorem 
quam E F , habeat ad E G , & quia AB ad BC eft , ut DE ad EG, 
erit c o m p o n e n d o , & per converfionem rationis, ut CA ad AB, 
ita GD ad D E : e f t autem CA major GD : ergo BA ipfa DE major 
erir. 

Sit circuii quadrans A C I B ; & ex B ipfi AC parallela BE; & 
ex quovis centro in ea fumpto circulus B O E S deferiptus langen» 

AB in B , & fecans 

angulns A I C major eft angulo A B C , cum majori infiftat per'* 
p h e r i x : ergo angulus quoque S I N ipfo A B C major erit; qu*rt 

portio 1 E S major e f t portione BO ; & linea CS' centro' vicinior 
major ipfa Cß : quare & CO major C I ; cum SC ad CB fit , u l 

O .C ad CI.. 
Idem autem magis accidet-, fi (u t in altera figura) B l C qUJ' 

drante fuerit minor. nam perpendicularis DB circulum fecabit 

L E M M A . 

A B circumferentiam qua-
drantis in I; & juniu 
fitCB, & CI u f q u e a d 
Sextenfa. Dico.lineam 
CI minorem femper 
effe ipfa C O . Jungatur 
AI ; quae circulum 
B O E tanget. Si enim 
ducatur DI ; erit 
qualis ipfi D B . cum 
verb DB quadrantem 
tangat , tanget etiani 
enmdem D I ; & ^ 
diametrum AI erit per' 
pendicularis. Q u a r e & 
ipfa AI circulum BOE 
tätiget in I. E t , q«1.1 

CIS-
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CIB • quare DI quoque , 
cum ipfi DB fit aequalis. & 
angulus D I A eri t o b t u f u s , & 
ideo A I N circulum q u o q u e 
BIN fecab i t : c u m q u e a n g u - A 

lus ABC minor fit angulo 
AIC: qui aequatur ipfi S I N ; 
ifte autem eft adhuc minor 
eo , qui ad c o n t a i t u m in I 
fieret per lineam SI ; ergo 

•portio SEI eft longe m a j o r c 

portione B O . unde & c . q u o d 
erat demonf t r andum. 

1 H E O R. X X I I . P R O P O S . X X ^ I V I . 

Si in circulo ad horizontem ereffo ab imo puntto elcuc-
tur planum non majorem fubtendens circunferentiam 
quadrante 3 à terminis cujus duo alia plana ad quodli-
bet circunferentia puntfum infleäantur: defeenjus in 

plants ambobus infle xis breviori tempore abfolvetur , 
quam in folo priori piano elevato> velquam in altero tan-
tum ex Ulis duo bus s nempe in infer iori. 
Sit circuli ad hor i zon tem ere&i ab imo p u n f l o C circunferen? 

tia C B D , non ma jo r quadrante , in qua fit planum elevatum 
C D , & duo plana a terminis D, C, i n f l e x a ad quodlibc-t punc tum 
" i n circumferentia f u m p t u m : D i c o , tempus defeenfus per a m b o 
plana D B C brevius eile t empore defeenfus per folum DC , vel 
per u n k u m BC ex quiete in B. Dudta fit per D horizontal is MD A ; 
cui CB extenfa occur ra t in A : f intque D N , M C ; & BN ad BD 
perpendiculares: & circa t r iangulum r e c h n g u l u m D B N femicir-
culus deferibatur D F B N , fecans DC in F : & ipfarum C D , DF , 
®edia f i t proport ional is D O ; ipfarum autem C A , A B , media 

fit A V . 
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f i t A V . Sit au tem P S t e m p u s , q u o perag i tu r t o t a D C , vcl EC. 
( c o n f t a t e n i m , t e m p o r e eodem peragi u t r a m q u e , ) & quam ratio-
n e m habc t C D a d D O , hanc habeat reropus S P a d tempus P R : 
erit t empus PR. i d , in q u o Mobi le ex D peragit D F ; RS vero 
i d , i n q u o re l iquum F C . C u m vero PS f i t quoque t e m p u s , quo 
M o b i l e ex B peragi t B C ; f i f i a t u t BC ad C D , ita SP ad PT; 
er i t PT t e m p u s cafus ex A in C ; c u m DC media f i t inter AC, 
C B , ex ante, demonf t r a t i s . Fiat t a n d e m , u t CA ad A V , ita TP 
ad P G ; er i t PG t e m p u s , q u o M o b i l e ex A venit in B ; GT 
v e r a t empus re f iduurn m o t u s BC con fequen t i s p o f t m o t u m ex A 
i n B . C u m vero D N circuli D F N d iamete r a d h o r i z o n t e m f i t e r c -
d a * t e m p o r i b u s aequalibus peragentur DF & DB lineas. Quart 

M D A 

i / \ 
\ p / / / 
r y \ / 

i X j ^ 
r r 

c -

1 i. T 1 i ii | 
T G S K P 

f i d e m o n f f r a t u m f u e r i t , M o b i l e ci t ius permeare B C pof t cafum 
D 3 , q u a m F C pof t pera&am D F ; habeb imus i n t en tum. A t ea-
d e m tempor i s celeri tate confici t M o b i l e veniens ex D per DJ 
ipfam B C ; ac f i vener i t ex A per AB ; c u m ex u t r o q u e cafu D3 , 
A 3 , aequalia accipiat velocitat is m o m e n t a . E r g o demonftranduffl 
« r i t , b rev io r i t e m p o r e peragi B C p o f t A B quam F C p o f t D F . Ex-
p l ica tum eft a u t e m , t e m p u s , q u o perag i tu r B C po f t A B , eiTeGT: 
t e m p u s ve rö ipfius F C p o f t D F effe RS* O f t e a d e n d u m itaq^e 



D I A L O G U S I V . 2 2 í) 
eil, RS rhajus e f le , quam G T . q u o d f i c o i l end i tu r ; quia u t SP 
ad PR , ita CD ad D O , per conver f ionem ra: ionis; & conver-
tendo, u t RS ad S P , ita OC ad C D : u t autem SP ad PT , ita 
DC ad C A : Sc, quiä eil u t TP ad P G , ita CA ad A V ; per 
converfionem rationis erit q t ioquc , u t PT ad T G ; ita AC ad 
CV. ergo ex s q u a l i , u t RS ad G T , ita O C a d C V . eil autem OC 
major quam C V ; u t m o x demonf t r ab i tu r . ergo tempus RS ma-
jus eil tempore G T . q u o d demonf t ra re opor tebat . C u m vero CF 
major f i t C B , F D verö minor B A ; habebit C D a d D F m a j o -
rem rationem , quam CA ad AB ; ut autem CD ad D F , ita qua-
dratum C O a d quadra tum O F ; cum f i n t C D , D O , D F , pro-
portionales. u t vero CA ad A B , ita quadra tum CV ad quadra-
tum VB. ergo CO ad OF majorem ra t ionem habet quam CV ad 
VB. ig i tu r , ex Lemmate praedicto , CO major ef l quam C V -
Conllat i n fupe r , tempus per DC ad tempus per D B C , e f fe , u t 
DOC ad D O cum C V . 

S C H O L I U M. 

Ex his , q u x demonf l ra ta f u n t , colligi pofTe v i d e t u r , la t ionem 
omnium velociífimam ex t e r m i n o ad t e rminum non per breviífi-
>nam l ineam, nempe per r e & a m , fed per circuli por t ionem fieri, 
In quadrante enim B A E C , cujus Iatus BC f i t ad hor izontem ere-
<5tum, divifus f i t arcus AC in q u o t c u n q u e partes aequales, A D , 
? £ , ' E F > F G , G C ; R A 

« auftae fint reétar ex 
Cad p u n â a A , D , E , 

G ; & j u n â a s fint 
reítae quoque A D , D E , 
EF , FG , G C . M a n í -
feílum e f l , lat ionem per 
duos A DC citius abfol-
Vt> quam per unam AC 
vel DC ex quiete in D : 
fed ex quiete in A ci-
t iusabfoIvi turDC, q u a m 
d u a : A D C : fed per duas 
DEC ex quiete in A ve-

D d rif imife 
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r i f imilc c í l ci t ius abfo lv i d e f c e n f u m q u a m per folam C D . Ergo 
d e f e e n f u s per t res A D E C ab fo lv i t u r ci t ius q u a m per duas ADC. 
V e r u m fimili ter p r e c e d e n t e de feenfu per A D E , citius f i t la-
t i o per duas E F C q u a m p«.r fo lam F C . E r g o per quatuor 
A D E F C cit ius fit m o t u s q u a m per t res A D E C . Ac tandem 
per duas F G C p o f t p r s c e d e n t e m d e f e e n f u m per A D E F citius ab-
f o l v i t u r lat io quam per fo lam F C . E r g o per q u i n q u e A D E F G C 
b r e v i o r i a d h u c t e m p o r e f i t d e f e e n f u s , quam per q u a t u o r ADEFC. 
Q u ò ig i tu r per in fe r ip tos p o l y g o n o s magis ad circumferentiam ac-
c e d i m u s , eo ci t ius abfo lv i tur m o t u s inter d u o s té rminos f i gna to s 

Q u o d autem in q u a d r a n t e expl ica tum e f t , con t ing i t etiam in 
c i rcumferen t ia q u a d r a n t e m i n o r i ; & i d e m ef t r a t ioc in ium. 

Datoperpendiculo j & plano inclinato } quorum eadem ft 
elevatio: partem in inclinato reperire qua Jit aqui-
lis perpendiculo j & conpiciatur eodem tempore ac ipfuw 
perpendiculum. 
Sint A B p e r p e n d i c u l u m , & A C p lanum inc l i na tum. O p o r t e t 

in inc l ina to pa r t em reper i re sequalem pe rpend icu lo AB , quaepoíl: 
q u i e t e m in A conf ic ia tu r t empore aequali t empor i q u o con f i c l t u r 
p e r p e n d i c u l u m . P o n a t u r A D s q u a l i s A B ; & reliqua D C b i f a r i a ® 
fece tur i n l ; & u t A C a d C I , ita f i a t C l ad aliam A E ; cui p o n a t u r 
e q u a l i s D G , P a t e t , E G aequalem eíTe A D & A B . D i ç o i n f u p e r , 
h a n c E G e a m eíTe, quas conf ic i tu r à m o b i l i ven ien te ex q u i e t e in 

A C . 

F R O B L . X V . PROPOS. X X X V I I . 

C 

E 
A A t e m p o r e aequali tem-

por i q u o M o b i l e cadit 
per A B . Q u i a eflim> u t 

Á C ad C l , ita C l ai 
A E , f e u I D a d D G , e n t 
per conver f ionem ratio-
nís , u t C A ad AI i» 
D I a d I G . C u m itaqu« 

B fi t ut t o t u m CA ad ro-
t u m A l , ita ab la tum C l a d a b l a t u m I G ; eri t r e l i quum I A , a d 

reliquun*. 
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reliquum A G , u t toturn CA ad t o t n m A I . E f t i taque AI media 
inter C A , A G ; & Cl media inter C A , A E . S i itaque p o n a t u r , 
tempus per AB efle u t A B ; erit AC tempus per AC & C I ; feu 
1D tempus per A E . c u m q u e AI media f i t inter C A , AG f i tque 
CA tempus per to tam A C ; erit AI t empus per A G ; & rel iquum 
IC per reliquum GC : fu i t autem DI tempus per AE : fun t i t aque 
DI, I C , t êmpora per u t r a f q u e , A E , C G . ergo rel iquum D A 
erit.tempus per E G , «qua le nempe tempori per AB. Q u o d fa-
ciendum f a i t . 

C O R O L L A R I U M . 

Ex his conftat , fpat ium quaefitum efle intermedium inter par-
tes fuperam & inferam q u e temporibus squa l ibus conf ic iuntur . 

P R O B L . X V I . P R O P O S . X X X V I I I . 

Datis duobtis planis horizontalibus à perpendiculo fie-
ãis: inperpendiculopun ti um fublime reperire, ex quo 
cadentia CMobilia > & inplanis horizontalibus refle-
xa j confidant in temporibus aqualibus temporibus ca-
fuum in iifdem horizontalibus, in fuperiore nempe y 

atque in inferiore fpatia 3 qua inter fe habeant quam-
cunque datam rationem minor is ad majorem. 

Seda f in t plana horizontalia j C D , B E , à perpendiculo A C B , 
fitque data ratio minoris ad majorem N ad F G . O p o r t e t in per-
pendiculo AB p u n d u m fubl ime reper i re , ex q u o Mobi l e c a d e n s , 
& in plano CD reflexum tempore asquali tempori fui cafus , fpa-
t ;um conf ic ia t , q u o d ad fpatium c o n f e d u m ab altero Mobil i es 
eodem p u n d o fublimi veniente tempore aequali tempori fui cafus y 

motu reflexo per BE p l anum, habeat rationem eamdem cum da-
fa N ad F G . Ponatur G H j equal is ipfi N ; & u t FH ad H G , 
'tafiat BC ad C L . D ico , L e í f e p u n d u m fubl ime qusefitum : A c -
cepta enim CM dupla ad C L , ducatur LM , plano BE occur -
r e d i n O . erit BO dupla B L . E t quia , u t FH ad H G , ira BC 
ad C L ; erit componendo & c o n v e r t e n d o , u t H G , hoc e f t , N», 
t i G F , ita C L a d L B , hoc eft C M ' a d E O . C u a i autem C M 

D d z dupla 
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.N 

P H O 
i ' • i * 

dupla f i t ad L C ; f i t , f p a t i u m CM eífe i l l u d , q u o d à Mobili ve-
niente ex L p o f t c a fum LC conf ic i tu r in p lano C D ; & «dera 
r a t i o n e BO eíTe i l lud , q u o d conf i c i tu r p o f t ca fum LB in tempo-
re I 'qual i t e m p o r i cafus per L B ; c u m BO f i t dupla ad BL. ergo 
pa te t p r o p o f i t u m . 

SAGR. P u t o cer te n o f t r o ' c o n c e d i poíTe A c a d é m i c o , q u o d in 
pr inc ip io h u j u s t r a d a t u s , abfque^ ulla j a d a u t i a f i b i attribuere p o -
t u e r i t ' , circa a n t i q u i f l i m u m f u b j e d u m n o v a m fe p ro fe r r e f c i e n t i a m ; 
E t quia v ideo quanta facilitate & clari tate ex u n o f o l o fimpliciífi-
m o pr inc ip io t o t p r o p o f i t i o n u m d e d u c a t d e m o n f t r a t i o n e s , m i r a r i 
n o n f a t i s p o í T u m , talem ma te r i am À r c h i m e d e m , A p o l l o n i u m i 
E u c l i d e m & t o t alios M a t h e m a t i c o s & i l luf t res P h i l o f o p h o s t r a n -
fiiíTe i n t a d a m : praefertim ve ro c u m m a x i m a & mul ta d e M o t u 
fcr ipta inven ian tu r vo lumina . 

SALV. E x i g u u m Euc l id i s v ide tu r f r a g m e n t u m de M o m , FED 
n u l l u m ibi apparet v e f t i g u u m , ip fum acceffiíTe ad inveftigationem 
p r o p o r t i o n i s accelerationis , & ejus d ive r f i t a tum fupe r diveríis in-
c l ina t ion ibus . I t a u t reverá dici poífe t nullam ante h o c tempuí 
apertam fu i f t e por tam ad c o n t e m p l e t a t i o n e m , quae nova fit nec non 
infiniris & admirand i s a b u n d e t c o n c l u í i o n i b u s , in qu ibus pofíhiC 

f l ia fefe exercere pocerunt ingen ia . 

, SACK. 
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SAGR. E g o p r o f e â o c r e d o , quemadmodum p a u c i iftae (u t i l l i s 

Exempli loco u t a r ) Circuli paífiones in tcrtio Elemenrorum ab 
Euclide deinonftratae ad alias innumerabiles & magis recônditas 
ingreíTum aper iunt ; ita etiam eas, qua? in brevi hoc trafiatu pro-
duâas fun t & demonftratse, íi modo alia Ipeculativa in eum inci-
dant ingenia, ad alias & alias magis admirabiles inonflraturas eíTe 
viam: & hoc ita eventurum credibile e f t , propter tarn f u b j e & i , 
qua fupra alia natural iaeminet , nobilitarem. 

Longus fatis & moleftus hujus diei fermo f u i t , quo propoíi t io-
num íimplicitate magis de leda tus fum quam illarum demonf t ra t io -
nibusj quarum plures ut bene intel l igam, credo fingulis me plus 
una hora debere impendere : cui ftudio in feceflu operam dare con-
ftitui, fi mihi libri facere velis copiam, poftquam viderimus h a n c , 
qux adhuc fupere f t , partem circa mo tum P r o j e & o r u m : qui , l i 
ita placet, fequentis diei erit f u b j e â u m . 

SALV. Et E g o vobifcum una adero. 

F I N I S C O L L O Q U I I T E R . T I I DLER. 

C O L ; 
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COLLOQUIUM 

Q u s in M o t u aequabili con t ingun t accident ia , i temque in Mo-
t u naturaliter accelerato fuper quafcunque planorum i n c l i n a d o -

n e s , fupra confideravimus. In h a c j q u a m m o d o aggredior , con-
templa t ione , p rxc ipua quaedam f y m p t o m a t a , eaque fcitu d i g n a 
in med ium afFerre c o n a b o r , eademque firmis demonftrationibus 
f h b i l i r e , qua? Mobi i i aceidunt d u m m o t u ex duplici Iationecom-
p o f i t o , asquabili nempe , & naturaliter accelerata , movetur : hu-
ju fmod i autem videtur efle M o t u s i l l e , quem de Projedis dici-
m u s : cujus generationcm talem conf l i tuo . 

M o b i l e q u o d d a m fuper planum horizontale p r o j e d u m m e n t e 
eoncipio o m n i feclufo impedimento : jam conf ta t ex his qux fu-
lius alibi d i d a fun t illius m o t u m aequabilem , & perpetuum íi'Pef 
ipfo plano f u t u r u m e i l e , fi planura in in f in i tum extendatur : l l 

vero t e r m i n a t u m , & in fublimi pof i tum in t e l l i gamus , mobile» 
quod gravi ta te p r s d i t u m c o n t i p i o , ad plani t e rminum delatum; 
ulterius progrediens , aequabili , a tque indelebili priori lationi 
fupc radde t i l larn , quam à propria gravitate habet deor fum pr°' 
pen i lonem , îndeque m o t u s qu idam emerget compof i tus ex 

D E M O T U P R O J E C T O R U M . 
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bill horizontal i , & ex deorfum naturaliter accelerato: quem P r o -

jectionem v o c o . Cujus accidentia nonnulla demonftrabimus; q u o -
rum primuna fit. 

THEOR. I. PROPOS. I. 
TrojeEtum dum fertur motu compo(ito ex horizontali a-

quabili} & ex naturaliter accelerato deorfum} lineam 
femiparabolicam defcribit in fua latione. 
SAGR. N e c e i f e e f t , D o m : Salv: u t m e i , & , u t c r c d o , & D o m : 

Simplicii gratia a l iquam h ie ne<5hmus m o r a m ; quon iam E g o 
coufque G e o m e t r i a n o n f u m i m b u t u s , uc Apo l ion io o p e r a m 
dederim, nifi q u o d fciam de hifce e u m tractare Paraboi is & aliis 
fe&ionibus Con ic i s > fine q u a r u m cogn i t ione ut & i l iarum pa f -
f ionum n o n c redo intelligi pofle r e l iqua rum p r o p o i i t i o n u m d c -
monf t ra t iones , quae ab iplis d e p e n d e n t . Et qu i a jam in pr ima ele-
ganti p r o p o f i t i o n e ab A u t h o r e nobis p ropof i tum eft d e m o n f t r a n -
dum , l ineam ä P r o j e & o defcr ip tam efie Parabol icam , m e c u m per -
pendo , c u m de hifce lineis f o l u m m o d o a g e n d u m f i t , ab fo lu t e nc-
ccilarium f o r e , u t f i n o n o m n i u m p a i l i o n u m , quas de iitis f i gu -
fis Apollonius. d e m o n f t r a v i t , ad m i n i m u m i l i a r u m , quae ad f u b -
jeciam feient iam r e q u i r u n t u r , p e r f e ö a m h a b e a m u s no t i t i am. 

SALV. A b j e & e a d m o d u m de Te judicas , d u m in eä d o & r i -
nä novit ium Te vis gerere q u a m - n o n ita p r i d e m , u t bene c o g n i -
tam admif i f t i ; t u m f c i l i c e t , c u m in t r a&a tu de Ref i f t en t i i s cu -
jufdam Apol lon i i P r o p o f i t i o n i s r equ i re re tu r n o t i t i a , f upe r q u a 
nullam movi f t i d i f f icu l ta tem. 

SAGR. A u t fo r f an cafu illam n o v i , au t earn t u m femel f u p p o -
fui , in q u a n t u m per t o t u m i f t u m t r a & a t u m ea opus h a b u i : at v e r o 
hie, ubi omnes circa iftas lineas p u t o me a u d i t u r u m effe d e r n o n -
f t r a t iones , n o d o p o r t e t r u d i M i n e r v a p rog red i endo o l e u m & o d e -
ran perdere. 

SIMP. Me q u o d a t t inet , l i c e t , u t c r e d o , D o m : Sagredus o m -
n i b u s fibi neceifariis bene fit i n f t r u ö u s , mihi jam n o v i pr imi i f t i 
accidunt te rmin i : q u o n i a m (etfi nof t r i P h i l o f o p h i hanc de M o t u 
Projectorum per t ra&aver in t m a t e r i a m , il los t amen adeo fpecif ice 
dc-finire n o n m e m i n i q u a l e s fintifte , quae ab iis d e f c r i b u n t u r , lineae; 
n i f i generaliter illas eile lineas c u r v a s , excep to in p r o j e & i o n i b u s 

per-
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perpendicularibus fu r fum. Q u a r e , cum exígua iflá Geometrie no-
ticia, quam ex eo tempore hau f i , quo alios habuimus difcurfus, 
fatis capacem me reddere non pofiit ad fequentés intëlîigendum 
demonftrat iones : in lis propoiïr ionibus fatisfacere mihi debes, 
quas credidi tantum , minime vero intellexi. 

SALV. I m o Te eas intclligere »olo per eundem operis Autho-
r e m , qui cum mihi hune íuum laborem perluftrandi faeeret co-
piam, quoniam nec E g o tum temporis Apollonii libros habebam-
in p r o m p t u , duas principaliores iftius Parabo le abfque ulla alia' 
p recogni t ione demonf t rare conatus ef t pafliones, quibus- folis in 
pre fen t i opus habemus t r a d a t u : & qua: etiam ab Apollonio, fed 
n o n nifi pof t multas alias, p roba te f u n t , quas recenfere longum 
effet , cum velim ut i ter in compendium redigamus; primam de-
ducendo immediate ex pura & fimplicis ipfius Parabole generatio-
n e : & ex hac deinde immediate demonftrat ionem Secunde. Ut 
itaque ad primam accedam ; • 

Concipiatur Conus reclus , cujus bafis fit circulis ibkç , & ver-
tex p u n d u m l, f e d u s piano quodam parallelo lateri Ikji Sc naici-
tu r f e d i o bac, q u e dicitur Parabola : cujus bafis be ad ângulos 
r e d o s fecet Circuli ibkc diametrum ik : & Parabo le axis fit û pa-
r a l l e l s lateri f u m t o deinde quovis p u n d o / i n linea bf*> 
ducatur r e d a fe parallels ipfi id, D i c o Quadratnm ipfius H ad 

fc . 
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Quadratum ipfius/<?, candem habere rationem quam habet Ax i s da 

id Axin ea. 
Per p u n d u m e conc ip ia tu r t ranf i re p l a n u m paral le lum circuits 

ibkc, q u o d facial i n C o n o f e d i o n e m C i r c u l a r e m , cu ju s D i a m e -
ter fit linea geh. Et quon iam fupra D i a m e t r u m ik_ c irculi tbk, li-
nes bd perpendicular is e f t , er i t Q u a d r a t u m ipfius bd s q u a l e re -
ftangulo f a d o ä par t ibus id. dk- & fimiliter in c i rcu lo fuper io r i , 
qui tranfire c o n c i p i t u r p e r p u n d a ^ / ^ . Q u a d r a t u m l i n e s f e « q u a -
le eft r e d a n g u l o par t ium ^ e . e h . E r g o Q u a d r a t u m bd ad Q u a d r a -
tum f e eandem habe t r a t ionem q u a m habe t r e d a n g u l u m i d ad 
redangulum ge h : Et 

quia linea ed e f t parallel» £ 
lines hk^, erit linea eh Ä 

squalis ipfi dk,qus fi-
militer f u n t paral lela: ac 
idcirco r e d a n g u l u m i d i ^ 
ad r e d a n g u l u m ^ * / » ean-
dem habebi t r a t i o n e m , 
quam habet id ad ge: 
hoc eft da ad ga: E r g o 
redangulum idk_ ad re-
dangulum g f h o c e f t 
Quadratum bd ad Q u a -
dratum fe eandem habe t 
rationem , quam habet 
axis da ad Axem e a. 
Quod erat d e m o n f t r a n -
dum. 

Alteram P r o p o f i t i o n e m 
ad p r s f en t em t r a d a t u m 
oranino neceifar iam, h o c 
modo faciemus mani fe -
f t i m . De fc r ibamus P a r a -
t o l a m , cujus Axis ca p r o d u c a t u r exterius in d-. Sc f u m p t o q u o -
vis p u n d o b , per i l lud d u d a concip ia tur linea b c ipf ius P a r a b o t e 
ßafi parallela; Et pof i ta l inea da s q u a l i Axeos parti ca, D i c o , 
redam per p u n d a d . b d u d a m , n o n int ra fed extra Pa rabo lam ca-
dere, ita ut earn t a n t u m in e o d e m p u n d o b t anga t . 

E c Si 
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Si fieri p o f f i t , ilia eadat in t ra P a r a b o l a m , ita ut earn fuperiuj 

f e c e t , aut p r o d u d a infer ius . I n q u e ilia q u o d v is fumatur p u n -
c t u m ^ , per q u o d tranfeat r e d a fge. Q u o n i a m Quadraram f c 
majus e f t Q u a d r a t o g t f , m a j o r e m ra t ionem habebi t idem Q u a d r a -
t u m f e ad Q u a d r a t u m be, quam Quadra tu r a ge ad idem Q u a d r a -
t u m E t q u i a , per p r x c e d e n t e m , Q u a d r a t u m f e fe h a b e t ad 
Q u a d r a t u m be, u t e ^ ad ca, E r g o m a j o r e m ra t ionem habet eA 
ad ca, q u a m Q u a d r a t u m g e ad Q u a d r a t u m be, h o c eft q u a m 
Q u a d r a t u m ed ad Q u a d r a t u m cd ( c u m i n T r i a n g u l o dge, lit at 
ge ad parallelam be, ita edzded.) Sed l inea ea fe habet ad Jincarn 
ca, hoc eft ad l ineam ad, u t 4 R e d a n g u l a ead ad 4 Q u a d r a r a 
ad, h o c eft ad Q u a d r a t u m cd, ( q u o d x q u a l e ef t 4 Quadrat is iplius 
ad.) E r g o 4 r e d a n g u l a ead ad Q u a d r a t u m cd m a j o r e m habebunt 
r a t ionem , q u a m Q u a d r a t u m ed ad idem Q u a d r a t u r a c d. Ergo 4 
r e d a n g u l a ead ma jo r a e run t Q u a d r a t o td\ q u o d fa l fum ef t , cum 
fint m i n o r a , quia partes ea. ad n o n f u n t asquales. E r g o l i n e a l 
P a r a b o l a m tangi t in b & n o n fecat. Q u o d erat demonftrandum. 

SIMP. Tu in d e m o n f t r a t i o n i b u s T u i s magnif ice nimis procedis, 
& femper mih i p r x f u p p o n e r e videris , omnes Euc l id i s Propoilno-
nes mih i aeque efie familiares ac ipfa pr ima Ax io roa t a : quod ta-
rnen fecus fe habe t . Et c u m jam mih i exc ide r i t , q u o d quatuor 
r e d a n g u l a ead minora fint Q u a d r a t o cd, quia partes ea. ad in£' 
qualss f u n t , n o n mihi fa t i s fac i t , fed d u b i u m me rel iaqui t . 

SAL v. O m n e s p r o f e d o h a n d vnlgares Ma thema t i c i f u p p o n u n r , 
L e d o r e m q u a m maxime in p r o m p t u habere E lemen ta Euclidis: 
& ut h ie t u u m fuppleam d e f e d u m , q u a n d a m Secundi in memo-
riam T i b i reducere fuft iciet P r o p o f i t i e n e m , qua d e m o n f t r s t u r ; 
Q u a n d o aliqua Tinea f e d a eft in par tes xqua le s & in non squalen 
r e d a n g u l u m part ium i n x q u a l i u m in t an tum minus elfe redanguio 
par t ium aequalium ( h o c ef t Q u a d r a t o Semi i f eos ) quan tum 6 » 
Q u a d r a t u m line® c o m p r e h e n f z inter f e d i o n e s . U n d e m a n i f e f t u m 
ef t ; J q u a d r a t u m t o t i u s , q u o d eon t ine t 4 quadra ta femiflis, majo-
rem effe 4 r e d a n g u l i s q u x ab inaequalibus f iunt part ibus, 
au tem iftas p rupo f i t i ones jam d e m o n f t r a t a s , quas ex Conicis fum-
pf imus E l e m e n t i s , memor i a tenere d e b e m u s , ad ilia q u x in p r I ' 
fenti t r a d a t u f e q u u n t u r , i n t e i l igenda , c u m iftas folas & non 
res adhibeat A u t h o r . R e f u m e r e jam poiTumus T e x t u m , u t v i d o 
m-us, q u o m o d o ille p r imam f u a m d e m o n f t r e t p ropof i f ionam , 
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probare v u l t , lineam à mobil i g rav i , dum illud defcendit m o t u 
ex acquabili Hor izon ta l i & naturaliter defccndente c o m p o f i t o , 
defcriptam, eife SemiparaboLm. 

Intelligatur hor izontaüs linea ; feu Planum ab in f u b ü m i -pofi-
tum : f u p e r q u o ex a in £ m o t u s q u a b i l i feratur m o b i l e : déficien-
te vero plani fu lc imento in b fupervenis t ipfi mobi i i à propria gra-
vitate motus naturalis deorfum juxta perpendicularem bn. Intell i-
gatur infuper piano ab in d i rectum polira linea be, tanquam tem-
poris e f f luxus , f e u m e n f u r a , fuper qua ad l ibi tum no ten tu r par-
tes quotl ibet t empor i i s q u a l e s , bc, cd, de. a tque ex p u n d i s b, 
c, d, e, intell igantur p r o d u d a : lineae perpendiculo b» xquid i f ian-
ftes : in quarum prima accipiaturqua;! ibet pars ci : cujus quadru -
pla fumatur in fequenti d f , n.onupla eh, & confequenter in reli-
quis fecundum rat ionem quadra to rum ipfarum , cb, db, eb, leu 
dicamus, in ratione earundem linearum duplicata. Q u o d fi mobi l i 
ultra b verfus c œquabili latione la to defcenfum perpendicularem 
fecundum quant i ta tem ci fuperaddi tum intelligamus , reperietur 
temporel c in t c r m i n o i con f t i t u tum. U l t e r iu s autem procedendo^ 

tempore db, dup lo fcilicet bc, fpat ium defcenfus d e o r f u m , erif 
fpatii primi ci quadrup lum : dem o n f t r a tu m enim eil in p r imo tra-
« a t u , fpatia p e r a d a à gravi m o t u naturaliter accelerato eife in d u -
plicata rat ione t e m p o r u m . Pari terque confequenter fpat ium eh, 
peraöum tempore be, erit ut 9. adeo ut manifei lè c o n f t e t , fpatia 
eJ)> d f , ci, çffe inter fe ut quadrata l inearum eb, db, c b. D u -

Ee 2 cantur 
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c a n t u r m o d ò à p u n ö i s » , / , b y r eâxio, f g , bl, ipfi ebs qui-
d i f t a n t e s ; e run t b l , f g , to, l i n e s Unci's eb, db, cb, fingula; 

fingulis s q u a l e s ; nec non i p f s bo, bg, bl, ipfîs ci, df, eb s-
q u a k s . E r i t q u e q u a d r a t u m / W a d q u a d r a t u m f g , u t linea tb ad 
bg & q u a d r a t u m fg ad q u a d r a t u m it> u t g b ad bo. E r g o p u n â a i,f,h, 
f u n t in u n a e a d e m q u e l i n e a Parabólica. Simil i terque demonftrabitur, 
a f fumpt i s q u i b u f c u n q u e tempor is particulis s q u a l i b u s cujuflibet ma-
g n i t u d e ' s , l o c a m o b i l i s , f i m i l i m o t u c o m p o f i t o l a t i , iifdemtem-
p o r i b u s in eadem linea parabólica r e p e r i r i , e rgo pate t propoiuum. 

SALV. I f ta concluí io col l ig i tur ex c o n v e j f i o n e p r i m s duarum 
f u p e r i o r u m p r o p o f i t i o n u m : Q u o n i a m defcr ipta E x : g r : Parabola 
p e r p u n b b , l i u n u m e x d u o b u s / , i , non effet i n defcripta 
linea P a r a b ó l i c a , erit aut extra aut i n t r a , & per confequens linea 

/ ^ a u t m i n o r effet aut ma jo r ea qu s t e rminare tu r in linea Parabó-
l i c a : a d e o q u e Q u a d r a t u m ipfius b l n o n a d Q u a d r a t u m ip i ius / j 
fed ad aliud ma jus aut m i n u s eandem habere t rat ionem quam habet 
l inea lb ad L ineam bg : fed earn h a b e t ad Q u a d r a t u m f g . Ergo 
p u n ß u m / eft in linea Parabólica. Et f ie de o m n i b u s reliquis. 

SAGR . Negari min ime p o t e f t , n o v u m , fub t i lem & condu/ivum 
effe d i feur fum , a rgumentan tem ex h y p o t h e f i , qua fupponit mo-
t u m t ranfverfa lem manere femper s q u a b i l e m , & naturalem deor-
f u m e u m fervare t e n o r e m , u t femper acceleretur juxta d u p l i c a r a m 

t e m p o r u m ra t ionem ; & i f tos m o t u s & i l lorum velocitates inter it 
permixtas n o n fe vicilîim i m m u t a r e , per turbare & imped i r e ; i t a u t 
linea Proje ta i in m o t u s c o n t i n u a t i o n e t a n d e m in aliam q u a n d a m 
degenere t fpeciem : q u s res mih i impofí ibi l is v i d e t u r : Q u o n i a m , 

p o f i t o Axem noftrae P a r a b o l s , jux ta q u a m na tura lem gravium 
f u p p o n i m u s f ier i m o t u m , H o r i z o n t i p e r p e n d i c u l a r e m , in centro 
T e r r s t e r m i n a r i , cum linea Paraból ica femper à f u o axe r e c e d a t ; 
nu l lum p r o j e â u m fie progredere tur , ut u n q u a m in centro termi-
n a r e t u r , au t fi eo t e n d e r e t , ut i v ide tu r effe nece f fa r ium, P r o j e c t 

linea in aliam degenerare t à linea Paraból ica diverf i í f imam. 
SIMP . H u i c difficultati alias & E g o f u p e r a d d o . Quarum una 

h s c e f t , q u o d f a p p o n a m u s , p lénum H o r i z o n t a l e , q u o d nec ac-
t i v e ef t nec dec i i ve , l ineam effe re&am ; quafi fimilis t a l i s linea m 
o m n i b u s fuis p a t t i b u s « q u a l i t e r d i f t a re t à cen t ro : q u o d verum 
n o n eft j q u o n i a m i l k re cedendo à f u o m e d i o v e r f u s extremitatej 
temper magis r e m o v e t u r à c e h t r o , a d e o q u e femper a d f t e n d i t ; ^ 
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quod confequer , ter infert f o r e impof i i b i l e , u t m o t u s in pe rpe tuum 
dure t ; fed il ium ne qu idem per a l iquod fpa t ium manere x q u a b i -
lem, fed femper magis langueicere. Praeterea, u t E g o c r e d o , im-
poífibile eft evi tare imped imen tum m e d i i , f ie ut non tollat aequa-
bilitatem m o t u s tranfverfal is & regulam a c c e l e r a t i o n s in grav ibus 
cadentibus. Q u s e omnes d;fficul;ates m a x i m e r e d d u n t improbab i l e , 
ea q u e per tam inconf iantes demonf t ra ta f u n t fupppí i t iones , p o -
f tea in experientiis ad praxin d e d u d i s ullo m o d o poife conveni re 
cum veritate. 

SALV. T a m bene fundatae fun t o m n e s i f t e a l la te difiãcultates & 
Inftantiae, u t illas r emovere impof t ib i le elfe ex i f t imem : E t , mc 
quod a t t i ne t , i l l a s admicto o m n e s , ficut et iam n o f t r u m A u t h o -
rem illas admi l íu rum c rede rem. Et c o n c e d o , conc luf iones lie in 
abf t rado demonf t r a t a s muta r i in c o n c r e t o , & fuam e o u t q u e p ro -
dere fall i tatem , ut nec m o t u s tranfverfalis fit aequabilis , nec ac-
celeratio juxta fuppof i t am fiat p ropo r t i onem , nec P r o j e d i linea fi t 
Parabólica &c : Sed è con t ra pe to ne cum A u t h o r e n o f t r o de es 
ipfo d i f p u t e s , q u o d alii maximi f u p p o f u e r u n t h o m i n e s ; licet f i t 
falfum. E t fola Arch imedis o m n i b u s fat isfacere po te f t A u t h o r i t a s , 
quiin fuis M e c h a n i c i s , & in pr ima Parabolae Q u a d r a t u r a ut v e r u m 
principium a l fumi t virgam fer ream bilancis aut ftaterae lineam elfe 
redam in o m n i b u s fuis p u n d i s à c o m m u n i g rav ium c e n t r o aequali-
ter d i f tantem ; & chordas,) q u i b u s gravia f u n t a p p e n f a , eífe inter fe 
parallelas. Q u a m licentiam q u i d e m e x c u f a n t , d icentes i n f t r u m e n t a 
noftra & d i f tan t ias , qu ibus in n o f t r a p r a x i u t i m u r , adeo eífe par-
va in compara t ione magna: noftrae à G l o b i Te r r e f t r i s cen t ro d i -
f t an t i a : , u t p o t e per quam licet u n u m m i n u t u m unius g radus maximi 
circuli f umere p ro linea r e d a , ut & duas perpendiculares ab ejus 
extremitatibus penden tes ac f i f o r en t paral lel«. Et f i in oper ibus 
pradicis talium m i n u t i a r u m habenda eífe rat io , ante o m n e s re -
prehendi debere A r c h i t e d o s , qu i pcrpendicul i ope inter lineas-
aequidiftantes altiífimas praefumunt erigere tur res . H i f c e a d j u n g o , 
quod dicere l i cea t , A r c h i m e d e m & alios in fuis con templa t ion i -
kus fuppofui l fe fe ad inf ini tam di f tant iam r e m o t o s eííe à c e n t r o ; 
quibus in cafibus i l lo rum af fumpt iones nulla laborabant fa l f i t a te , 
fed cum abfo lu ta conc ludeban t d e m o n f t r a t i o n e . 

Deinde f i ad d i f tant iam te rmina tam d e m o n f t r a t a s in praxin de-
ducere vd i r aus conc lu f iones , t u m i m m e n f a m f u p p o n e n t e s d i f tan-
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r i a m , à ver i ta te demoní l r a t a de t r ahendum ef t ü l u d , quod inde 
í e q u i t u r , q u o d dif tant ia nof t ra à cent ro n o n f ie reverá infinita; 
a t vero t a l i s , q u i ' infinita dici p o t e f t re fpec tu exiguitatis artifi-
c i o r u m , quae in praxin dedue imus ; q u o r u m max imum quidem 
er i t i t t r p r o j c & o r u m , & inter haec , i l lorum t a n t u m , q u a ex 
major i c j ic iuntur t o r m e n t o ; q u s , cu jus e t iam magnitudinis f i t 
t o r m e n t u m , q u a t u o r n o n decur ren t m i ü i a , ta l ium menfurarum, 
q u a i i u m nos à cen t ro to t idem fere mi l l ionibus d i f t amus : quare 
i l i a , cum in fuperhc ie G l o b i T e r r e f t r i s i ter f u u m te rminan t , non 
siifi iníenfibi l i ter parabol icam immuta re p o t e r u n t figuram ; quam 
c o n c e d i m u s roaxime t r a n s f o r m a t u m i r i , f i in cenero termiMre-
t u r . 

P e r t u r b a t i o n e m d e i n d e q u o d a t t i n e t , ex impedimento medií 
p r o c e d e n t e m , í il a major i s ef t m o m e n t i , & prop te r fuam multi-
pl icem adeo var ie ta tem ad certas n o n po t e f t reduci regulas : nec 
certa e jus dari feientia : q u o n i a m , fi f o l u m m o d o confideremus 
i m p e d i m e n t u m q u o d mo t ibus à nobis perpenfis infer t A ë r , íllud 
t o s omnes per turbare comper ie tur , i d q u e modis inf in i t i s , proiit 
mob i i i um figurae, gravitates & velocitates infinit is variantur mo-
dis. Si q u i d e m , veloci ta tem q u o d a t t i n e t , p r o u t i l l a erit major, 
m a j u s erit o b f t a c u l u m ' i p l i ab aëre o p p o f i t u m : qu i etiam mobilia 
magis impediet , prout Jeviora e r u n t ; ita u t , licet grave defeen-
dens con t i nue accelerari debeat in dupl icata r a t i o n e durationis fui 
m o t u s , u t u t m a x i m u m f i t m o b i l e q u o d è maxima decidi t altitudi-
n e , i m p e d i m e n t u m tamen aèris t a n t u m f i t f u t u r u m , u t ipfiumve-
loci ta t is f u s pr ivet a u g m e n t o , i l ludque ad pe rquam uniformem 
& aequabilem m o t u m reducat : quae adaequatio t an to citius & in mi-
n o r i b u s a l t i tud in ibus o b t i n e b i t u r , q u a n t o mobi le minus erit grave. 

I m o etiam i f te m o t u s , qu i i n p i a n o h o r i z o n t a l i ; o m n i b u s alus 
r emo t i s ob f t acu l i s , pe rpe tuo debere t elfe aequabil is , ab a ë r i s i m -
m u t a b i t u r i m p e d i m e n t o , & t a n d e m fiftetur, i d q u e eo citius quo 
M o b i l e f u e r i t Ievius, D e qu ibus g r a v i t a t u m , & f i g u r a r u m a c c i d e n -
t i b u s , inf ini tas u t p o t e mu ta t i ones f u b e u n t i b u s , f i rma dari n e q u i t 
feientia : Q u a r e ut i f tam fcientif ice per t rac lare pof f imus m a t e r i a m , 
ab f i s ab f t r ahe re d e b e m u s ; & invent is a c demonf t ra t i s c o n c l u f i o -
n ibus , ab impedement i s a b f t r a d i s in praxi , c u m tal ibus liffiita-
î i on ibus u t i , quales nos Exper ien t i a docea t : nec tamen mino-
r e m inde co l l igemus f r u â u m : quia m a t é r i a s e a r u m q u e f i g u r s 
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