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DE-;ARITHMETICA LiB X 4§,
.7 §dqd.cum cubis qualianumerg . ..
1+ 8 gd §d.cumrebis xqualianumero g |
9. §d §d.cum qdizqualia cub.& numerc ¥

-t 19 §d §d.cum qd:@qualiafebus & numero
a1 §dqd. cum §d. & rebus zqualianumero
12 §dqd.cum qd:& cubis 2qualia numero
. 13 §dqd.cum §d.& numerd 2qualia cubis
14 qd quad.cum quad.& numero xqualiarebus
15 qd quad.cum numero 2qualid cubis & quad.
16 qd quad.cum numero xqualia cubis '
17, Gd quad.cum numero 2zqualiarebus & quad. )
18  qd quad.cum numero 2qualiarebus o
19 qd quad.cum cubis & numero zqualiaquad.
20 qdquad.cumrebiis & numero @qualiaquad.

In his igitur omnibus capitulis,qu quidem funt generalifsima,
usreliqua omnia fexaginta feptem fuperiora, oportet reducere cas
pitula,in quibus ingreditur cubus,ad capitula,in quibus ingredi
tur res ut feptimum ad quartum, & fecundum ad primum, geind:‘
quzremus demonfirationemhocmodo,

P Eg Tl i DEMONSTRATIO, * o
Sit quadratum afdinifuminiduc quadrataad & d £, & duo fups N
plementa d c& d ¢,& uelim addere gnomonemk fg circuncirca,
ut remaneat quadratuim totuiti a H,dico quod talis gnomo confta-
bitexduplo g cadditz linex,irl ca,cum quadrato g ¢,nam fg con<
_ﬁu;x r Cirl Caﬁtxdlizﬂl ione dﬂfl‘nl’nxfec?d; ementorum,
& cfeftwqualisca, e tione quadrati, & quiaper rimi
"Elcm:nto?‘ums k feft 2qualis q“a s -qm 5 ..44P . t
fg,igiturduefuperficies g f& . Re—e— ¥ b
fﬁcanﬂant'cx gc,in duplum
ca, & quadrarum g ¢ eft fh, TR L Y ,
per cor® 4 fecundi Elenientos
" yum, igitur patet propofitun, : 3
fiigituradficr §d quadranm ¢ ;
" &cda¢dequadrata, & d f9,
eruntba1 quadratum,&bc3
 heceffario.cum igitur uolueris 1 1 .
* mus addere quadratd aliqua, ~ * b ¢ g - ‘
addc&de&fuerintcl &k R
eritad conplendum quadratum totum neceffaria fuperficies1n m,
que utdemonftratym eft,conftatexquadrato g ¢ mfi"‘i‘m quadras
: : : e t ' torum

+h
c-
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torum dimidiati,nam ¢l eft fuperficies ex g cinab,uroftenfumeft,
&a b eft1 quadratum, quia penimus,ad 1 §d quadratum,fl uero
& mn, fiunt ex g cin cb,ex 42" primi Elementorum, quare fuperfis
cies1n m,& eft numerus addendus,fitex g cin duplum cb,id eftin
numerum quadratorum,qui fuit 6,& g cinfeipfam,id eft numero
quadratorum addito,& hac demonfiratio noftraeft. ,
4 Hocpera&to,femperreduces partem §d quadratiad g,id eft ads
dendo tantum utrique parti,ut 1 d quadratum cum quadrato &
numero , habeant radicem, hocfacile eft,cum pofueris dimidium
numeri quadratorum,radicem numeri,item facies,ur denominatis
ones extremz fint plus,in ambabiis 2quationibus,nam fecus, triz
nomium feu Binomium reda&tum ad trinomium,neceflario cares
retradice. _, '
s Quibusiam peractis,addes tantum de quadratis, & numero uni
parti,per tertiam regulam, utidem additum alteri parti,in qua cs
runtres,faciat trinomium habens g quadratarm per pofitioriem,&
"habebis numerum quadratorum, & numeri addendi utrigp parti,
quo habito,ab utrog extrahes R quadratam,quz etitin unia,r qua
dratum p:numero,uel m:numero,ex alia,1 pofitio uel plures p:nu=
mero,uel minumero,uel numerus m:pofitionibus,quare per quin
tum capitulum huius,habens propofitum. R
QVAESTIO V. o B g -
Bxemplum.Facex10 tres partés in contin ortione,ex quas
rum ductu prﬁqa%iﬁﬁeundﬂn,pmducanm“;ﬂnc proponebat
Ioannes Colla,& dicebat foluinon pofle, ego uerd dicebam , eam
pofle folui,modii thignorabam,donec Ferrarius eum inuenit.Pos
nesigitur mediam 1 pofitionem,prima erit —%- & tertia erit X cubi,
Grehacxgntur 1o,ducendo omniain € pofitities,habebimus o
pofitiones,¢qles 1 §d Gdrato p:6 quadratis pi36,adde ex quintare
gula,6 quadrata utrig parti,habebis 1 §d' Gdratum p:12 Gdratis p:
36,gqualia 6 Gdratis p:90 pofitionibus,nam fi zqualibus a‘q'liud
datur,tota fient ®qualia,habent autem1 Gd quadratum p:12 Gdras

tisp:36, radicem | 1§d quad.p:6 quad.p:36 wqualia gopol
& eft, 1 quadratiz 6 quad. 3 6 quad.
p:6,quam fi habes | 1§d'qd.p:12Gd.p:36 2Glia 6 Gd.p:60 pof:
rent 6 quadrata p: ~apol 1qd.piiz pol,
60 pohitionib®iam .

haberemus negocium,{ed non habent,addendi igicur funt tot qua
drati & numerusidem exutrag parte,ut in priore relintur mrin®
mium habens radicemin altero autem Har,fivigitur numerus Gera
-l S orum
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torum 1 pofitio,& quia utuidesin figura tertize regulae,c1 & m k;
funtex duplo gcinab,& g ¢ eft 1 pofitio, ponam numerum quas
dratorum addendorit fefiper 2 pofitiones, id eft duplir g ¢, & quia
numerus addendus id 36eftinm,& ideo quadratum g c cum co
quod fit ex i:dlipliéatdﬁtéh,{'eu exg cinduplumch,&eft 12,nu
merus quadtatorumi pridtum , ducam igitur1 pofitionem,dimidis
um numeri quadratorum additorum,femper in numeri quadrato
rum priorum, & in fe,& fient 1 quadratum p: 12 pofitionibus addé:
da ex alia parte,& etiam 2 pofitiones pro numero quadratorit, has
benus igitur iterum ex communi animi fententia,, quantitates ins
fra {criptas,inuicem equales, & uitragp habent radiceni, prima exres
gulatertia, fed fecunda | 1§d quad.poa polLp,12.qd re p:Gd.p:r2
quantitas ex fuppofito, | pofaddici numeri p:36 2qualia; -
igitur ducta prima par= |2 pol.p:6 quddrato.p:60 po pirgd.pia

te trinomij in tertiam, fit _ polnumeriadditi: .~ .,

quadratit dimidia par: T sl :
tis fecundze trinomij, quia igitur ex dimidio fecunda infe, funt

9o0,quadrata, & ex primain tertiam,fiunt2 cubip:3o quadratis p:

72 pofitionibus quadratorum,fimiliter erit deprimendo per quas

drata,quia 22qualia per 2qualia ditifa,producunt qualia,ut 2 cu.

p:30 quadratis p:72 pofitionibus #quantur 9oo,quare i cubus p:
15 quadratis p:36 pofitioniblis quantiir 450, :

Sufficitigitur deducendd ad ﬂgﬁlam,hibercfempd 1 cubum p:
ntimeéro priérum quadrdtorun,addita ei quarta parte p : numero
pofitiont tili,qualis eft fiumerus ¢ quationis primuss, ut i Habueris

mus 1 §d Gdracim p:12 quiadratis p:36,qualia 6 quadratis p, 60

ofitionibus, habebimus 1 cubiim p: 15 quadratis p:36 pofitionis

Sus aqualia 45o,dimidio quadrati dimidij numeri pofitionum, &

fi haberemus 1 §d @dratum p:16 quadratis p:64 2qualia 80 pofi-

tionibus; haberemus 1 cubiii p: 26 quadratis p: 94 pofitionibus

wqualia § 00,8 fi haberemius t d Gdratum p:20 quadratis p: 100,
gqualia §o pofitionibiis habéremus 1 cabum p:25 qiradratis p:1oo

ofiionibus a*qualia §00,igitur hochabito,in priote exermplo ha

Euimus,x cub.p:15 quadratis p:36 pofitionibus 2qualia 450, igis
turrei gftimatio,per 17=capituli, et e Vicubica 287+ p:nt 864492
PRz vicubica28 7% m,R 80449 s, hic igitut eft numerus quas
dratorum,qui duplicatus, et addendus ex utragp parte,quia fuppo

nuntur2 res addend,& numerus aderidus ex utracp parte; ex des

monftratione,eft quadratum huius,cim eo quod fitexhocin 12;

numerum quadratorum, manife(tium eft autem,qiiod R quadrata

primiaggregadi femper cft 1 quadratum p:dinidio numeri quadra

Tt 2  torum;

L
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torum,ab{g alio,feu p21 pof.p:dimidio prioris numeri quadrasori
velut 1§d §d. p:6 quad. p:geft 144 &1 §d Gd.p:zpolp:6 Gdratos
rum p:p:1 §d.p:6 pofinumeri aflumpti p:g eft gijle 225 e eft 1 Gd.p:
1 pofinumeri alfumpti p:3. Bitaties pol.p:3dimidium 2 polp:6 nu=
meri quadratorum & ideo cum pofitiofit alterius generisa quas
drato,oportet inucnire prius zftimationé eius & eft numerus fim=
plexaddendus utin prafenti exemplo erit Rz v:cubica287~ p: Rz
80449% p:revicub.28 7+ miR: 80449 -pi1,& hoc quia dimidit
prioris numeri quadratorum fuit 6,& in addito trinomio fuit m:g,
igitur totum fuitue dixinerumreliqua pars,fuit quadraca é p:dus
plo huius numeri,igitur fuit numerus gdratorum R v:cubica 2300
PiR 51487 52 piRe vicubica 2300 miRe §14.8 752 m:4,& numerus res
rum exfuppofico fuit 60,& numerus eft (ut often{um eft) quadra-
tum dictx quantitatis, plus duodecuplo ipfius quantitatis , uerune
quia exfuppolfito,exnumero quadratorum in numerum equatio=
nis fit quadratum dimidfj numeri rerum,igitur diuifo 900 quadra=
to dimidfj numeri rerum , per numerum quadratorum,exibit nu=
merus,quantitates igitur funt hae,uruides,& quialatus a g eft com

pofith exlateribus duorum quadratorirad & d h dimifsis fupples

quadratagevicubicazzoo pire 5148752 piRe v
cubicazzoo mRe 5148752 m: 4
: o g 60 .\

‘ DRI - o S L 6 :

fiumerus RV cubica2300 PiRe 5148752 PR Vs

cubica2300 m:R5148452m:4
‘mentis,erunt Rt prima & tertig haril quantitatum iunctz inuicent;
- e vitotius aggregati,quare Rz prima & tertia quatitatis,xquaniuy
1 §drato p:revicubica 287+ piRe 804494 piRe vicubica 28 7 -1- m:
R 80449 p:1,fed R prima Gntitatis,eft numerus rerum , quia ef¥
R totidem quadratorum, & R tertize quantitaris eft numerus, quia
tertia quantitas eft numerus,habemus igitur 1 quadratum p:nume
ro,xqualiarebus & num ero,minue minorem numeru de maiore,
accipiendo rz,id eftaccipiendo B denominatoris & numeratoris,
habebis 1 §dracum p:hocnumero toto m:numero infra feripso @
glianumero reriy, huic feilicet, Rz uniuerfalifsima g v:cubicg 2300 pi
RV: 285+ p: R 80449+ PRV . 287 - m: R §o449 TP 4
R V:MaR: ViC.2300 p:mgrq,g?si PR Vicu.2300 miRe §148752mi4
R 5148452 p:mv:cubica 2300 MRz 5148552 m: 4,nec refert, quod

numerus ille fit compootus exp:& m:nam tanmum referc dicere, !
o : -
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quadratum p:8,®quatur €rebus, quantum dicere  quadyatum p:
10 m:2,¢equartur 6 rebus, fequereigisur capitulum quintum,de qua
drato & numero,xqualibus rebus,ducendo dimidium numeri re-
rum in fe,& auferendo numerum @quationis inderefidui fumens
do &z generalem,quam addes dimidio numerirerum ;& habebis
rem qua fuir media quantitatum anologarum quafitarum.

QvaesTio vi

Inuchias fumerum, qui fit 2qualis radici fuze quiddrate, & dui:
bus radicibus cubicis pariter acceptis, dices igitur fitalis numerus
fuerit cu’ quadratum,radix fua quadrata neceffaric eft 1 cubus , &
duzeradices cubicg funt 2 quad.igitur 1 cu’ quadrasim, gquabitur 1
cubo p:a quadratis,de&uécndo lglhlf ad inferiores denominatios
nes perqd.tn't I qd’quadﬁ.ﬁiﬁl gquale 1 Pﬂﬁn’qnip:z, Pofui autem
2tadicibus cubicis,quia cum regula fit generalis_ hoc ramen mos
do dupliciter folui poteft,uit patebit. Namg i 1 qd quadrarum =
quatur 1 pofitioni p:3,igitur 1 Gd iuadfatum mi: 1 equabitur's pofi
tioni p:1,nam ab &qualibus 2qualia aufcru_nmr,diujde igitur am4
bo hac,per 1 pofitiofiem pi1,communem diuiforem, habebis 1 cus

bum m:1 quadrate p:1 pofitiofiern:t, | 1gdquad.m:
gqualiayigituri cubuspirpofitione, | ipof, p: 1
zequatur 1 quadrato p 3, igiturex 18° T
capitulo,rei xftimatio "&m?iéubi‘; rcum:t Gd.p;1 polmir

R e Py miRv: b S0 i s 47 i
P, & e quadiatis g ot s | L
merus quefitus,cuius Bz quadrata, & 2 radices cubicg funeilli g(}ua‘
les,& tales radices ﬁmtdmm quadrati huis quantitatis cum {ua

cubo. i v . _ )
At fegu!a generali fic faciermus quia enim 1 §d quadratuﬁt ztrqui‘
tur 1 pofitioni p:2,addemus ad utrameg partz 2 pofitiones qch;ato.s.
rum,cui {fubferipfimus Gd.utintelligas n effe ex genere prioyi des
nominationi, fed effe pofitiones | 1§d'qd.p:z pofip:1Gd.
qdratorum, igiturnumerus adden | numeri §d.numeri ﬁd.
dus,eft 1 quadratum nunierijdra= | 2 pofp:1 polp:2 pugd.
torum,& hoc eft,utin tertia rggulgi numeri §d. numeri gd.
hUius capituli ,_quadratum{d 5 nﬁ. & quad. 4 pol. p:2 cub,
hic additio fupplem entort eft ut ‘numieri quad.
dcacdead quadratiifimplexad,
igitur fuflicicaddere quadraa df,
fque additione fuperficierum fl R A
& mn,quz erantneceflariz in exemplo quinge quaftionis , quia
- ' v ' Te 3 igitur

¥ zquatur 2 cu. p:4 pol:
2 @quatur 1 cu. p: 2 pof:




150 HIERONYMI CARDANI
igiruradditis 2 pofitionibus p:1 §drato numeri quadratorum , ad 1
pofitionem p:2,fit totum 2 pofitiones numeri §dratorump: 1 pof.
p:2,pt1 quadrato numeri quadratorum,&hochabet radicem,0por
tetut quadratum dimidij medie qudtiratis,qua eft 1 pofitio, gques
trductui extremorum,igitur - quadrati gquabitur quadraco, 2 cu
borum p:4 pofitionibus numeri priotis , quare abiectis quadratis
utring,fiet ~aequalis 2 cubis p: 4 pofitionibus, & - ®qualis 1 cubo
p:2 politionibus,quarerei zltimatio eft g v cubicar i pis mi R
vicubicar 2% m: &, hicigitur ek numerus quadratoru adderdus
utricp parti,gi duplicatur, & quadratum huius eritnumerus adden
dus ad utrameg partem,& gratia dlarioris intélligentig appofui hic.
Prima 1 d qd.p:qd. B vicu.R19 SEpismi RV cu. B9 2 mig
PENUMEro R viCU. e PR S PR ViCUL S MIR 2 mi L5
SecundaGd.Revicu.R 192 -pt FmiRe v cu. B2 19,2 —m: -pi1pof.

o sl

- EE L] __"_'?7 L4 L * i -__"_f
PiNUMEro R ViCU.om PURE 2575 PR VICUL375 MIRE 2500 P -

Manifeftum eft ilgimr,qubdﬁ primi,eft 1 quad.p: R v ! cubicare
e PlsMiR vicubicaRe 2Zm L & radixfecundi,eftres R G.i. genes

ralis R v; cubic@ Rz 19 55 p: Tm i R V: €U, R 19757 miTpinumero R

Py . 1051 2O7F ., ey ) el DR T a8 TR
v revicubice S5 piR SES piR vicu. 2 m e 227 pii- & hoc, ut

dixi,quialatus a d Gdrati,coponitur exab &b ¢, lateribus Gdratos
rum extremomn&,gsf? cortmemorationefupplemendorum. Maa
nifeftum eft etiam,quod numerus, qui eft cum 1 §d.eft minor nume
ro qui eft cum rebus,igitur habebimus 1 'cidmtum xquale rebus B
G R vicubica R 19 S Pt IR ViCWLR2 19 ﬁ’-,—;‘:’ri: “p:mumero,hocr:
GRevicubica ZEpiR: ;’Ei,z.f—.pimwm-i:—;'f:mrm—’ﬂ’— (EMIRV:CUL R
2705 L MR VICLRE ot 5. Qu cemus dimidium numeri
do12 15 A Gold ol o

rerum in e, & eft,ut ducamus totum in fe, & ficidem, demptare v™,
deindeaccipiertius quartam partem producti,& eft dimidium ultis
me R viqu eft m:fupra pofite,ideo addita, relinquetr fiumerus
totus compofitus g v™ i cub.v: 2L Rl 2970 i vicub. 2omig
207 pEMIR ViR e, Pl MR Viciie 227 me T, & radixhus
fs totius 6 addita dimidio fumeti rerun,id eft huic numero 5 v™
R ViCURE 22 prfs iR vicwRe 2370 mids conflituitrem.

Et fi dixiifet,qu&d numerus propofitus xqueretur radici quas
dratz & cubica pariter acceptis,non potuiffet folui nifi hocfecuns
do modo,pertegulam geneéralem. Deducereautem wftimationes
wquales ad idem, ut primand zftimationem ad fécundam,iam te do
cui in libro quarititatum alogarum , quamuis fic difficillima ope=
ratio,& ideo complementum in his operationibus,eft quafi extre
mum),ad quod peruenit perfe&io humani intellectus,uel potius

imaginationis,in hoc enim cognofcesillorum diﬂ"ercntiam.Q .
v ke
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OPL I MEIo? QVAESTIO VIE .
- Stquisigisur dicat,inuenias numerum it duftusinm cubicam _
fuam p:6 faciar 64,di'cesigjmr,poﬁm eo nuiiiére 1 cubo, habebie
mus 1{d quadratum p: 6 cubis xqualia 64, quaré per feptimam
eranfimutandiregulam {eptimi capituli huius habebirhus 1 §d §d.
zquale §rebus pt4, undehabita aftimatione ex hoc capftu?o- pex
nonam regulam eiufdem capituli,habebimusintentum, Et quis
bufdam adeo nidebuntur difficiles hg operationes,ut uix eas ueras
¢fle credant,nos autem oftendimus modum,d quantitares iftg alo-
g xquinalentes numeris, ad numeros reducantur, & dedimus
demonftrationem utramque, & Geometricam a caufa, & Arithmes
ticam ab effectu, | .' | i
- QvassTio ¥iti il
Fac ex 6 tres partesin continua proportione,quar#m quadras
ta prime & fecundg iunda fimul faciant 4, ponémus primami [ pos=
fitionem,quadratiim eius eft 1 quadratum,refiduumigiturad 4..eft
quadratum fecunda quantitatis,id eft 4 m:1 quadraco,huius radis
cem, &1 pofitionem derrahe ex 6, ,habebis tertiam quantitatem , ug
“i&ﬂ.qﬂﬂ'_é o | 1pof.|vie 4 mird. | ému pofmi R vidg mu Gd. |
dudta prisd;| 6 pofimiquad.mig via quadmuGdquad.
main terts | 776 polmire v:4 quad.mii gd quad, i

am;habebis 6 pof'm:4 zqual. Rz v:4 m:1 §d quad.
‘::1?10{;1::21:: 55 quad;mq miixapd[g_u‘cfﬁanmrq "
m.r:,:qu“ . .&qt?d'mqu qu.?',q‘ e
it 42 A i SHO GO et 48 pol.
m:1 §d quas . 1qd quad.p#j2 quad.pi256 ®qualiaa3

drato gquas E_g&?‘éﬂ-“ el A LSRR W
liagm: Gd '

quadrato fecundze,abijcer qﬁadrattpnm‘i'x par_t:'quJgaBebig 4gz
qualia -.s_pdﬁt_ionilaui MR vi4 quag:]._m:_::q'& quadra:q,quare 6 pos
fitiones m;4 2quantur B vi4 quadratori m:1 qd quadrato quare
quadrata hotii etiam zqualia funt,a quibus abijce 4 quadrata c6s
munid,ex utrag parte,habebis tand€32 quadrata p:16 p:1 d qua-
drato, 2qualia 48 pofitionibus,quare addendo 240 utrig parti,id
eft refiduum quadrati dimidij numeri quadratortim, habebis 1 §d
quadratum p:32 quadratis p:156, xqualia 48 pofitionibusp:240,
-addas igitur 2 pofitiones quadratorum p:« quadrato p:32 pofitis
onibus numeri quadraterumutrique parti, prima igitur pars hae
bet radicem neéceffario; & quia uolumus fecundam etiam habu
re,quz eft 2 pofitiones quadratorum p:4 8 pofidonibus,ex pngp;
fhadart : b us

-
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bus p:1 quadrato p : 32 pofitionibus nunveri iquadratorum p: 240,
diicemuis prinvaim partem trinomij in tevtiam ur uides;ee dimidium

fecundzein fe,& fient§7 6 quadrata aqualiaz cub.p: 64 quadradis
p:480 pof. quadrato < ' “1 ¢ 42O g il cisup |
riuigitur 238 xquans ; 5?61‘{1“1‘1*-- b s gile
tur cubop:j2 quas |2 P&{:-Pi 48 polip:1quad.pj32 pof.p:z4o
dratis, p : pof. 240, “quad.. SR 2 numeriquad. - .
qtlll'f Per 1'7 capiftu: ' \ J.'.".'; ATRTN / sl
I huius, habebimus 2 cub.p:64 quad.p:48apol. | §d,

1 cubum qualem 101} rerum pi420 7, inde habitahuius aRtimas
tione per fum capitulum,minue ro}- tertiam partem numeri quas
dratorum,per1y cap.& confurgitrei it aftimario, habebis igis
tur 3 quadratum p:16 p:dicta zltimatione,ex una parte,2qualiares
bus qua {iMt ke dupli = ftimationis inuentxp:re apgregatiex quas
drato di 2ftimationis, 8 eadem xftimatione ducta’pers2, &
240 numero addito,hoc autem ut liquet, e minus priore numero,
quia i loco 240 adderentur 256,eflent wquales,igitur 1 quadratum
.@ftimatiorie inuenta ‘p?16 m: e v : ilfa tritim quantitatum,id eft
quadrati #ftimationis cum eadem dua per 32, & cum 240 tans
quam uno numero,zquanturrebus quae funt {ecundum radicem
dupli zftimationis inuenta,quod et propofitum. i
» Qyaks®) & (2 " ~4ls oo
Inuenias numerum, cuius §d quadratum,cum quadruplo fui &
8 quetur decuplo fui quadrati, 'fcmuﬁgimr 1qd quadratum p:
4 pofp:8,=quantur 1o quadratis. Quarelemper pofitiones dabis
mus quadratis,&X auferemusagd [ P :

wh 18 agd Uy
£ 1

quadrato,& habebimus 1 Gd qua
dratum p; 8, ®quale 20 quadratis
m:4 politionibus, & quia uides
mus numerum guadratorum effe
magnum,& rerum paruum, ideo
conabimur minuere numerum G
dratorum potius,quam augbre,g(
faciem® ut diminutio fit ex utrag
parte2 quad. nam aminori imo a
2 quadratis femper fermé eftiricis
piendum,quia non oportet ut ues
nias ad m:qd.ex parte rerum,quia
fic non haberentradice fubdudtis
igitur 2 quadratis ex utragg parte,

1qd -qﬁa'd.pzqi pofp:8
~ loqua .

-{_ﬁd'_qd.pta [10Gd. m :@

1 quad quad.m:z quad.p:8
gquad.m: 4 pol.

S,

|1 quad'quad. m:2 quad. p:1

8 quad.m: gpofm:7
2 pof. | quad.p:zpols
1 quad quad.m:2 pofim:2
quad:p:1 quad.pizpol p: 1
8 quad.m:2 pol.quad.m:4
pol.p:1quad.p:2 pofm:7

habebis
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habebis t quad quas | §m:2pofigd. 4 poki Gd.p:zpolm:7,
fi'ratusm m:azﬁqnéadm % quadi | §in s 2 po{-;

tis p:8,gqualia 8 quas S T . S 8
dratis mtg pofiionia; - filfd;?‘f:'fjggpm-ié it cuimig qd
bus,claruri eft autem A s £ ke

quod fi 1 quad quas 4 quad.p:30pol | 60 pi 2 cuby
dratum m:2 quadras | ! cub. p: 30 2quarur 2 quad. p 15 pof.
tis debet habereradie | . pol-2
cem ; oportet ut nus P
merus fitp : 1,fed erat p : 8,igitur oportebit auferre 7 exutraqué
parte;habebimus igitur 1 quad quadracum m:2 quadratisp: 12z .
quale 8 quadratism: 4 pofitionibus m: 7,addemus igitur pex
m:ut dictum c&,gbﬁﬁdhes quadratorum ad reliqua 2 quadras
tam:ex regula, addentus perp ! ut in eadem, ad numerum 1
quadracuni p: 2 pofitionibus ex utraque parte, quare Habebi=
mus partes aquales,qua enim adduntur & minuuntur funt 2=
qualia,igitur § m:2 pofitionibus quadratorum m: 4 pofitioniz
bus, p :|i quadrato p : 2 pofitionibus m: 7 numeri, habent radis
cem , multiplicando igitur primam partem,qu ¢ft&€m:2 po =
tionibus quadratorum ,in tertiam, quee eft 1 quadratum p: 2po=
fitionibus m:7 fitillud quod uides alatete,pro nurfiero quadra
totum, & hoc wquale effe debet 4 quadratis; qui eftnimerus
pductus,ex dimidio mediz partis in {e,quaréabijdierido quad.
utrinque,fietillud multinomium,equale 4, quare tandem redus
. &tis partibus ad fuas cdfimilés érurit 3 cubi p:66,2quales 4 qua-
dratis p:30 pofitionibus,& 1 cubus p:30,@qualia 2 quadratis p:
15 pofitionibus,quareres ualet 2,uel per capitulum,uel etiam o4
lofenfu expEIEI o S e SBRER T | ;
Circaquodnotanda funttria. Primiim, quod reduxirem ad Notandum,
experimentumin numeris,utuideres ueritatem rei facilius, ftul:
fum eft enim femper difficultatem addere difficultati, fecuns
-dum,quod 1 cubus p:30 zqualis 2 quad. p: 1§ rebus,habet aliam
vei {timationem quam 2 , qu cognita eft ex fuo capitulo,fed
“pro fiunc ne operatio longior eua at,eamrelinquimus. Ters
' tium notandum eft; quod tu ides, demonftrationem fic tencs
réinm:ficut in p: & quod numerns femper eft addendus ne=
ceffario, quia confurgit ex quadrato numeri quadratorum cum
fitimero quadratorum priorum, feu quadrata fintaddendafeu
minuenda,duo in dimidium numeri quadratorum minuens
Vi  dorum
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dorum. Hocftante, diximus quod rei zftimatio eft 2,& addens
da {unt 2 res per m:quadratorum , igicur minuemus 4 quadras
taexutraque parte, habebimus igitur 1 quad quadratum m: 6
quadratis p : 1,22qualia 4 quadratis m: 4 poficionibus m: 7 pro
numero aurem addendus eft quadras :
tus numeri dimidij quadratorum de= 1G§d quad.m: 2Gd. p: 1
m&ﬂmm > & hDC dimidium eﬁ 2, "m:q_-quad.P:g
quadratum cuius eﬁq.,.&f fimiliter [ Gdqdm:6 quadp: 1
productum ex numero priorum qua- < T
dratorum inrei 2ftimationem, quod 8 f]"'a, ":;".*Po m:7
© productum eft 4., igitur addemus § | T4 GUaC P8
utrique p;rtl' , & fient tandem ut uis | 49d.m: 4 pof.p:
des,1 quad qua e gt o=y |1 quad.m:
dratﬁ?n:é'q?las G mesqd.p: 2 331: I qua%i.
dratisp: 9, -
jualia 4 quas
ratism:4 po=
fitionibus p: 1,

4 quad. m:4 quad.p:1— ! 2pof. mi

. | 1tm:2 pof.

i 1 §d.zqual2zpolip:z | ®jpit
manifeftom o 123 qd.lp:z;:of. .arqual.q- Jeym:

aut€ quod ams piedimasio X ag[h.?auo

bo haec habent | T M3 P i

radices duphis | Quad-4p:miz - quad.6 mirz 20

ccd et VAR qd §d.28 pir: 768| qd Gd.s6m: R22880
fed fadlx redus {4 FRUNRIRRINIIES SRR i §

Gione ueniune | 49 94-8:768 p:28) Gd quad.m:m:2880p:56
neceflario  ad ' p:8 TN L1
duo capitula, |aggreg.R:1200p:4o |aggreg.6om:Rz2000
uel 1 quadras |10 quad.4op:Re1200l50§d.60 m:rez000
tum 2quale 2 BT s
pofitionibus p: 2, uel r quadratump: 2 pofitionibus 2qualias,
horum capitulorum zftimationes funtg:3p:1, &R gm:1, dico
igitur qudd in ftimationibus 1 quad’ quadrati p : 4 pofitionis
bus p: 8,2quantur 10 quadratis , cuius probationis experis
menmum habes a latere gilucidum , ut patet, non declaro au=
tem, an facta alia pofitione peruenirenmus ut dixi , cum 1 cus
busp:30, xquabatur2 quadratis p:15 rebus, ad alias duas #flis
mationes,{ed i te delectat operatio, perteipfum potes illud ins
quirere, (e

QVAESTIO
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© Q4ssTio X

[nuenias tres fimeros in continud proportione,quorun ag:
gregatum fit 8,& Gdratumi tertij, it equale aggregarto ex Gdratis
primi & fecundi,pofiemus eos per ptimam regulam 1,1 pofi1 Gd.
eruntigitur quadrara 1, r quadfacum,i quad quadiigitur i quad
quad.zquatur ; quadrato pii,quare ex capitilo deritatiuorum
uigefimoquartd , habebimus réi zftimationemrv: &2 i pr-,
& tertia quantitas,eft eius quadratum,fcilicet R 1 -pii & prima
fuit 1, igitur totum aggregatum et 15-p i 15, PIRVIREILP:,
‘hocauteninon eft §,ur propofis :
with eft, dic igitur per regulam | i | P

1% 1 Pphian
pireviRe 1t pii-effer8; quid e | RVimRIipL \ 3
fet1prima quantitas ¢ duc8in 1, [ 1S piRIGP:RVIRITPT
fie 8, divide § per1%- piRi 15-p: R iy
vire 15p: 1 & exit 4 pRe ViRE §OO PrIOMIR VIR 1920 p:18,& hac
eftprima quantitas , §ia habita fi diixeris eam perge 1 T-p: L his
bebis tertiam quantitatem, quam fi duxeris"deénud in primam
quarntitatem ultimo inueritarun, R produdti, eft fecundaquan
titas,& ne mireris quod tertian quantitatem praponam fecuns
dxin operatione,quia éﬁloiig‘é— implidors = a

trium quanticatum i 1-piers | Pl Re1ie 9

QvaEsTio Xi (s

Siquis dicat,inuenias numerum, qui ductusin re fuam cubi¥
¢amm: 3, faciat64. Ponesillum 1 cubum,igitur duftusingecus
bicamm:3 produdit1 quad quadratum m: 3 cubis, xqualid 64,
;gl'tur 1 quad quadratum m:3 cubis,@quatur 64,dico quod pofs

umus foluere modo feptima quzftionis, & etiam alio niodo,
fine tran{mutatione, quo pofeft etiam {oluifeptima quiftio,&
ficilius, fed uolui docereamboshiédos’, ut melius {cires 6peras
i, debes igitur fcire duo. Priniiini, quod ut res debent {ems
per manere ab alia parte, a qua eft numieriis ctim quadratis, &
non 4 parte quad quadrati, fic cubi, feii p! feu m: debentmanere
¢um quad quadrato. Secunidum,quiod ut numierus rerum nuns
qiam debet uariari,ficnecnumeérus cuborum, Etpoflumus ads
dere tertium his, {cilicet, quod-ubi funt res ; peruenimus ad ¢
quad quadratum p;quad.p:numiero,equalia q%gd. rebus p: uel
EALLUDY I R Ju 3 s
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m:& numero p:fichic peruenimus ad quad quadratum p:quad.
p:numero, equalia quai?;;m'd. cubis p uelm: & quad. p: Hoc
intellecto, ficfoluitur quaftio ; addesad numerumz pofitiones
quadratorum,igitur ducto eius dimidio in e, fit 1 quradracum nu
meri quadratorum quadratorum,diuifo igitur eo per 64, habes
& quad. numerum quadratorum quadratorum, quare uides,

| &8dp:rimizeub. [2pol | 4 qd. | 2pof. | 64
| §gdqd. Gd. | §dgd. gd.

—— e m——

quod addidifti ad habendam radicem quadrat. pro numerc
quad quad. &2 pofitiones pro numero quad. igitur addes exs
demad 1 quad quadratum m:3 cubis,& habebis — quadrati p:r,
pronumero quad quad.&m:3 cubis &z pofitionibus, pro nus
mero quad.igiturad hoc uthabeat radicem, oportet ut extrema
inuicemdudta, producant,quantum dimidium medize quantitae
tisin{e,e(t autem dimidium 1 2- cubi,quod du@uminfe, produs
cit2%- cu quadrata, & - quadrati pi1 nui@ri quad quad.inzpos
fitiones numeri quad.producit X cubi p: 2 pofitionibus numeri
cu quadrati, nam quad quadratum in quadratum, producit cu
quadratum,habes igitur X cubip : 2 pofitionibus numer; ca'gd.
@qualia 2 - cu quadratis,igitur cu quadratum, ad cu quadratum
‘in 2qualitare, {ic numerus ad pumerum, quare ;; cubi p:2 pofi=
tionibus,zqualiaz X,quare 1 cubus p: 64 pofitionibus @qualia
72,quarerei z(ﬁman’o,gt:m vicubica g 11005 -Pi36,m: R v cus
bica & 11005-m:36, & duplum huius pro quadratis addetur
utrique parti,radix igitur,ex una parte eft § p:rebus fub aumero
aftimationisrei,ex alia autem quadrata fub numero r: v: s-quas
drati, huius 2ftimationis addito 1, m : pofitionibus fub numerg
Rt dupli huius eflimationds, ' R Rl

QraEsrio xI1r

 Siquis dicat,r quad quadratum pi3,®quatur 12 rebus, addes
2 pofitiones zun_ ratorum, & 1 quadratum numeri quadratos
rum, quare fic R _
habebit gz quas 1qdqd.p:3 | 12 pof; 2
dratam fine nus - . 2polgd.p:1Gd.m:3  °

mero ut clarum | 1 qd qd.p:2 polpu§d. [2pof.] 12/ 1 t’iim:;_
e, igituraddes ' | 1Gd gd.p: € quad. p:9!équad.p:izpofp:6
' ' Lo
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mus exalia parte pro numero quadratorum 2 pofitiones, & pro
numero 1 quad. m: 3 habebispartes utuides, quare multiplicas
tis partibus,habes 2 cubos aquales 6 rebus p:36,& 1 cubum, 2=
qualem 3 rebus p:18 , & résualer3,igitur partes {untutuides,&
erit 1 quadratum p : 3R prithae partis,equalis rebus g 6 p : nu=
mero R 6,& res quafita erit, g ViR 6 m:1 - pige 12,

QvaesTio XI1L

Inuenias numerum,cuius quad quadratum cum duple cubi,
fit 1 piiplo numero igitur dices, 1 quad quadratum p:2 cubis -
quantur ad 1 pofitionem p:1,hicnon daturlocus radici fubtra-
hendz,necdiuifioni. Seddices ex primaregula,inuenias tres
numeros in continua propatione,quorum aggregatunrad ags
gregatum fecundi & tertfj eandem habeat rationem , quam ag>
gregatum fecundi & tertij ad primum.Pones fgitur €os 1,1 polf
quad.habebis igiturt quad quadratum p:2 cubis p:1 quadrato,
eequalia 1 quadgrato p:1 pofitioni pi1, quareabiecto 1 quadrato
communi, habebimus 1 quad quadratum p:2 cubis, zqualiat
pofitioni p:1, ergo iam fcimus rationes quantitatum, quia uero
ex aggregato in primam, fit quadratum aggrefau‘, fecondae &
tertiz,igitur tale aggregatum eft diuifum fecundum proportios
fiem ha’fmtem medium & duo extrema, & eius minor portio
eft 1igitur relfiduum(& eft maior portio)eft R 1% p:-,& hoc =«
quatur(ut fupponitur)r quadrato p:1 pofitione;igitur quantitas

tes funtut uides. ins
- Medizigitur quanti= | : prima &
tatis(que eit res)t quad | 2 respvige 1% piZ mi- A
.quadratum pi2 cubis 2+ | 3 quadmiipiimpviRaipy
[ quanturipfi quantitati piid et ReviRe 15 pik-p: & per
‘hacintelligis modos harum regularum,fi exems
plahzcdiligenter cum fuis operationis _
bus animaduertas. .
- W e
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Démodisfuppofitionum generaliiim ad artem maiorem
nentibus, & regdlis ‘qua extra ordinem funt,
ac aftimationibus diueérfi genetisab his quz dictz
fun. caP XL ; ¢ >
cmmey Ve fuerie cubus #qualis quadratis & numero, fiab

A WA celtimationeilla detrahatur, numerus quadratorum,
AN relinquetur xflimatio cubi & rotidem quadratorum,
Shdod xqualium numero qui fitin eadem proportione cum
numero prima zquationisin quaeft ipfa fecunda zquatio feu
zftimatio ad primam ftimationem,Exemplum , cubus xquas
tur 2 quadratis p:1°Z, & =ftimas i
tio eft 2%, dico,quod fiabijcias2 z(timat.
numerum quadratorum reliriz | 1 cu.zequal 2 quad. pr1 7|24
guetur =, zftimatio cubi & 2 | 1 cu.p:2 quad.=equal % |
quadratorum,2qualium £, qui .
numerus eftin eadem proportione cum 122 numero prioris s
quationis,in qua eft ; zftimatio fecunda,ad 2%, primam ®ftimas
tionem, cuius demoriftratio fit haec,
F -  DsmonsTRATIO. e
Ponatura b 2ftimatio prima,& a c numerus quadratorum,
& erit b ¢ zftimatio alicufus cubi & quadratorum , fecundum
2 ¢ numerum @qualitim alicui numero , qui fite,ponarur uerd
d numerus, qui cum quadratis ab fecuidum numeruma c s
uetur cubo ab,quia igitur cubus ab @quatur producio exac
c¢bin quadratumab, |
item@ produdto exacin _ ,
quadrarumab cum nume. FIT AR A b
ro d,eritd 2qualis produe sl :
&o c¢b ina b quadratum, et e
& fimiliter cubus ¢b cum :
producto a ¢ in quadras
wm cb,Zquaturénumes =000 |
ro, & 2quatur etian producto ex abin quadratumb ¢, igitur
propuctum ab in quadratumb ¢, ®equatur e, uerum produdti
b cin quadratumab,ad produ&tumabin quadratumb cut ab
adb cper143 libride propor.colligitur,& inlib Alizz. Propors
tio igitur dad e,utab ad b ¢,quod eratprobandum.Similicer fes
quitur, permutando proportiones 2quationum numerorum
ad {uas @ftimationes eafdem efle,cum @ftimationum differentia
fuerit numerus quadratorum,

Cum
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Cum fuerint cubus & quadrata, 2zqualianumero,item®cubus £
aqualis totidém quadratis eidem@ numero,erit proportio ags
gregati ex prind eftimatione & numero quadratorum, ad refi
duum, quod fit detracto 4 fecunda z(timatione numero quas<
dratorum,utfecundz z(timationis ad primam duplicata, uelut
fi dicam,cubus & 3 quadrata,2quantur 20, & tubus xquatur;
quadratis p:20,in prima 2ftimatio rei eft 2,in fecunda et Rt Vicus
bica np: R126 prRev:cubica 11 m:ge120pi i, dico quod fi ads
das 3 numertm quddratorum; ad 2 primam ®ftimationem ( &
fiet5)& minuasidém 3,exfecundd 2ftimatione(& fiecRe vicu: 1t
Piik 120 piRt vicu.11 miRE 120 m:2) quod proportio § ad hanc ra-
dicem,cft ielué e v': cubicae 1 p:Re 126 piR: vicubica imir: 120
pi1,@ftimationis fecund2,ad 2 2ftimationem primam ; duplica#
ta,cuius rei eft demonfiratio haec;

DEMONSTRATION

Sit zftimatio primab ¢, fecunda ab, numerus quadratoruni
communiis,a d,quiaigg‘tur cubusab,gqualis eft productisad &
dbinquadratumab,Xab eftnumes = :
rus quadratorum,efitproductum ex : Gl
dbinquadratumab, 2qialénumes  a P | L g
16 gquationis,quare X cubo b ¢ cum AR Tl <
producto adin quadratumb c ; igitur quod exb d in quadras
tumab, zquale eft ei,quod ex aggregato a d & cb in quadra-
tum cbigitur per 7 . {exti &34 11 Elemientorum ,ad & cb,iuns
&Gorum,ad bd,uclutabadb c,ratio feu proportio duplicata. |

Cum fuerint quadratd 2qualia cubd & numérd, conuertetur ;%
capitulum in capitulum reram aequalium cubo & numero; &
'z‘{%matiu fecunda femper eft addenda uel detrahenda tertice
partinumcri quadratorum,ut habeatur prima, & eft ex his qua
‘ad feptimum capitulum pertinér, & modus eft.Sume differenci=
am numeri zquationis ppoliti,& dupli cubi TpGd.& eam poiie
pro ntimero,qui cum cubo aquarur rebus totidem,quorus eft
niimerus,qui eft tértia pars quadrati numeri quadratorum,ers

go inventa fecunda =(timatione; pro habenda prima, addes -
¢am Tpgd.fi numerus fuitmaior duplo cubiTpqd.uel minues, i
numerus fuit minor duplo cubi TpGd ; & conflatum uel refidas

um,eft 2kimatio prima;

Vu 4 Exemplum
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. Exefaphlam;Cubus & §0, quantur 9 quadratis, dupla cubi
3, qui eft Tpdd.fie 54 , differentia cuius ab o eft 26 igitur cubus

p:26, @quabitur 27 rebus,eft autem 27 tertia pars quadrati 9,ipi
sur(timatio fecunda eft 1, quacadditaad 3 TpGd: conflituit4,

zftimationem primam quia numerus,quieft 8o, eft maior dus

plo cubi Tpgd.quod eft 54.

-+ Aliud exemplum, Cubus p:§;2quatur 6 quadratis,ducé€ in
fefic36,huius tertia pars eft 12,numerus rerum, inde detrahe §,

numerum @quationis , ex 16 duplo cubi2 Tpgd.& relinquitur

1igitur 1 cub.p:ui,2equatur 12 rebus, xftimatio autem eft 1,detra

heigitur 1 ex2 Tpd.quia numerus eft minor duplo cubi Tpgd,

rdinquitur zftimatio cubi p:5 ®qualis 6 quad.

DEMONSTRATIO,

Demonftratio autem huius eft.ponatur ab numerus quadra
torum 9,a c zftimatio rei,cuius cubus p: 8o 2quaturab dudt=
in afquadrarumac, & fitadtertiapars a b,

& fimiliterd e & eb & a g fuperficies equis :
diftantium laterum , & rertia pars quadrati I ’
ab per prima 6 Elemen.quiaigiturexb a in  §| i '
acfitcubusafp:8o,erit quodexb cinaf
80,quod igiturexbdinaf,8op:eo quod
excd inaf, derrado igiturquod exb d in
ah, &eftduplum cubiad, fietquod exb d :
in gnomonem, 26 p:eo quod ex cdinafatquod ex b din gnos
menem, zquale eft quadruplo cd in quadratumah, & duplo
ad in quadratum hfce quod linexbecd,dadh,&re lique fus
plementorum funt zquales inuicem, quadruplym igitur cd in
quadratumah cum duplo adin quadratum hf, zquatur26p:
eoquodexcdinfa,atexcdinfa, fit cubus cd, & duplumad in
quadratum fh, & cdin quadratum ahfemel, igitur ablato co
quod ex cdin quadratum ahfemel, & exad in quadratum h £
bis,utringg,erit triplum cdin ah,quale cubo cd p:26,at quod
excdinahter,zquale eft ei,quodexcdinag femel,cumdh fit
tertia pars d g igitur quod ex cdina gtertiam partem quadrati
abizqualeeft cuboipfiuscdp:ag. :
- Cum quezftiontis folutio ad multitudinem denominatios
num peruenerit, folutio plerung fperari poteft ,nam exmala
tractatione feepius hoc euenit, unde ad pauciores & notas des
. . nominationes

b= ® opn
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nominationes deducta foluitur, & generaliter.Accum ad capitu
lum paucarum fed inzqualium denominationum peruenerit,
quaftionis fohetio , nunquam generatiterad cognitionem pers
ueniet,cum femperin id incidat capitulum,quod generalem afti
mationis inuenienda regulam non habet:uelutfiad capiculum
1 pi,quadratorum,reramac numeri deuenerit. T

Cumuerd hocinomnibus,tum maxime in Geometricis ques 5*
ftionibus,quae graues funt, plurimum conferre folet, ut preuias
alias,acminus difficiles quaftiones foluas, huiuslibri auxilio,
demum in regulas demodo folutiones has contrahes,inde illas
rum auxilio pedetentim procedens per pofitionis pracepta &
regulas,ad aliquod randem horum capitulorum notorum pera
uenies,ex quo dilucidafolutio apparebit.

Praeter has autem xRimationes, aliz quadam emergunt, qua
rum numerus eft infinitus, necullius’ earum generalis eftufus,
uerim quaemaximé funt frequentes, tribus modis fiunt, Aut
enim regula peculiari, utin fexto libro oftenfum eft.tum magis
in capitulis omnibus quantitatit continue proportionalium,ut
facile eft experiri. Aliz autem ex iterata regularumuel capitus=
lorum operatione, uel mixtione : ut cum ad quafiti folutionem
pluribus capitulis, uel r;ﬁulis indigemus. Exemplum habes,
{uperius, capite35 , Quaeftion. 4.: & capite3t , Quaftion. 2 hu=
ius, fed oportet perficere. Tertiomodo habebis uarias ftima=
tiones,cum capitula uel regulas non in numeris,fed iam uarias

tis zftimationibus exercueris,ut fi dicam, fac ex 5> ultimi 8 m:Rz
2,duas partes,ex quarum ductu in radices alterius mutuo fant
numeri,qui iundti imﬁcnnfadantq-,opu'aﬁp perueniet ad abs
fonam quantitatem. - :

Natura produdti ex partibus numeri in' g quadratam uet 7*
cubam uel alterius generis partis reliquas, el de genere cubi, uel
quad quadrati,excepto quod quantitas fumenda eff proximior
maxime,non minori. Exemplum,fi quis dicar,fac ex 10 duas pars
tes, quarum productum unius in quadratum alterius faciat 9,
& poftmodum uelis dicere, fac exaliquo numero duas partes,
ex quarum ductu unius in quadratum alterius,fiat18,tunc uis

des quad ralis productio eft ex genere cubi, quiaigitur,fi pro=
portio effer eadem, fierethocex 20, quod eft duplum 1o, uc18
eft duplum g,a¢ quia elt ex genere cubi,inueniemus duds termis
1n0s proportione continua medios inter 10 & 20, & funt®: cubis
i cazo00
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ca 2000 &Re.cubica 4000 igiturnuntetus qugs’ | - o
fitus eft 2 cubicd 2000, tamunaparsefirzcus . |9 . 18
bicazaliar:1458, dudar: cubica 1458 in quass 10 = 20
dratum Rzcub .2 it Rz cubica§832, quad ek 18,  |[Becu.  Recu.
Dicoigitur quod fi dixiffet,ut facias deroduas - {2000 4000
~ partes, ex quarum mucua nuldplicatione in®ge |0
" alterius fiat 12 ; quod hac habet rationem cubicam,unde fi dices
remus, inuenias numerunt ex cuius duétu uicifsim partiumin
mutuas radices fiat 24, & uelis ex primis partibus inuenire alias,
tunc inter 10 & 20 eadem ratione, quife habentut9 &18,acci
pies in ratione cubica duos terminos medios proportionales,
& maiorillorum qui eft Rz cubica 4000, eft terminus quafitus,
nam una pars eftr cubica 4 ;alia ge cubica 2916, duc uicifsimin
" Rt quadratam alterius fluntR: cubica §832,&® cub.216,quafunt
18 & 6,&hziunctzfaciuntg4,
s+ Qualiber equatio cubi aqualis rebus & numiero, conuertis
" tur in confimilend,; cuius riumerus rertm conftat ex diuvifione
prioris iumeri rerum per aumerum Equationis, & numerus X
quationis eft Rz eius quod prouenit diuifa monade per nunies
| rum 2quationis ,utin exemplo , cubus 2quetur 6 pofitionibus
p:2,diuide 6 numerum pofiionum P 2
per 2 numerum 2quationis, exibit | 1 cub.'zqualis € pol p: 2
3numerus pofitionum fecunda == | 1cub.gqualis 3 pofip:met-
quarionis, divide etiam unitatem | ; cub, 2qualis 4 pol.p: 4
perz numerum Equationis, "f“:_r 1 cub. 2qualis 1 pof p:3-
cufus R eft numerus ®quationis,& T Qi Epot p: 9
itain’ duobus ?‘eh' l}.n's e:.ncen!plis.!nf P ety ;o{:.P '_.
uentio autem zftimationis unius o x
per aliant,eft ualde difficilis, uerun= | _
tamen dico,quod habita fecunda gftimatione, ipfa erit g numeri
rerum multiplicandarum cum mortade feuuno per1 cub, & per
pofitiones,&numerum prioré ex alia parte,inde addes totquas
drata utrigs parti,quotus eftnumerus,, qui prouenit diuifo uno
per quadr?lum quadrati eiufdem fecundze aftimationis,& has
bebis quad quadratum p:cubo p:quadrato exuna parte;habens
t1a R, quae erit quad. p: pof.& ex alia quad.p: pof.p: numero,has
bentia fimiliter radicem,quze erit pofitio p:numero,quare per ¢
pitulum,habebis 2ftimationem, utin tertio exemplo , habes fes
cundam rei ®fimationem 1, pro habenda prima duc 1 pofitios

nemnt
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nem p: 1(prores : _ ’ |
la fumitur 1) 1 cub. 6 pofl.p:9 ,
ed 1pof. et pros ipofp:1 | 1polpir G
pter quadratum I 1&' Gd.p:1cub, | 6Gd.p:1§ polp:9

zftimationis rei, [1§d Jd.prreu.p:2Gd.| 62Gd.pspolp: 9
ﬂuod fuit etiam 1 I‘(id.P: ;—pof. (52 .;_ pg‘[: p:3

in rcubum, & 6 |
pofitiones p : 9,habebis 1 quad quadratum p: 1 cubo, 2qualia 6
quadratis p: 9 p: 15 pofitionibus;, deinde adde utrique parti -+

quadrati, & eft quod prouenit femper diuifa unitate per
quadruplum quadrati numeri Ppofitionum
additarum , & habebis partes has
bentes Rz quadratas,quas
reres eft 3.
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_ 51§ €1VISSQVE BONONIENSIS,

ek .'d‘ng“h Aliza libellus. -

Defuppofitisacmodis, ¢4 ». PRIm Y

P e ST ] V' M iaminarte magna demon(iranerimus omnia
SePee T capitula conuerti, modd duo principalia, nec iam
= R % | ex conuerfione,inuenta generalia fuerint , manife-
S Py {tum eftinuento alio capitulo generali,preeter capi
w »;;ijs { tula cubi,& rerii @qualium numero,& cubi @quaz
SEEEEERES Nis quadratis, & numero,, quod ex prioreper cons
uetfiohem deducitur, & fi generale fit,omnia capita feu ex tribus
feu exquatuor nominibus,generalitérnon folum cognita efle , fed
& démonfirata,m6do hocipfum demonfiratione inuentum fic. At
uero faciliora inuentu funt, qua ex tribus nominibus conftant,
quam quz ex quatuor,non {olum quia hec pluribus partibus con
ftent,fed quoniam hac per illa habeantur, Horum autem quee tris
bus nominibus conftang facillimum eft capitulum cubi gqualis rez
bus & numero,cuius pars iam maximaex primaregula haberur, &
qnéd ﬁc‘iﬂdﬂtﬁ@aﬁmﬁgpiﬂfﬂm@mﬁ fehaber: & etiam
quod exillo in alia non contra conuerfionem oftenderimus. Ho=
rum omnium caufadeilloagemtis, Al -
- In capitulo igitur Cubi 2qualis rebus & numero,duo propoz
nuntur {peciatim,numerus eequagionis,numerus etiam rerum : ge=
neralicer autem, quod cubus nunc alicuius linez feu quantirars,
propofitis numeris implici & rerum gqualis eft. Oportet aurem us
generaliteghocinueniamus & demontfirative & facillime.Cum er=
gocubus zqualis firduabus quantitatibus diuerfi generis (aliter
non eflechocgenerale, i ad folos numeros & eorum partes extens
:?ﬂgw)ﬁc efleeltut & ipfe in duas tantum partes refoluatur, quas
TUm unanumerys ﬁt',&_afsignato equalis: alia rotidem partes con=
tineat natura uarias, quot in rebus continentur de eis aquales.
uo circa necefle eft cubum faltem ex duabus partibus conftare
-natura diuerfis,igitur &latus eius feures,neq enim abunius genes
¥is natura plures per multiplicationem quotiefcuncg repetitam plu
res quantitates diuerforum generum fieri poffuntutab Euclide in |
ecimolibro demonftratum eft. Verum fiin re contineantur du Propof. 2 ¢}
quantitates anumero alienze,necefle eft ut interfefintincommens
fa,aliser 2quivalerent unizatex eiufmodinecefle eft cubum fieni,
od | i | AA  qui
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qui tfes partes contineat,numerum & duasrhete,utrebus acnume
ro pofsit cogquagi.Cum erga diviferimus remin duas partes,opor
tet cubumt tres eiufmodi progignere, & fi in trésut progignat quas
tuor atq ita deirceps,& (ut eftyutinillis fit pumerus nume
ro propofito @qualis:reliqug¢ partes uerd ut [int ex natura partium
lateris, & illarum aggregatis coéquales, 0
Rurfus ut repetamus qua dita
funt, fitcubus a d ex linea a ¢ diuifa ' = d
trib.& conftat quod in eo erunt quas f
tuor partes diverfe principales cu= |
busa b,cubusb ¢, tripliia bin quas |
dratum b ¢, & riplum b ¢ in qua- |
drarum a b . Oportet igitur accoms
modare numerum, & poteft fieri fep= | J
1
[

tem modis, facilioribus ,ut diximus, .
fi non poffumus inuenireftimatio=
neminfaciliori, quomodo in diffici- T k
liori inueniemus¢ Primus ergo mo= -

dus eft, utnumerus tribuatur cubis:

atq@ hicmodus eft inuentus, & eft parsilla capituli quahabeturini
qua accipimus Rz cubicas partium numeri pro rei partibus, & ita cu
biillarum funt numeri qui iunéti aggregato cuborum
c ¢ & e f &resiplee ®quantur parallelipedis fex, qux ex cubo a d

Fer 5. fecwrt gefidua fun quoniam cubi ab &b enund poffunt effe mino-

diBl orres

gula Didlec.

cubi,& elt magnalatitudo feilicet

res quartapartetotius cubi a d, & hocetid non contingirnifi cim
fuerita ¢ diuifa per ®qualiain Bi€um igitur numerus fuerit minor

quadrante cubi totiusa d,non poterit cubis ab,b c:& ided
capitulum hacin partenon W
Sequitur ergo fecundus , & eft ut parallelipeda omnia
dentur numero & cubirebus: & quia parallelipeda non poffunt
effe maiora dodrante totius cubi,quia cubi non poffunt pariter acs
cepti effeminores quadrante;ideo nec hoc capitulum poteft effe ge
nerale,quoniam ciim numerus fueritmaior dodrante totius cubi,
non poterit tribui parallelipedis. Ciim ergo neutritiftorum capi=
tulorum pofsitefle generale perfe, ambo tamen fungta conftiuit
capitulum generale: etiam primum feruit quando numerus non
fueritminorquadrante totius cubi, feu trientererum, quodidem
eft:fecundus cum numerus non fuerirmaior dodrante totius cubi,
feu maior triplo quantitatis retit,quod ad idem pertinet. Ex quo liz
quet quod cum numerus fuerit & quadrante ad dodrantem totius
cllanifsil,nmc gftimatio patcﬁ ha
erk
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beri perutrang regulam,quia numerus pote(ttradi cubis & parals
lelipeda rebus, 8¢ conuerlo modo numerus parallelipedis 8 res
ipfis cubis. Acftithatio ergo éric eade, & duobus modis inuenta.Li
cetafieitidereex demftratis in lib.de Proport.quod proportio ag etopof146
gregati cuborirad d'gvgre%atlim {exparallelipediteft, ueluti aggres
oati quadratoriima b &b ¢ partitt detracto productoabinb cad
wiplum produdti feu fuperficieiab inb ¢ feu triplum fuperficieiae.

Tertius,quartus,quintus modus non funt adeo elégantes tas -
metfi priores duo quippiam habeant precipui. Tertius fiquidém
clt cum quanior parallelipedanumero dantur,reliqua duo cumcu
bisrebus. Eftautem hocinter corporailla pracipuum,quod pro-
portioipforum corporum eft,ut quadratorum partium fimul funs
Gtorum-ad ambo producta: uelut, capio rem7, diuifam in§ &z
quatuor parallelipeda funt 140 cubipartium cum duobus paral-
lelipedis funt 203, proportio 265 ad 140 eft welut 29 aggregati quas
dratorum § &2 ad 20 duplum produdi§ in 2:Ecfimiliter , in quar= -
to modo numerus datur duobus rantum parallelipedis mutuis.
Hoc tamen habet pracipui,quod extendirurad quadrantem ad un
guem numeri, unde uidetur ad unguem perficere capitulum cum
primaregula.Manifeftum ¢t cfgp,q!};;:g_ in {fecundo modo opor=
tet pri::u]t.u:q:g1E rtiam partem numeri ex mutuis parallelipedis,in

dictatem,in hocautem to p:qygt.ﬁtfcmper agore
g duobus mutuis parallelipe
' regatum

tarqni. euinrem, Sed in quins

. p:qru@léﬁﬁ ductui produ-

y niodo dar eru uni cubo,reliqua feptem corpora rebus,
ideo eft ualc icilis,& redit ageapitulum quatuornominuinde
ex eo ad primum,ideo eft deteritis omnibus: (i tamen poflesinues

niri,cllet generaleut duo fequentia: | oo
Sextus modus eft,ut demus numierim uni cubo & tribus parale
felipedis quee funt exlatcre cubilliusin quadrara laceris alterius
cubi & relquaquatuor corporaalicetcubum cum tribus pralle
lipedis rebus. Etided eft difforme, quotiiam quod gquatur eft fimi
lefGilicet cubi cum parallelipedis tribus aduerfis,cui gquatur difsis
mile,nam tinum aggregarum @quatur numero aliud rebus, Praecis
puum tanien eft his corporibus, ut differentia aggregatorum fit
aqualis cubo differentiglaterum,uelutin exemplo pofito primum
aggregatum et §§,fecundum 158, differentia eft 27,cubus 3 diffes
rentis 5 & 2.Echoccapitulum (i inueniretur, eflet generale. Sk
Septimus modus eft,cum numerum damus ﬁggregato ex cubo
& duobus cohgrentibus parallelipedis cum uno aduerfo & resreli
quis quacuor corporibus , uelut in exempla ad 125 cubum § addo
; i AA i 16odi¢ *
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100 duplii parallelipedi 2in 25,Gdratum 5 & 20, parallelipedit’s in
4,Gdratum 2,& totum fit245,& fimiliter reliquum eric § P cubo,&
49 pduplo §in 4, Gdratum 2 & 50, parallelipedum 2 in Qdraci, ue
omniafint98.Precipuii in hoc eft,quod utrag pars habet rationé
qdrati, &R Gdratafitex 7 5 in R unius partis,uelucgz 24§ fit ex 7 in
85,898 ex7 inre2.Et proportio talium corporum eft uelut pars
tiumrei,id et uelut 5 ad 2. Patitur tamen & hoc difficultatem cans
dem cum priore,{cilicet quod corpora fimilia generatione compas
ran naturis diuerfis per e in genere,ut numero & rebus, Reliqua
aut compofitiones,aut funt anomalg uelut f daremus numerii uni
parallelipedo,uel trib.uel quirip uel duobus,nd mutuis aut Geuor,
ex gbus duo mutuand effent,aut uni cubo et uinj parallelipedo,uel
duobus uel tribus ng einfdé gerieris. Aliz funt inutiles,uelucfi das
remus numeril aggregato exambob.cubis,et duob.parallelipedis
aut quatuor quomodociig,na i numerus cii paruus fit, 15 fufficic
aggregatoc orit,quomodo fufficit eidé i addant paralielipedas
Ebegulal‘: fpecialibus ﬁpd::;tv. Artis magna cubi zqualis

tebus&numers, ¢ 4 P _

Rimahicfit ad numerus rt% earatiorie cSftructa fupficie
rectangula, ur altitudo efus ¢ d dudtainrefiduis,dedudto
qdracob d,gd fica e pducar fiumerum, liquerergo §d cu
us ¢ dfeu cb ¢ numero fequat numero reri, id eg:: elipedo
exb cinad fumaf ergo b1 quarea pars b d, & totius al latus am,cui
adijciatmn dimidia b ¢, quazin b1, erit érgo pofita anre corpus ex
aninadrurfus rcs?fg dico §d cubus an gquattotidéreb.an,id &ft
fecundi¥ numerirad &numero f.ni Gdratuan eft 2gle Gdracoam

2 Slements & m 1, quare fupficieb.al &b exfappofico & duplo a min m n,§d

pere.
_3& :

t&gﬁledupldqdﬂdmn(pﬂﬁumotﬁﬁmz,pdufﬁ exmn,inm
o,& duplo pdudt mriinad,dupliaiit pdu m ninm o,{eu Gdra
¢imneft exfuppofito g‘ijleduplobl.qdratﬁigﬁ aneftggle fuperft
cieial & tri ldhL&d?ldaommn,ala&mﬁpluble{ttoul'us
perficiesa d: Gdraciigitan eft ele adfuperficieiad, et duplomn
inao,eftauccddu 'lamnigl'ﬂgupd'ﬁddéxcdinzo, cubus ergoa
1 quifitexanin Gdraciian gqlis eft parallelipedo exan inad &in
cdin ao,fedﬁan,cd,ao,ﬁtidaﬁqdexcdinfupaﬁd&xaninao
qug eft ¢lis fuperficieiae,ndexaninao feci Gdratomn, §d eftb

“1§dratiiam,eo gmn &m o funt eqles igit detrata c5muni fupers

ficieiblexaninaofitac,&excdinao exfuppofito fic f numerus,
igit cubus an 2Glis eft parallelipedis exaninad,& ex cdinfuperfi
c¢ae,qdeftggle Mumerc igit cubus an eft ¢glis parallelipedo ex
aninad citnumero fateéxaninad eft numerus reri pofitarit fup=
ponendo an 1, quia adfuitnumerus reris igit cubus eft g‘qlg r:‘h;":

— TR TR TIVIneTUS reru, gt cubus el aume:
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&nnmero ppofitis.Hac demon(lratio oftendit §d hoc capitutuni
non orit exillis feptem modis fed aliaratione. Ex hoc etii fequitur
qd capitulit cubi & numeri gijliii rebus eft implicius;ct ex fe magis
obuiir cognitioni capitulo eubi gqliirebus et numero.ndin eo {ufs
ficit urinuenias part€ in numero rerd, cuius radix ducta in reliqui
parté pducat numerii propofitum.Hgc etif regulanon eft generas
lis perfe toi capitulo cubi ¢Gliii rebus & numero,gaubi numerus
effetmaiornG ﬁtisfatérc’t,fcj eft generalis capitulo cubi & numeri
¢qliumrebus. Seciida quog regulanec exhis demoriftrat, fed acs
cepra quacungp parte cubi p numeroreliqua eft ¢lis rebus ex fups
pofito,igit fuperficies eft 2qlis numero rerii. Siergo eafuperficies
€3¢0 quod puenit diuifo nurierd per eandé quantitar fuerit dra
eum illius quanticatis, igit quantitas illa eft res.Sed neg hocad hoc
ofied pertiriet, et ex illa ditnifionie rei nd perideat. & licet ad quas

ti diuifioné quod cubi bafis eft res ditdaintc!lig‘af,a&amch illa
diuifio magis pertinetad éapita cubi & iuimeri cSparatorum Gdra
tis quirebus. Tertiarégula orit ex tertio modo pcedentis diuifioz
- mis. Quartaregula fimiliter ex qitartd modo demonftrat,nam dua
- cubi cii quatuior parallelipedis ad duo reliqua parallelipeda e obs
ﬁneﬁt,ﬁp&ﬁdﬂgqﬁmi qdrita paruitifei diuifg it fuperficie unius
partis in alterd ad alterd fuperficiem qua quadrati coplet. Cit ergo’
duo Gdrata et fuperficies ex na parte in alia int tres quantitates 5
tinug ppofiionis & radices extrémari,feulatera Gdraiori ex fups
pofit6 ductainipfa gdratamunio pducanit numerd ¢tionis & pa
rallelipeda etiigit parallelipeda furi¢ #qualia nuniero, reliqua aut

orporarebus. ergo cif ub. fit #§lis illis 6&o corporibus, erit cii
;?ﬁqjj;:rcblis & numers.Qudd uero fexlla corpora fint gqlia rebus;
coftat ex ctitutioné éiibi, éi démdfiratis inlib.de Proport. Quins.

tareéguld exfeciuido modo originé ducituerim ci ibi dembftrata
fit;nG eft ut eam repetd: Sexta regulahuic ppofito nor cSgruit, nd
fpecialis eft. Septinia ritur ex quiritd, fed uide? ab ea diverfa, quia
in illa fup ponié & toea cilicet re vi 28 ié 3 quad.if hae dimiditg: 7
m:;. quad. Ee quia in wiid duciitur partes mutuio ini Gdfata in alia ag
g:cog‘an‘i in pcictii partiit:funt time idé e demftrac eftin lib. de

port.Peridet airt per regulam de miodo curm 1 cu. gis fic 7 reb.
P:90 ex 7 miidrato differenti¢ §d et i (ji.;éd.pdﬁtadilgrrm" etia1 pos.
(tandp pduicto paruiir, & eftferriper ¢ijle differentiar a rgregati Gdra
toru Q;Pd}i&d unius partis iri alcerd)in B2 v:28 m: § qdrata, inuentiy
perreguld démodo fie 30 tertia pars riimeri equationis.Sic o&taug
pedet extertia eod peeflunfed ga pofite furit foli ad inueritions ge
neris quantitatum qmultiplicarg i qdrata el radices pducant mi
foerinided oming, " - AA 3 Demodg

[t —




3 HIERONYMI CARDANI
» Demodoinueniendi quantitates g tuiant capitulis per
r’ producia unius pa?tis?ngt?ita';:&u::;amﬁin cﬂﬂ"amﬁ:
partiim. C A P. IIL e 1
e Vim dixerit quiss u.p 8qualia 7 quadratis runc divis
e des 7 in duas partes,ex quarum unain alterius quadras
| tum ficnumerus,& femper oportetutreliqua pars qua
Eparaul) no in fe ducitur fithinomium uel recifum primum,quia
quadratum alterius neceflario et binomit uel recifum primum.Ex
Eudlid¢igitur fi debet numerum eflicere ductum in reliquam pars
tem,oportet utficillafecunda pars binomium uel recifum primum.
Prima ergo pars potelt effe binomium uel recifum primun, fecuns
dum & tertium,& poteft etiam eflebinomium quartum, quincum
& [extrim,fion tamen récifum,quia cum prima ficg: & fecurida pars
necellario fit binomium,quia prima eft recifum,igiturin utracp efle
R paigitur non poteft effe numerus ille quiab initio diuifus eft.Di=
co erga quod ditiifo iumero quadratoni in duas partes , quas uo=
cabimus principales,& eam qua in {e ducitur,uocabimus principa
lem,& pro alijs duabus partibus inueniendis,duc primamin du=
plum fecundg,8 a produdto deducito quadratum prime, & re refis
dui eft pars addcndapﬁncﬁp;t_]ﬂ;us,aut detrahenda cum conditios
nibus condictis.Et imiliter p numero producédo duc differenia
‘principalium in fe,& wdw&pnwmdwpﬂimnmw principalis , &
quod producitur,eft quefitus numerus. Exemplum ergo in propo
fito, diuido 7 in 4 &3,duco 4 in dupliz3,fic24, deduco cb quadras
tﬁm4;reﬂniqg4ﬂ_8m_ addita4q uel detractaet ita addita uel
detractaa3 couerlo madppﬁﬂ?ngm-@ :Re 8 et3mir: § uel 4
m:r: § et piB: 8.Erideo notandite ‘E:d ub xquatione eadem
prima pars pz_inciﬁaliq;etf;pgdgidﬂn aciunt per binomium etreci
fum, Veragp enim harum aftimationum falicer 4 pie § cc4 m: %8
elt xftimatio 1 cu,p:8 @qualium 7 quadratis.Pro numero ergo ha=
bendo aftimationis, feu qui producitur,cape 1 differentiam 4 et3
partium principalium:et ducin {e,fics, ducin § duplum primg print
cipalis fit § nunmierus qugfitus,Exemplum ergo aliud; diuido 7 in3
et4.etficj pars prima, duco in duplum § fit 24, aufero 9 quadratit
primz fic15.Et eritpars R 15 detrahenda 2 4. et addendaj proper
ea quadicta funt. Pro numero fume differentiam qua eft1,duc
in fe fic1,ducin duplum 3 primg principalis,fit 6 numerus quefitus.
habebo igitur i cu.p:6 2qualia7 quadrata,Et imiliter diuido 7 in
15 et§+etduco uduplum §in 1+ fit 16 detraho 12 quadratum 13-
relinquitur 14 huius igitur radiciadde 15 ec detrahed 55 et fierent
partes Rz 14 P15 €t §-m:Re 14+ Arprodudtum fit ex diﬁ'ete::ntu
: ys et
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DE REGVLA ALIZA LIB. %
s+ & 1tinfe& fit16,& ducto 16 in3 duplum 12 fir48,6imili modo
fere ex 8 duas partes,ex quarum du&u unius in quadrart alterius
hat9 poficaunagialia 3+ perfeciidam regulam partet propofitum,
{cilicer qudd producemus 9 uel 7 .nam quadratum differentig eft1,
& duétumin duplum 4 conftituit9,& in duplum 3+ conftituit 7,
& ita i dividaturin§ & 3,producetur 4o uel 24. In prima ergo dis
uvifione erunt partes 45 piuel mirz 11-& 3-pruel m: eadem Bz 1158
ita fi diuiferis in 28§+ habebis 45,3( eruntpartes Re21;p:2;- & 557
m:Re 21-.nam aliter efle non poteft,ucab initio diximus. Et(i diuis
feris in 12 & 6 habebimus 75. Et ex hac operatione patet,quod
preter integra dimidianon poteft ulla diuifio effeutilis. Sicenim
duc diuifum in a & b, & fit ¢ differentia, & quia fi diuidatur per
4+ 8 5tuel 628 31, & fic de fingulis differentia eft numerus intes
ger,ergocuma &:L non {unt,neg integraneg media,erunt maiora
uel minora,ergo ¢ éft maius uel minus integro. Er quia numerus
qui debet produci,neceffario fit ex quadrato cin dupluma,ubia fic

prima pars,& iam a non eft necinf;ﬁgf numerus nec dimidium, igi
tur duplum a non eft iumerus,fed aliquis ex eadem denominatios
necumc. At quia ducitur in f¢,& eftultraintegrit,aliquid erit pros
du&tum , fatum Etnmduiqnﬁnaﬁonis quagzz; ut fific2 5 erit
§3at dudtum § in %in 7 2duplum minoris,quia denominatio coms
pofitaeftad § £ producitnumerum ex genere fra&torum , quorum
denominator eft 27 ut pote 4132 ut demonfiratum eft fuo loco,igi-
tur produdtim ﬁdﬂﬁdtcﬁéfﬁ numerus aliquis integer,{ed i1onon
poteft diuidi perintegra & medianifi decem modis,ergo numerus
:.:Ejfm"oﬁum non poteft efle nifidecem. Atio quadrata zqualia

o & niimero poffunt 2quari, ut demonfiratum eftinlibro de
Proportionibus ufg ad 14 8 numeris integris & fingulis, di=
uifio binomiorum & reciforum,& perintegrand fatisfacit,fed de-
funt138 numeri mﬁmprazter illos,in quibus funt adieci partes
ipfg numerorum quibus eadem ratione ha quarititates fatisfacere
non poflunt. Sed pro nunc,fufficiat oftendiffe deintegris,& quia
capitula omnia conuertiitur;liquet quod idem deéfectus eft inillis.

Confiderandum praterea quod exhacregula habetur propor-
tio riunteri cum addidone produdti ad numerumi finé additione,ue
lue,i § divifumin3 & §,producit4y , & additis partibus qua funt
exregula producitur 24, ut fuperius dixi gz exregula{ecundadico,
quod proportio 45 ad 24 , ut demonfiratione patet fe habet,ut 15
produtum §in3ad 8 duplﬁ quadrati differentiz. Etira diuvidedo
8 in 6 & 2,fit 24 prifiio modo,et perfecunditregulam fit 64,8 pros
portio 24 ad 64,& uelut 12 pdudiex 6 in 2 ad 32 duplu quadrasi 4
difﬁ:rtntiz‘.- DC




3 HIERONYMI CARDANI -
Demodo redigendi quantitates omnes , quz dicuntur latéra pri-
ma exdecimo Euclidisincompendium.  C'A P. 111L
| Vclides conftituiguiginti quatuor lineas alogas, id eft,
) irrationales, & unam rhete {eu rationalem uicem haben
| tem numeri. :
(E.2=29 Rationalis {curhete,ut {ex uel feptem: aloga fimplicis
ter quaz numero & rheti potentia tantum eft commenfa,ut R fex
ucl feprem,id eftlatus terragonicum {uperficieirhete,fed non quas
drare.Media & eftlatus tetragonicum {uperficiei aloga fimplici=
ter;utRe Rz 6 &R R 7. Ex comparatione autem alogarum inter fe,
uel cum rhetis confurgant fex genera binomiorum , de quibus
dicemus. _ T
Proprium primi binomij & fimiliter recifi eft,quod prima pars
fitnumerus,& fecundaaloga,& quadrata harum differantnumero
quadrato,utj p: & §,quorum quadraca funt9 & §,differentia eft 4,
Jateraautem 9 & 4 funt3 & 2,& ita3m : R § eritrefiduum primum.
Etita4 p:Re12. conueniuntautem, usdictum eft in tertio libro,ram
binomij quam recifa,quod primi & quars prima pars eft numerus
2822 & § fecunda pars eft numerus 2 g3 & 61,amba: partes funt &,
fed primus ordo,id efts 2 & 3, differunta 2 ordinejideft 4. 5 & 6,
quod in prima ordine pars maior, feu prima {emperelt porentior
minore parte,feu fecundo quadrato quantisate commen{x prima:
parti,in?ecundo mmm%ﬁ:&m encfahrf:n 0z
mnibus binomijs & recifis habendi rad.ic_gq eft,ut ducasfecuns
dam parteminfe, utRsz perfefic12, cuius fume quartam partem
ftmptr,&“cﬂ;, ch ex prima parte 4 , duas partes producentes 3, et
erunt} eti.horum radicesiundg faciunt 4 p:re12,ctin producendo
quadrata, eficiitfémper rhete, eraloga fit ex duplo unius partisin
alteram: & eftregula quam pofuimus in tertio libro operis perfes
cap. 1 9.Re Gi:Cumuero Euclides non poneretlatus linearum hocinuenit, u¢
guls2. acciperet{uperficiem ex rheti er binomio primo,cuius latus tetras
Lib. 1 0.pro @ONicum dixit effe aliquod binomium. Conftat autem talem fus
pofs4. perficiem ctiameffe binomium primum,et eft tertia regula qua ut
i antedicta excipiturab Euclide, Omnis enim quantitas commens
opof- 66+ £ binoshio primeo, eft binomium primum. Sunt autem comg
menfa cum fueritproportio earum, ecnumeri ad numerum ex di=
propofs6.  &tis'abiillo indecimolibro. Sed non funt omnia binomia eiufdem
fpecieiinterfe commenfa,eteft quartaregula; nam ur uifum eft3 p:
®e§,ec4 p:re 7 funt binomia prima, et tamen inger fe non {funccoms
propof. 1 7. menfaexeodem Euclide.Jdem in omni gencrecétjngit_alogaru-rﬂl

f{cilicer ut commen{z fint ciufdent {peciei,non tamen qug funt :],1 uls
o ciil




DE REGVLAVALIZA LIB. Fl
dem fpecietinuicem cdmenfa finuInueni poftmoduim quod idem
clt ducerere § in 3,8 fit B2 4§,quac fiducdrurin B § fiere 2:5,8¢ et 152
fi duxerimus R 5, in {e fic 25, &5 in3fic 15, vide quanto facilius fic, &
haceft quintaregula; Sexta autem continer qudtuor propofitioZ
nes qua inuicem conuertuntur, & eft quod cum fuerint diiz quan
titates 2 d maior & cminor, & diuifa fuerita b in'd ftautinter b d &
da cadarmedia,pars dimidia c,runc fiabeft potentior ¢ quadrato

" commenfae b d eft commenfad aetfinon,non.Eefi b d eft cortinert
fadatotaab,eft potentior ccommenfaipfiab etfinon;non: Hog
autem pendet ex hoc quod abfcifa de 22quali d a quadracum abfisz
peratquadratum c,quod eft @quale quadruplob d ind apér otas
uam {ecundi Elemeritorum in quadrato b e. V{u's autem haturiiliz
nearum elt,ucmanifeftum eft ad binomia & recifa inuenienda; &

ambas dictas bimedias. Septirharegulafumitur ab Buclide, & ¢}
quod fi fuperficies aequalis quadrato binomij ad rheten adinngas
tur, latus fecundum eft binomium primum. Eveft cadem tertizeres
gula licetuidearur conuerfa.Cum enim utinilla diximus latus bis
nomij primi ficaliquod binomium, igitur quadrata binomiorum
omnium {untbifiomia primaat latus illud rhete eft tanquam pro=
portio,& non uariat [peciem,igitur lanis illud alterum necio eft biz
nomium primum.Et omnia qua hic dicuntur de binomijs, intelli<
guntur de {uis refiduis,& funt generalia in omnibus quantitatibus
comparando aggregatum ad recifum feurefiduum,ided perhanc
octauam regulam rractabimus folum de fex generibus binomio=
rum, et quings alijs,et ponemus nomina fingillatim hica latere. Mo
dus quoqueiungendine has,utapparetin eodem tertio libro comis

modior eft, | Rhete = Aloga Media

ut diuidas | Binom1 Binom - Refi1 Refid
maiorem ra [ Binom'2a Bimed« Ref. 2 Refmedy
dicepermi=| Binom3 Bimed 2 Ref.3 Refmed 2
nor¢, X exz [ Binom4 lineama, Ref. 4 lineami. = -
euntis acciz | Binom§ PotinRat&MedRef. 5 caRat & Méd
pe radicem | Binomé PotinduoMed Ref6 cuMed&Med

cuiadde,id eft,& ducinfe:& productumin quadrarum minoris ra
dicis g productum eft quacfiti. Decimaregula eft, quod huiufmos:
didiuifiones funtmagis confpicuain figura quam in numeris, ues
luti pofita Rz maximi aloga conltat per 44. primi Elementorum
pofle fuper datam rhetem feri fuperficiem @qualem illi. Fius ergo
fatus fecundum erit,uc dixiin feptima regula natura ciufdem, cuius
eftfuperficies, & cum eo latere potero dinidere fuperficiem rationa
lem feurheten,& confeftim ex prima diffinitione fecundi Elemens
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0 HIERONYMI CARDANI |
torum habebo lawus feciidum quod uix in numeris haberi poteff,
& cum habetur fit magnolabore, ibiuero ftatim eft confpicaum,
{ed ars generalis nondum eftinuentain numeris. Eft auteni iuxta
undecimam regulam, urinuenias recifum ufg ad quatuor quanti
tates,uelutiuolo diuidere 10 per R 6 p:R21§ piR2§ PR 2, pones recis
fum exxquis partibus contrarijs,8 habebis diuidendum & diuis
forem:quieft 6 pipi2omini| 1 € PRS PR piR 2
24.cui.appone trinomium i REP:R§MIRIMR: 2

quod dudtitin recifum pro= | ép: R 120 M B2 24

ducit 132 p:Re 17280, ducetis | o co0 P:R §O0 m:Rz300 miR: 200
an trinomium illud in quas T o
drinomium,& habebis diui- y P"_l?' 120 p: 8224

denidum, quem tedij & bres | B3P ®17280

uitatis caufa omitto. Rurfus | B2 m:R17280

appono recifum & ducoin binomium, & fit 144 pro diuifione,dus
¢to autem recifo ini quantitatem qua conftat ex dusdecim nomi=
nibus fiet dividendum uigintiquatuor nominum.Forfan poterunt
reduci ad pauciora,quia radicesillz fint commen{z. Et (i tranfeant
quatuor quantitates non commenfas in duobus cafibus adhac po
terit efle diunifus. Vel quando habueritradicem,ut 6 p: R 24 p: Rz 12
P:B: 8,uel cum habuerit diniforem:ueluit i quis dicar,diuide 10 per
R224 PIR2 IS PIR2I§ PRI E 2 PR IO PiRe § iRz 2 pir:2.Hic quia produ
Citur'ex Rz 6 piRe§ PiRz2 in R4 3 piRe 2 ps 1,dividemus perregufam da
tam per alterum horum inde quod exit perreliquum. Etided pof:
fumus reduceread unum cafum quando diuifor diuidi poteft per
multinomium, ut ita dicam ita ut minuaturnumerus nominum.
Nam inuentio lateris eft quadam diuifio. Confyderanda eft ulti-
mo ratio proportionis fuperficiei ad lineam. Et dico quod fuperfis
cies aadlineam b c eft,ut fuper b ¢ fiat fuperficies rectangula gquas

 lisadico quod cdlatus fecundum eft proportio,ucl id quodadas

quatur proportioniaad b ¢,quian ex proportione ducairn termis
num fit,alter terminus ut in numeris uidemus: & eft ex diffinitione
proportionis,& exlatere cdin b ¢ fita,quia fitb d 2qualis 3, igitur,
c¢d diceturproportio uera fuperficiciaadlineam b ¢, Et eft magis
confpicua quim fuperficici ad fuperficiem,& linex ad lineam. Eus
clides tamen(ut dixf)pmftetnﬁﬁt,qu'oniam uidebac lineas in latitu
dine effe individuas : nos tamen dicimus quod componitur exlis
neis,{icut ex fluxu purictificlinea, & inftantis tempus,& alia codem
modo,& hxc eft duodeécima reoula. AT
- Binomij fecundilatus e bimedia prima, ut docet Euclides fuo
modo,poteritigituruel {ub nomine R v:oftendiuel refg ratione.

. a}"l AT
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Capiamus ergo 572 p:8,& per fecundam regulam ducaritiis § in
fe fit 6 4ycuius pars quarta eft16,fac ex e 7 2 duas partes, ex quarum
duétu inuicem fict 16 -accipio per quintam fecundi Elementorum
dimiditmne 7 2,quod eft R 18,& duco in fefit18, abfjcio16, rema=
nee2,euius paddita & detraGtaar 18, & facitr: 32 & R 8 pernos
nam regulam:igitur g harl partium . B2 R 32 pt R 2 8, conftituunt
bimediam primam , & fubtradta una ab alterarefiduum bimedij
primi.Sunt.n.commenfg tantum potentia, nani quadratum R:: 8,
eft dimidium quadrati gz R: 32, nam g § eft dimidium gz 32: & conti
nent{uperficiem theten, & maior eft potentior breuiore in quadra
tor: § cufus latus eflt 2 B2 § incdmenfain longitudine Rere 32,quod
eltpropofitum. Etiltemodus eft omnibus alijs longe facilior,& a
nobis pro exemplo explicatur.

Binomij tertfj fumartur radix ut s 32p:r 24, &eritR RIS PR R
3,qua poteftate tantum commenfa funt, & continent {uperficiem
mediami1RR236 {eur: 6, & inhocdiffert a priore, & maior eft poz
tentiorminorein quadrato R 8 8, qua eft e g: 18 incommerifa in
longitudine,ficutg: dimidij ad radicem totius:autradix 3 ad g2 2,8
haccuocatur bimedia fecundam.

Binomij quarti ut3 p:x: 6,inuenio radicem:capio& ad uitandas
fractiones 6 pime24,cuius accipio B, quae eft R v:3 piRe 3 pire v: 3 ms
R 3,ducito primum B v:3 pige 3,in fe i3 pire3,ducre 3 mire g fie3 me
R 3iunge,fiunt 6 ducr vi3 p:Re3in R vi3m:Re 3,fit quadratum dus
cehdo unamquames feorfumin fe, & fiunt3 p: e 3,& 3 m: R 3,inde
inuicem, & funt 6 indeaccipiendo g quaeritRe 6, & hoc eritpro=
ductum g2 vi3 piRe3,in R vi3miRe 3. Sed quia oportet bis multipliz
care fient,duck: 6 qug funt R 24.Sed quia per’quartam fecundi £le
mentorum quadratum R v: 3 p:Re 3 pt R v: 3m: Ref3, 2quale eft quas
dratis partium cum duplo unius in alteram.igitur quadratum r: v¢
3 PR3 PR Vi3 iR 3,e(t 6 pire 24 elt quadrapum R vi3 pire 3 pime vi

plam faciemusb cin direGtum coniuncam,
& fumemus mediuma c quod fith,delineas
bimus fuper id circulum’aec, & ducemus 2
exabad perpendiculum b e, qua eritlatus

feur: 3 hancadiungemusacin direGum, &

u
abfcindemus ab ac,& fientb f3pire3,&b g

3miR:3 fuper ca,igitur & a fdiuifis peraqualiaink 8 m ducemus
circulosad f&al,& exparte e producemus b edlatus b f;& exads
uerfobllatusb g-Iraqueid erit wqualis R: vi3 piRe3, & Re vi3 miRe 3
Exhoc patet quod Geometrica oftenfio eft clarior arithmetica: &
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utitadicam euidétior, ea uero § fit per numeros eft fidelior, certior
& fecurior,quia experimerito pbatur,ut fuprafeci. Br eft tertiadeci=
maregula{equit etiam alia pulchra quartadecima,feilicetin ordine
(licetnd ad artem mulen) & et quod ficut unit eft principii in reb.
naturalibus,ita etid in tranfitu arithmeticort ad Geometricas figu:
ras monas,qua quidam appellant unitat€, ¢ principii neceflariugn
39" decini, inuentionis,fuper quafundaitotaars. Dico modo §drev:3pir:3
PiRe Vi3 miR: 3, coueniunt o€s pprictates lineg maioris. N funt dug
Per16 prop. quatitates potentia incdmerifg,omne et binomiit eft incdmenfum
fuo recifo,etid eft wera.in omnib. alogis, & facile demeonfirat, & eft
regula quintadecima,& ambo Gdrata pariteraccepra funt rhete, &
pductum uniusin alterd mediam,nam quadrataiunéa faciiit 6, &
#ropel-s 3+ productiunius in alterieft 6. Notandi §d apud Buclide addit
una operatio,fcilicet d partes infe ducunt, & additur quadrarum
medig partis minoris inde fumi 2 v: 1. Et haec operatio in numeris
eft fuperflua,quia poffumus accipere radicé cuiuslibet quantitatis.
Binomij quinti, & eft ut 5224 p:4,, ducemus dimidiif minoris in fe p
{¢cundam regulifiet4,fac ex®: 24 duas partes pducentes 4,& eruit
medietates R 6, que ducte in fe faciiic 6,adijce 4, reliniquitur 2, cuius
Readditaad R: 6 facitre 6 p: R 2, & detractar: 6 mir: 2, & harit quan
R I titar Rz v: conflituiit quantitatem quae poteftin rheten & mediam.
Quadrata quide harum funit r: 24,& produ@um unius in alterd eft
R 4 quod eft2,cuius duplit eft 4 numerus binomij: Ecfunt portétia
incomenfz,quoniam funt ut dixi binomii, & recifum r: 6 PiRz2,cll
Re6 m:Rz2.0mnesigitha quantitates cit fintradices binomioririn
fe dudte, pducunt fua binomium. Bt eft regulafextadecima. Eadé
ut dixiintelligéda funt derecifis & refiduis,q funt radices recifortr,
Binomijfexti, & eftutme 24 p: B2 12 ducemus w12, infe fit 12, cuius
quarta pars eft 3,faciemus ex 2 24 duas partes qug pducants,etdu
cemus Rz 6 dimiditt Re24.in fefic 6. ,aufer 3 relinquit 3, cuius R addita
& detractaexre 6, facitR 6 p: 23, & R 6 M2 3;quarix quantitatir ras
dices uniuerfales conftituuntiunctz quantitaé,qua poteftin duo
media,nam funt potentia primum incommenfg,quia quadratailla=
rum {untbinomium & recifum. Deinde quia compofitum ex quas
dratis eft Rz 24 medium; & produdtum unius in alterum eft B 3,& 2
3 eftincomenfaig 24, eft énim Jpportio unius ad alteramg: § cOftat
Fpofitiex Euclide.Preterhoc demonftrat quod diéte aloge quan
tirates,aliter diuidi non poffunt ut fint ex eodé genere,in quo erant
antefeparationg. Vipote 6 p:r: 20 eft divifum in & ge 20,& con ﬁj
tuit binomiu primum,aliter uridé conftituat diuidinon poteft. Cu
diuifa fuerine quatitates rhete perrefiduir aliquod exibit b:’g"rc;éniﬂ
. ciuldcm

Propof.41.
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eiufdé ordinis comméfum partib.fuis illi refiduo: etfi perbinomiix
exibitrefidut eiufdé ordinis, imiliter cdmenfum parubus, et erunit
partesillg binomiorit camrecifis, & etiam binomioru X reciforum ,
eadé proportione,& ex ducturefidui in binomiu femper pducitur l:n:i -
‘rhete, Ethee demdftrant ab Euclide in fine 10 1i.Ex his c6{tat d biz 1 4.
nomio comenfo binomio refidui autrefiduo commenfo refiduo bi
nomij rhete femper pducit. It fi latus fecundit fupficiei ¢ lis Gdra=
to lineg potétia tanturationalis dividai binomio uel refiduojexibic
binomitkuel recifum cit eadé pportione partiir,quandogs eiufdé or
dinis quando diuerfi.Velutdividendo R: 24 p:Re 3 p:Re2,exit R7 2
m:R:48.At pportio R 72ad R4 8;eftutre 3 ad 22, & funt eiufdé or
dinis.Acfi dinidas eandem Rz 24 p2 p:re 2,exibie R 24 m:i2 12, licer
habeant partes in cadé pportione,eadem ti funt binomium cureci.
{o eiufdé ordinis,fed binomiit eft ordinis quarti & recifum fexti.Ex
q paterunit mirum quod licetnon pofsine effe quatuor quantitates
“in eadé pportione,quart tres fint numeri,& quarea fitpotentia can
tum rationalis,poffunt tamé effe quatuor quantitates, quarum tres
erunt potentia tantii rationales,& una eritnumerus , & porerit efle
quititatis aloge ad numerit pportio,uelutalterius aloge ad aloga,
feuut duarii alogarum. Sequit etiam quod dua quantitates incom
menfxhabebtirambas partes comenfas,ut2p: R 3,&5 § p: R12,nany
‘ cum fintbinomia primi & quarti ordinis funtincomenfa, & tamé 2.
&5 funt comenfa, & fimiliter Re12 & ”23,cum una fic duplaad alianu
De conflj;dmtion;binoniionnnﬂ reciforum continentium figu-
tam theten,ubi de=ftimationecapitulorum. © C A P. V. s
_ V'm omne binomiit & recifum pofsitefle latus fuperficici
' numeratg,ided nd diftingud nifi ratione partiit, in quibuf=
W] d4 e maior pars eft numerus;in quibufda minor, in quiz
bufdi neutra.Proponi aiit exemplumin oibus.Dico quod xftima
tioin binomio uel recifo,in quondeftnu [4pire2 |12p:Re3 ;.
merusnd eftidoneainhoc cafu: quiades |4 miR:2 g mime iz :
tracta anumero relingetres quans mép:z,z R 6pi2 |£2. ).
titates incopofitas numerii etduas R 6niz2! IRz 216m:2 e
radices,ct exradicibusillisinfe du [R6p: R2| |[REPIRRIZ. 1543
&isnon Genifi numerus, & unaras [R26 m:R: AA* R:216m: m79[ e T
dix numeri,ergo in pducto non potertitfe delere. Examinemus er=
go rem per fingula capita,& dicamus quod fi cubus eft24,¢quetux
32 rebiis rei a:'(ﬁmatio cum ficduplexeltz pire 5, X3m:iRey, & iple
conficiunt {unctz € xftimationem tubi aqualis 32 rebusp:24,
& quia ex 32 oportet facere duas partes,ex quarumunain radiz
cem , alterius fiat 24, duco ergo 3 p: R §,in, fe fit 14 p:R21804
i 3 den‘a’ﬂ'ﬂ_

e
&_‘!__-_-;

i
i
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detrahoex 32, relinquuntur 18 m:R180. Ethicdu: | 18 m:r180
Gusinj p:r: § deberproducere24 numerumaftima | 2p: g
tionis . Apparet ergo in hoc primo exemplo quod 24
oportet divifionem fieri inbinomio primo,nam 18 rte B
m:R2180 & 14 p:r: 180 funtbinomia prima,quia ha- prt il?’i; 8
bétradice, & illa etid oportet ut fitbinomiu primum, : 83 m"ﬂz 180
quiadudtainbinomit primum, pducit numerir. Er i
fi refidurnon fuiffecbinomiu primum,fed quartl,etifradix binos
mij primi fuiffec binomium quarta,aliter nd potuiffer pducere nu«
merum. Secundum exempluigitur fit r.cu.p:12 2qualia 34 , rebus
reizftimationes funt3 p:r: 7,&3m:g 7, qua componunt € aftis
~ mationem 1 cu z2qualis 34 rebus p:12, duco ergo3p:R: 7 gratiaexs
empliin fe fir 16 pire 252 detraho ex 24, relinquuntur 1§ m:Re 252, ex
quo &3 p:R: 7,producitur 12 ad unguem.flafunt plana. Tertium
eft 1 cu.p:8,equatur 18 rebus,& =itimatio eft R 6 m:2(omitto niic
integram ) quadratum i 6 m:2 eftiom:Re 96, refiduum g 96 p: 8. .
Caufa eft ergo , quod binomium primum relinquitur refiduum
quinr & econuerfo. Quia ergo fuit radix refiduum quintum

res bene fe habet . Idem dico de | R:96 p:8
binomio & refiduo fecundis. Et | Re6m:2
in hoc genere habet fermé plura |7 g~
exempla quam in primo uelutui= I Teun: 8 zequal. {
des. lpitmqu m:3 c&preci{'um fecun= :fz:fug : ,:ln 2 oI
dum,&R:Gm:Z?rreqfu-m quine . e i 7t rehus
tum,& 3 m:R § recifum primum, & s
3m:Re 7 recifum quartum. habes Y Borod =6reb
igitur omnia exempla. LeRPret mflu'ﬂ' P
Primum igitur confyderandum | ®immeoimis
eft, quod in primo & quartopos | f.cu.p:18 aqual.19rcbus
telt efferei eftimatio binomium & (m. Rz 17 -mi- i
recifum, ut-wides in duobus ulti- | 1cu.p:8 xqualagrebus
mis ex¢plis,fed infecundo & quin | =ftim.x: 8 mut; L
tond poteft eflenifirecifum. Pros |7 cu.p§ wqual.39 rebus
batur,nam fi it binomir primum, | g, 15 3 g1
prnd uel g odi g pe | <A L S
Add zftim.3p:re 7,uel iRz 7
precedentem ductum in recifum .3 £
fecundiuel quinti generis nG pro- | CE;P"“" ‘trqual 514 T;_
ducit numerum.Suntigitur fexaes | FUM3PIRGUCITRY

ftimationum generabinomium,primum,quartum, & recifum pris

mi quarti,item@ fecundi & quinti modi, Secundum eft,quod c‘gm
int
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. fint duze 2eftimationes in hoc capitulo cubi & numeri gqualiumre=
bus,uel equales uel inequales, & in recifo fecundo ; & quinto non
pofsiteflefuum binomium,& fecunda ftimatio habeatur per pri-
mam(ducoillius dimidio in {e;& triplicato producto & detracto
anumerorerum) R refidui deducto dimidio, {timationis prima
elt 2ftimario fecunda:uelut: cu.p : 18 2quatur39 rebus & rei a(tiz
matio eftRz 12 m:3, ducor ym: 1y infefic §+m: R 27, triplica fic 153
m:Rz243,detrahe ex39 numero rerum,relinquitur332 p:gz 243, & cu
iusradice uniuerfali detrahe Rz 3 m:1 - dimi ccilium prima z{timatios.
nis erit fecunda @ftimatio R Vi235p iR 243,ablatareym: 13, &hoc
totum conftac effe zquale 69, necefle eft ut fecunida 2ftimatio fit
numerus ; uel aliquid quod fe habeat ad' priorem xftimario-
- nem, utREV:23-p:Re243 p:litm ¢ g 3 ad recifum fecundum. Ee
italiceretper earidem regulam inuenire fecundam @fimationem.
Tertium eft, quod cumin eodem numero puta 1§ inueniaritur plus
res aftimationés utpoteputa g 17 +m: s &R 8imi L &R 12m:
3.Ita oporteret fub eodem numero rerumidem facere. Ethoc mas
gis conueniretad reiintelligentiam. _ g,
. Quartum,quod uidémus numerum rerum in numeros non fo<
lumiintegrosfed etiam fractos uelut in quarto exéplo 19 diuiditur
in17 ;& 13 in Quinto dutem 15in i0% & 4+ &infecundo 25in3 %
&2 &intertio 16 in 115 & 4 ; Confyderare igitur oportet num
in alias. 4l i
 Quintum,quod uidemus nunierum aquationis fi it compoli=
tus,ut 18 12 24 facile habere ftimationem & plures etiam, i autem
primus difficile eftinuenire unam folam.
| Deoperationibus p: & iii: fecundum communem
- ulum. CAPFR VL ] ;
=y Nmultiplicatione & diuifione p:fit femper ex fimilibus ;
4 m:ex contrarijs,unde p:ductum in p: & diuifum perp:&
N m:dudti in m:et divifum per m:producunt femper p:Et
b8 jra prin miuel m:in p: uel p: divifum perm: uel m: perp:
producif m. . _ , ;
In additione omnia retinent fuam naturam,in detradtione com: :
mutant,ut p:addicum fit pm:m:detradtum p:uicem geritm: m: de=
traCtump. Sin autemuincatur,relinquitur id a quo detrahitur, uc
m:4 am:6 relinquitur m:z quiam: a quo detrahitur p:maius.
R’ pieft p:rem:quadrata nulla eft iuxta ufum communem; fed de 3
l:{gc infetius agemns,de cubica dubium non eff;namxz 1 cusm: §
m:2,
8i quis dicat divide § p:2 p:Re 6 uel R 6 p: 2 tum inuenies aimbi? A
- recifa
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recifart6m: 2, &am: R 6, quod eft ucre - Rebp:2
m: ducas ergo recifa in § pro quantitate §—m6m:2
dividenda,fiunt R 384 m: 16 &16 m: R Rz;Sqim::G,"'F:}__
384,quod eftm: hoc igitur cum primum - B—2mré

fit dividendum per p: 2, exitmanifeReRe  [1Em: 2384 2p:r:6
96 m:8.Secundum diniditur perm:2, exit |, mi2
ex primaregula,idem fcilicet Rz 96 m:3. 96 m:8
Recifum autem quod componitur ex {5 g6'm:g
p:&m:potefthabereradicem , &illa con= :
{tacex p:& mius§ m:Rz 24 cius RreftRe g mire 2.
De examine xftimationum,fumptarum exregula fecunda &
tertia,fecundicapituli. € AR VIL
:Sj:
e

S Bk Roponamus quod cubus xqualis fit18 rebus p:50,unde
L% By rei ¢ltimatio iuxta partem capituli inuentam, fitgzcu.18 p:

B S ): cu.12. & fupraaugendo numerum extenditur in infinis
eum. Etfi dederimus parallelipeda emnia numero, oportebisex:
hacztimatione facere duas partes, ex quarum ductuin quadrata
mutuo fiat 10 tertia pars numeri. Quare etiam ex ductu aggregati,
feu 2ftimationis in productum fietidem. Diuidam ergo 10 pers:
w18 piRe cu.i2,exit Rz .52 m:2 pie cu.§ -produdtum , dividam g2
cu.18 p:Re cu. 12in duas partes, qua dudte inuicem producant B2

Per quinta CUL.12 M:2 piR: cu.§ -8 eruntpartes. Dico ergo quod cum duo pas

2! Elem.

alleli
r pedacum Re CU 21 PIRE CULITPIRE Vis m: R ClL—=M: Rz CUL 5.

ﬁ“mia’ﬁfimd“ Et g ci1.22p:Re CULIZMIR Vi§ NIRZ CULZ ME Rz cu. =
ne pofsing = e - : Lt :
quari etiam 30,fex parallelipeda peterunt 2equari 90, & multo am=

pliusueluti cubus 2equatur 18 rebus p:§8,rei 2ftimatio eftr: cu.54
- piRe cu.4.Btfi cubus @quetur 18rebus p:7 5 rei eftimario erit gz cu.
7ap:Recu3.Eefi quis dicas1 cu. 2quatur 18 rebus p: 33 rei aeftimas

tio,per eandem regulam erit 2 e 24 pr R €u.9. Diuidam ergoit
PerR: Q.24 PiRz CUL9,EXit B2 CU:215Mi2 PiR2 CU 3 Partes igitur erunt
g:"{ﬁ“fsﬁ;‘g:f;a Re (U3 P R CULITP: REVI§ MR CUS MR cu.;,i:;.
B , SP* bR ¢.3 piRz CULI-MIR2 Vi § MERZ CUL ST B2 CUL. 75+
42 erit ftimatio R st ] et ) 2 4
cu.36 p:re cu.6.Erparallelipeda 14,divide 14 ergo pers: cu.36 p iRz
a6, exitRe cu. 48 m 12 P i R cu15,duC R €U 45 Pt R CW 10 {eftre
cuzo%p3 piRecu.,detrahe exhoc quod produci uis, id eftaggres
oatum relinquis
tar § m:Re cu, >
miRcu.p iR
partes erunt,

R CUL4PURE CULZPiR Vi§ miRe cu,6FmiRe cll. e EJ:
R CUL4--piRe cuEmiRe vig m: R cu6 M B2 CUL 5

De
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. Denaturalaterum parallelipedorum. ¢ & ». vITL

(sl [t parallelipedum exabin cd quadratam xquale numes
ey ro:& dico primo quéd fiab fueritlatus cubi,& cubus be
258 numerus,eruntab &b c commenfie: Nam proportio ab perfexten
ad b ceftuenumeri,ad numerumigitar func commenfg,quod fiab 4ff. o 5;
ficlarus cubi,& non commenfumb ¢ 1L 25 W
«clarirelt, quod cubusbenonpotet

efle numerus per praecedentem,neg FRPEEE |
bcipfa. Tertio dico quad fi cubus , !
ba non fit numerus, & parallelipes - J ' PR
dum fitnumerus, necb ceft latus cus | '
I:u‘cym numeri: aliter effentparalleli= hony g - ﬁ
.

. ~pediad cubum;urabadbc, &ided - —
utnumeri ad numerunt,& ab commenfab c,quod eft contra Euclis
dem: Omnis ¢him commenfalateri cubi eft latus cubi. Dico desPers; *
mum quod in ho¢ cafu abnon et commienfabc.nam cum cubus :;;j"@
b cnonfitnumerus, & parallelipedum fit numerus ; ergo patalleli= gy, y
pedum eft incommenfum cubob ¢, fed abadb ¢, ut parallelipedi iolem,
ad cubumigitur ab eftincommenfab¢,quodeft quartum. lfffits;:f
Quiomads ex quacircp lifiea conftifudntut duc parallelipeda, + *°
. Ponmaipra quarcapartecubilinexpropofite.  c AP 11X
SN Fﬁifﬂléﬁﬁcdusﬁi,éﬁiﬂsﬂﬁﬁ#nhﬂqpnﬁmﬁm- cuius
Ziduplum cubimedietati s nonfit minus parallelipedo pros
BT paﬁ[t:ﬁ;_" » datam lineam fic dividere;utcontentum fub ¢
alitudinein{uperficiempartiu,fitzequale .
ipargl?l;pedo. Intcrc_&bf{at_uatq;_;t_mf i I:
diaproportioned, & fatutcad dicalates | BT
ris tetragoni 4 ad ¢ lineam, erit ergofus |
petficiei aad quadratum c,uelutca &d?:_' b D o1 Sl g
plimtj,quaréﬁtcadﬁb,qﬁﬁzétﬁmkﬂﬂuf atbhodrre g ;1
Pla'PP°m9-“-iFa‘i"d?gﬁ‘f?‘u‘}.‘?_‘?ﬁt%":_ —fed e
Scnqudnimefabnaguem, i oty e
qualia,quia ergo parallelipedumexbina . o o
;:'llnfl eaf){qrilaiue:%argilelipégd excin 'c'l_iialdl;aﬁim medieta_t‘ljs eius , nes
quecrgo parallelipedum ex cin quadratumemaius eritparalleliz
pedo ex cini quadratum medietatisipfius,cergo e,nd eft maius me=
dietate ¢.Ex cigitur facio duas partes; quarum rectangulum fit 2=
quale quadrato.c per ea gira demonftrauimus in &Geometria & has
bebimus partes linez propofitas; Cumigiturparallelipedumexc
in fuperficiem,ex {uis partibus fitzquale parallelipedo exbina fes , o
guitur predemonticacy inlibes dePtppordoiiussquod duomil




s HIERONYMI CARDA NI . |
tua parallelipedapartium clinez propofita: funt aequalia paral!cli=
Ppedoexb ina,quodeft propofitum.

Quomodo conueniant partes cum linea propofitain:
parallelipedo. ¢ a p. X

,U_f It propofita primim aclinea divifa in b, utparallelipe-

B, 4 dum ex tora 2 cinfuperficiem ad exab in b cfitzquale
4= <) riumerd, & fit primd a ciumerus, conftat quod oportet
le iunierunt & partes a b;b ¢ numeros b_¢
aut binomium cum recifo, & poteft demon="| Jig:
ftrari quia differentia partium neceffario. et
numeriradix,autnumerusipfead hoc,ut qua =
draci miedietatis quod et numerus,quiaa ctota eft numens, exces

Bxquintd  datrectangulumad qui et numerus,quoniam exillo in a ¢ fumes .
framdiEle jmm fisnumerus e, Exempli caufa,fir ac tota,b & enumerus 36.pofs

fum exfecundo modo tribuerenumierum fex parallelipedis, & tiic
duo erunt12,diuide 12 pera c,exit2 fuperficies a d igirur partes eriit
3pre 7 & 3mir: 7.Erduo cubieriic90 p:r: 8092, Er 9o me re 8 092,
quod torum eft 180,unde parallelipedisrelinquuntur 36. Poffum
dare dimidium e iuxta tertium modum uni parallelipedo , & erunt
- partes; piRe6 &3 mine 6, poffum fuxta quartum modum tribuere
totum 36 duobus parallelipedis,& partes erunt3 pire 3, & 3m: 1 3.
Etin primo cafu cubus wquabiturzorebus p:36. In fecundo cubus
gquabitur30 rebus etiam p:36. Etin tertio rurfus eodem modo, fed
difcrimen eft,quoniam in primo cafu 30 res @quaturcubis folum,
in {ecundo cubis & duobus parallelipedis : in tertio duobus cubis
& quatuor parallelipedis. .
2 Potanturrurfus e12a ¢ 24 dividam etotum,fed melius eft res
~ duceread tertiummodum dividédo dimidium, fcilicet 6 per v 24,
exitge 17, duc B 6 dimidium Re24, infe fie6, abfjcerz 12,8 fit6 m:
- R hujus R viaddita & detra@aa 6 oftendic partes,proponan
= . 4 3ute I“xt"aﬁ“’-" ecmod. REPIRV:EminL B émimpvi6m: L
aild s g %g:a“:“h % Ter.mod. R 6 p:riv:€ mipe TR 6 miR: vi6 miRy-
oRim ;, on::: Qufr.mdd.tg 6 PIR: VIEMIR R 6 mire vi6 miRe 6.

inutilent efle,nam habemus cubum per parallelipeda duo uel quas
tuor,uel fex gqualianumero.Atreliquum: ergo el e aliquautpore
Re13824 mirz aut m: 6,uel m:4, fed hoc diuifo pergr:24, quaeftres,
nullus poteft prodire numerus,igitur cubus non poreft ®quari res
bus fub aliquo runtero integro uel fracto.

Simili ratione fed alia tamen caufa oftendo,quod fiacfir: cu.
numeri fimplex quod non poteft fatisfacere, Proponamus er gg

J quo
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quodacfitr cu.40,8efit 2,8 accipio quarrtum modumin hoc ca
fu,ut faciliorem feu fimpliciorg diuido 2 perrz cu. 40, exit R cu. =
perficies ad,diuido a c per equalia,fit R cu.§,duco in fe fit R cu.z5,
detraho g cu: - relinquitur g cu.12%;, huius R addo & detralio ad
R CIL§, partes eriut R ci.§ piRe cuRei2d, &re cu.g miRz cu.Re 124 I (tas
rum igitur partium duo tantum parallelipeda faciunt 2, reliquiini
igitur a cubo R: cu.4.0,manife{tum eft quod necefle it efle numeri,
é eft38.38 igitur divifum perrem qua p: R cu.4.0 neceflario pros
ducitR: cu. igitur numeris rerumnon potefltefle numerus uerus,
fed Rz cu. ut Equis dicatcubus 2quatur rebus, R cu. 100 p: 10,hoc
autem nom uertit in ufum.Qugrimus enim nos cubum gqualem nu
mero rerum,& numero feu integro feu fracto. Er dato quod ficiz
deremus in talem cafum hoc effetraro,nec habemus regulam gene
ralem,fed poffetinueniri; tielut in binomijs uelrecifis proutnunc
fubiungemus. 4 i AR e
Proponatur nunc(poftquam priores tres modi parit utiles funt, 4
nam primus elt notus etiam fine capitulis , & eft cuigg obuiam,nec
elt generalis, nec utin pluribus faltem , reliqui duo prorfus inuti-
lis, nec ulla Realia implex utre Rz, uel B2Re" p*uel &t quadrata pos
teft eadem ratione effe utilis,quia citbuis eitis neceflario effet ¢ gene
re primae 38, & detradto erec umaéiigd‘a!mﬁlm[:er remnon poffet
exire numerus ullus)quod a c fit dug B quadrata, dico quod & hi¢
modus inutilis eft,nam detracto numero e relinquetur cubus reciz
fum,& ita non poreft diuidi perrem ut prodeat numerus, namin -
¢ubo binomij uel recifi ubi ambg partes fint radices,n poteft pro+
dire numerus,ut conftat. ke . .

Etneg pot'eﬂ acefler R, uel R R'uel R cu. quadrata, quiatales ¢
perucniuntad radices eiu{dé generis,unde detracto numero fiunt
recilie,fed recifum non poteft ditiidi per v ullani unius generis, ut
prodeéatnumerus, igitur non poteric efle numerus rerum uerua::]
@quatione.Sedneggexrr 2 &R 18, necex e R § X R Re2,nam
quamiuis tria parallelipeda in’prima fin¢ 18,& in fécunda 6, relinz
quuntur cagien tres natur diuer( utin primar: §; & i e §832,&
R”iR: 23328, cOftat autem quod R REnon poteftmagis efle commens
far: fimplici quam r: implexnumero. Ergo Rer: 23328, necre i
5832 poflunt effe commenfa cum Rz 8,fed negp initer fe: quia r: §832
fitexg 18 inrere18, & ReRe 23328 fitex 6 inReR2 18, at6 &R 18 rion
funt commenfa, licet diuifa 23328 per'§832 exeat 4, & ideo contins
git,qu’ia divifare»: 23328 perg R 5832 exitR Rz 2, igiturnon fu’;’,lf
esmmicnfz: Cum ergoifirenon fintnifi duo geriera quantitatuim

CC 2  indiuid
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in diuidendo,& eft refiduum cubi tria, non poterit prodire numes
rus rerum.Etitain omnibus imilibus.

cor® 5. . Exquo patet quod hoceft generale,licet explicuerimus de paral
lelipedo,qualifctigp tribuatur pars cubi ipfi numero, reliquum erit
plurium partium non commenfarum quam fintin re,igiturnon po
terunt efle res fub numero aliquo.

cor"z2. ' Exhoc etiam fequitur quod quo plures erunt eciufmodi partes

incommenf{z, eo fiet difcrimen numeri partium cubi detraéto nu-

- mero a partibus radicis maius,ergo multo minus poteris refiduum
diuifum per remi reddere numerum ut proponebatur.

¢ Necpoteft effeunarrv:quadrata, neq cuba neg alterius genes
ris:nam fi fit & quadrata,idem fequitur quod in fecundaregula.Sin
autem cubica diffoluetur,ergo nG poterit conﬁnﬂem,iﬂﬁmv:
cu.fub aliquo numero.Neg r: v:quadrataiuncta alteri &2 fimplici,
nam ut dixi in corrolario fecundo pracedentis, quo plures fuerint
partes incommenfx inre,eo plures eruntin cubo in comparatione
adreliquas.

Necefle eftigitur uthuivfmodi 2ftimatio uniuerfalis ficaut fub
binomio, in quo fit numerus, aut in quo non fit, aut trinomio in
quo fitnumerus, autin quo non fit, autin pluribus nominibus in
quo fit,autin quo non fir,autin quatitate {ylueftri, {cilicet quax non
fitinaliquo genereradicum, nec compofita ex illis,nec per detra=
¢tionem relicta. uelut quantitas cuius B dudfa in refiduum ad 12
producat z,gl?i capitulum inuentumnon dler,

Partes cubi quot & quz, & de necefsitate illarum , & quz
- incommenfx. € A P. XL M - .

Sl Epetamus igitur & dicamus quod latus cubi, cuius quan<
Bl titas quaritur,fi debet 2quari cubus duobus rg usgtml==
| mero, oportet ut cubus fic diuifus in duo faltem, ergo fas
tus €ius, Nam ex UNo Non prouenit ni _

fi unum: ergo in duo faltem,cum er= _

go fuerint duz partes,dum ficcubus, & ¢ b
necefle eltut fat quadratum tortius, &

hoc conftat ex tribus partibus diuer-

fis natura, & (i prima potentia a ¢ & a b fintincommenf{x omnis
bus inuicem incommenfis , nam proportio quadrati a ¢ ad id
guod ficex a cin c b, eft uelur a c ad ¢ b, & fimiliter proportio

t;i,:us quod firex a cin ¢ b ad quadratum b ¢ coden1 modo , €rz
" : go qud

R

-
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g0 quod fit ex a cin ¢ b, eft incommenfum utrique. Quadraca

ctiam a ¢ & ¢ b inter feincommen(a ergo per demonfirataab Bus= 4* 2i8lem,

clide erunt tres {uperficies in quadrato a b, quadratum a ¢, c b,
duplum a ¢ in ¢ b omnesincommenfz, cubus autem a b confta
“exa ¢, & ¢ b intres dictas fuperficies,& fiunt quatuor genera cors
porumiunum ex a ¢ in quadratum, a ¢, aliudex b ¢ in quadratum
b ¢, tria ex a c inquadratum a b, & triaex b ¢ in quadratum a ¢,
(Hxcautem nonrecito, quia reuocare uelim. conftruGionem cuz
biinmemoriam, fed cum alibi fint demonftrata, utpofsim qux o
pus eltoftendere) Quare primum quz fiuntex a ¢ in quadratab ¢
funtincommenfa cubo b c,quia fe habent ut a c.ad ¢ b,& cadem
ratione qua fiuntex b ¢ in quadrata a ¢, & fimilic |
terquafiuntex a cin quadratab cad eaqua s d . e f
untex b ¢ in quadrata a ¢, funtenimomniautdi= § 12 18 27
xiin proportione a ¢ ad ¢ b, utalatereuides.Sed |
pofui numeros ut clarius uideres proportionem, & ipfos ducus
mutuios femel tantum,repracfentantes parallelipeda ex a c in quas=
dratum a b,& ¢ b in quadratum a ¢, Dico etiam quod perabfure
dum effet accipere partes commenfas inuicem a ¢ & ¢ b, quiafic
effetperindeach; eﬂl:q_tgna&eadem quantitas. Hoc ftante habes
proximas efle mcqmmegfg s At proportio f ad d eft duplicata ei
uxeft a cad cb,ubiergo a ¢ & ¢ b effentpoteftate commenfie
3 & f effent commenfae, & ¢ & ¢. Siuerd fecunda poteftate, ut i
una eflet.numerus alia B cu. uel amba g2 cur. commenf tunc cus
biinuicem cffent commenf fed ad parallelipeda utraqueincoms
menfi. Etiam ipfa parallelipeda incommenta fun, ut liquet inter
{e,quoniam funtin proportione a ¢ ad ¢ b, Et fimiliter 8 quad.2
& »e cu. quad 32, ¥R quad. 3, &R cu. quad. 108, funt commens
{poteftatefecunda. Prima enim du&a ad cubum, producunt gz
quad.8,& requad. 32, fecunda r: quadrata2y , & R: quadrata 8o,
qua funtinuicem duple. Vnde notandum quod aliud eft gz cut.
 efle fecunda poteftate commenfas, nam omnes tales funt, & eas:
rum cubi neceffario funt numeri aliud ipfas effe commenfas ues.
lutg cub.16p:r cu. 2, uelm: ipfae enim fol funt qua-.
rum parallelipeda funt numeri, quod demonfiratur : nam fi
non fint commenfx ac & cb, igitur nec g & f, necd & ¢, fed,
d & g funt numeri , quia cubi R cu. igitur ¢ & f non poffunt,
effe numeri. Non ergo potelt effe 2 b compofita ex duabus re:
cubicis incomment(is, quia parallelipeda non effent numeri; nes
- que commenfis, quia eflet una g cubum, & cubus totus numes
rus. Nulle ergo duz quantitates aliquo modo fi non adfic nus’

CC 3 merus
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merus pofluntfatisfacere parallelipedis pro numero, ut reliquuni
cubifatisfaciatrebus,nam i omnino fintincommente longitudine
prima & fecunida potentia,erumt quatuor produa in commenfa:
ergo dato.quod unit effer iumerus; tria illareliqua nd poflent cons
tinere duas quz funtin rebus numero,ergo non datur numerus res
rum:Stautenreffent commientee longitudine,eflent una quantitas;
;’(gimrnmi fatisfaceret.Si uerd commenfa potentia fecunda,& ef:
entR: cu.cubi eflentnunieri nonparallelipeda, {in autem nd effent
Rz cu.eritead futacad cbyfeda cnon eff commenfumi ¢ b,ergonec
ccumf, igitur duo incommoda fequentur primuni,quod fiunum
parallelipedunt eft numerus,alterunt non erit,quare rion poterit fie
riregula generalis.Secundum quod aggregatum cuborum, quod
eriteiufdem natura, non poterit uni parti conuenire fecundum
numeruni,quia eftin proportione commenfa ad quamcunc pars
tent cunt quadrato unius earum, cum ergo fit quadratum non nu=
merus nifi quantitas fiere, & fi fit,cunc eft conitra dica, coftet quod
non poteft hieri xquatio.Exemplum diGum eff g cu.quad.z2 pige 2
¢ubus fecudum Gimplicia parallelipeda ad faborem fugiendum eft
R’ quad.72 p:re cu.quiad.2048 pir: cu.quad.§192. Hic conftatnul<
lum fieri nurherum,ided conuenire non poteft. Dico modo quod
nullum parallelipedum poreft in his fuppofitis effe numerus:aliter
finta &b nori w: cubice in fecunda potentia commenfz, & produs
cant parallelipedum cnumeril fi fieri poteft, & quia
funt potentiafecurida commienfa,capio duasge cu,  a—b—c
in eadem dpfﬁpﬁfh’dnf d&e, quaproducantf,pas d—e—f
rallelipedum,erit ergo ex dictis fr: cu. numeri, at ¢
numerus eft, ergo proportio cad fucnumeri ad & cu.taljs eft eripli
cataex Buclide ei quz eftaad d,at d r: cu.eff alicuius numeri,igitur
aeftnumerus,uel B cu.numeri,quod eft contra fuppofitum. Sed
neg poflunt effe potentia prima conirenfz partes, quia ficeffet £
add,&gade,ut numeri ad numerum.Effent ergo ha dux quanti-
tates, fiigitur una eft iumerus reliqua non poteft continere ac&
cb,quatfuntlongitudine incommentfa: fi nulla ereo cubus non =
quaturnumero. Neg poterunt ha dua partes d%e R Vicu. Quoz
niam fi commenfg eruntunathocautem demonfiratuni eftelfenon
pofle,fiincommenfa fient quatuor partes in cubo incommenfz,
ergo una erit fuperﬂua.Relinqui_tur tandém utuna fit numerus alia
R utuidebimus,uel utfint plures quam duze partes. Videamus er=
go detribus partibus primum cubicis omnibus, & incommenfs,
ut{untre cu.6' Rz cu. § & Recuz2, ‘cognofces autem efle incommen=
fas longitudine, quando(urdixi)numeri illarum ducti in quadra
. - tum;
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tum,alterius n3 pducunt numerum cubil,neq unciz cuLUNiYs
Gain alterius fdratum producitnumerit conuertunt; ergo fic pdu
cere numerit, & mutuo pducere ;& numeros pducere codemodo
numerum cubir, & radicesillas commienfas efle.Et cotrariahoruumi
etiam conuertuntur.Ex quo tandem cdcluditur,parténi illankcapi=
tuli cubi equalium rebus & numero non pofle confifterein quan=
titate copolita ex duabus r: cubicis fimplicibug aut uniueifalibus,
aut numero & r: cubica. Nami in numero & ®i cubica oportehit
daré cubos niumero,quid erunt nunteri,ergo i numero paruo nori
fatisfacient,practerea parallelipeda incommienfa erunt & dux gt cu.
& inrenon ¢ft nifi ina pars ?u’a: fitRz cu. igitur non erit numerus
rerum.Neg fi ambz partes fint R cu.quoniam fi dedéris paralleli=
pedanumero primum non conugnient cu.neceflario,; i noa fint

commenfa, fint Rz cu. ergo non numicrus; Praetereacubi erunt nus
METLErgo 10N PO tETunt res Contiriére per numerum, cunires cons
ftet ex duabus r: cu.fic enini gz cit dudtin hunieriim, producerent
numerum.Negs poffumus dare utririgpcubum p: fiumero ubinus =
merus fit minor quarta parte totius cubi, ut docuimus ; ubi auten
eft maior uel @qualis,damus, & firillapars capituli cubi gquialisre
bus & numero, qu iam notaeff, igitur reliquapars in hac xquas

tionenullumh Jeqi poflurnus dare differentiam cubo
N NUMEro,ut in B cu.ps ucluc i cu.6 miRz cu.2,quia paralles

¢ If ".f .nqﬂ
10T Rz ClL.nmi:nece g

rerum cum cubo fiecad ung
humero.oed neg ®
drata,ut fit generalis,hoc enim eft demonfitratum fuprd, neque po-
teft conftare exnumero &R v: quadrara quia in cubo eruntduz  °
partes praeter numerum incommenfz (quia & v: non eft potentia ;:E-s-m
prima commenfanumero ) &in reuna tantum exgo non conftabie ™
ﬁﬁﬁmfus_;grﬁm.ﬂg%; ex numero &RV : cu. quoniam oportebis
dare cubos numerp, & ‘parallelipeda erunt dua incommenfs, ergo
utprius cum ittantum una RV : CU. 0K, poterunt res niimero alie
quo contineriin cubd, lam ergo uentum eft iieceflario ad eriarios,
fit ergo ab diuifain tres partés,quat omnes fint Rz cu.incommenfz,
necin eadem proportione, & conftat quod fient o&:ieﬂéri cors
poruni, urium quod erit numerus qui conftabit ex cubo fingulas
um partium,Cumi enimi a ¢,¢ d,d b,fint B cu,numérorum, erunt cit
bi éarumi numeri : quare & dggregatum eoruminumerus. Secure
dum corpus coitabit ex fexcuplo corporis,cuiuslaterafunt omiies
; i 4 partes




Pras. '8k quales d e ey &cd 1k, &1

14 - 'HIERONYMI CARDANI s,
‘partes fcilicetac,ed, db, jiam '

“ergo habes noueni corpora. reli-

“qua decemo&to cum fin tria, & k — g
‘tria ®qualia, erunt ergo fex, pris

muni conftabit ex ¢ d intriplum }, — =1
‘quadrati a ¢, fecoridumiex B din
ariplum quadrati a c, tertium ex
‘& cineriplum quadrati ¢ d,quars
‘tumiex b din eriplunt quadrati’
cd; quintum ex a ¢ in triplum
quadrati bd, fextum ex cdin tri- | ' '
plum quadiati b d,cum ergo fint : gk ‘ ¥ o &
feptem partesincommentg in cus & IR
bo,&tres tantumin re,cubus non poterit equari rebusfub aliquo
numero.Oftends nioddquodita fit: nam'in fuperficie agfunctria
squadratdae, ef fo & fex Egcfﬁ&es quarum binze, & binz funt ==

fki Atexac,ed,db;infua quadrarafi-
unctres cubijex a cuerd in f1,f Kidem fi¢ quodexcdindlhk & ex
bdinde, ehigitar conftat denouemiam corporibusin duo reda=
<tis. Dicomodoqiod eX una parte in quadratum alterius fiunt
tria corpord,ut potéexdcined, ¢h,& excdin,functria parallelipe
daexcdin quadratimac;i gitiit'ctim bina quantitaces refidug mul
tiplicentut,in quadratum tertiee fien t'fexfaw ex tribus parals
lelipedis,omixigirur uiginti feptem reducta a odto. $101
" Demodo demonfirandi Geofetricé #flimationem cubi &
e NUMerizqualium quadratis  c A P XML o
“j; Intquadrata cfuﬁaeqmafquaﬂdrcafsd, &ceﬁturh nonas
N4 gintd duobus l'fﬁ'ri'sin‘d,graﬁa ci:emPh , & conftacexfus

AN rpﬁ&iéh’f;'qﬁotfﬁ_immerﬁﬁ effet maior ducentis quin=
quaginea fex,quod propofitum effec falfiim, & ff effet ipfe ruferus

ditcens quinquaginea fex; qudd latus cubi effet octo feti bes eiuf
dem numeri quadfatorum, & ided propofuirmus numerin illo mi
norem.Et ex eifdeni conftat quod ﬁP numerus eflet dimidium maxi=
mi mimeri, {cilicet dentum uigititi octo,quod res effet tertia parsnu
meri quadratortimi propofitorum, uia proportic quadrati befsis
ad quadratum trientis eft uelur Befsis adid quod prouenit diuifo
centum uiginti 6¢to folido propofito per quadratum befsis, quod
eftfexaginta quatiior, exit enim duo qui eft quarta pats o¢to, ur fex
decim quadrarund quatuor, trientis eft quarta parsfexaginta quas
tuor quadrari 666 Befsis mimeri quadratorum propofiti. Nos erz
8o fumplimus alium numeruim ab his ur dixi,- Proponatur ergo
= 0¥ ~ corpus
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corpus folidum d q t = retilineum & gquidiftantiunilaterum acfi
perficierum,cuius ima fupetficies fird q t giradrata, &fictotum fo-
liduni centum nonaginta due, fcilicet numerus propofitus , & eius
altitudo ficlinead z,& firab data duodedim qualis,failicet nume
ro quadratorum propofito; & diuifaitaue b ¢ firduplaad ea. Et

duabus cb & d qfubtenda:

turlinea quaedam u, & fied h kan 3
zada¢utebadu,eritergo Rtk -k
quadrati eb ad quadratum ¥ 1% e

qrut eb adu,quareutd z

ad a c:igitur folidum quod

fubac & quadrato ¢ b = i

qualefolidodqtz,propos |, . e . f

ficum igitur eft ficdiuidere |

ab,ut folidum exunaparte

in quadratumalterius fitges ¢

gualc folido ex a cin qua=
ratumeb. Ethocnosdo-

cet facere Futocius Afcalonita

infecundum de Spheera, &eylin -~ 2 d

dro bifariam , fed fufficataddu= ~ * '

“xi(le primam illius demonftraz  / - ieh T
tionem. Non adducam autem /- | -
propofitioiies ex Euclide tans  f—
quam notifsimas, erigo ergoac
ad perpendiculum fuper ab, & jzoog <y
compleo fuperficiem ab e L& - i ¢ L
duco ceufgoccurracfbing, & | -

compleo fimiliter fuperficiem ¢4
quidiftaiitium laterum hge £ & |,
uco ex egquidiftantem ch,qug uif 50

ficlek,& f:}écemrgm,#quﬁlis d c'},& duabuslineisab & eb fub:
tendatur in contiriua proportionef n. Ducaturergo fuper g f axe
paraboles qua tranfibit per m, ut oftefidam, & fimiliter exb,duca-
tur circa coincidenites h c & c fhyperboles qua tranfibit per k, per
éa rurfus qua demdfirata funtab Apollonio infecurido cronicortr

Elenfentorum.Vbi ergofe dividentkb & m finx,ducarx{aquidi

ftantem ab & x p xquidiftantem r c,quat fecabitab in o,quem pun

Gum dico effe quzficum. Ducani ergo e 0 quam oftendam pertin=

geread f, quia ergo uteaad a c,ita quadrarumb ¢ad quadratum g

m, & ided recranguli ex ¢ fin frt ad iderii;at ut cdaddgitacfad fg,

DD &ut

—
e
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&ut ¢ f ad f g dic quadratum cf ad id quod fub ¢f, f g,quarcutid
quod fub cffnad quadratum g m,ita quadratit cf ad id quod fub
cffglgirur quadratum cfad iﬁ wodfub cf, fn, utid quodfub cf,
fgad quadrarum gm.Arut quagratum cfad contentum fub cffn,
itacfad fn,& utctad fn,ita contentifub cf, fgad contentum {ub f
g &fn,igimrilt cf: fg ad quadratum g m,ita contenti fub cffoad
contentum fub g ffnigitur quadratum g m aequale ei quod fitex

odauitlem, & Fin fn.Igitur g m eft media proportioneinter g f& fn, Ductaer-

Per 3 4™

o parabolg ex primo Conicorit Apollonij perf, ita utductz pof=
fintad fn axe o fcadetinm pun&um,quod eft primum. Et quiahe
eft zqualis ef,{uncenim fupplementa,erunth1 & afequalia, & co-
incidentes hc,c f.Ergo hyperbole ducta ex b refecabit proportione
refpondentem fb ip% g f);l:): ghiigitur cadetin k quod eft fectdum.
Cum ergo h c & cffint coincidentes, & re&angja rxp,&ab frans
ganthyperbolem, igitur inuicem funt 2equalia,detractaigitur com
muniao p ¢,eruntdux {uperficies arx o,& ab p feequales,Et com
fintfupplementa erunt circa eandem diametrum. Igitur co cadatin
{.quod eft tertium. Quoniamergo cf ad t{utcpadpo,&idedut
aoadac,&utcfadf{itacontentifub cf f n, quod eft quadratum
eb ad cStentum fub {£,f n, erit quadratieb ad contentum fub {¥f, fn,
ucluto aad a ¢, & cStentum fub n £f{=quale quadrato {x, propter

uadecimi 1, Parabolam affumptam, fupern figitur quadrati eb ad quadratum

o b,quod eft zquale quadratox {ueluro aad a ¢ igitur {olidum ex
a0 in quadratum o b eft equale folido exa cin quadratii cb, quod
fuit demonftraridum. Etfuit quartum, liquet autem quod ratio con
{tructionis huius problematis pédet ex his duobus, primum quod
affumpto puncto n @qualiter diftante a uértice paraboles , qui
eftf,iraut paraboles refecet 2qualem ex perpendiculari ducta exn
ad parabolem ipfi n ffemper ductaad perpendiculum exillo axe

f quantufcung firad parabolem,mediaillaeft intern f, & lineama
uertice ad punctum, ex quo perpendicularé eduxifti. Alterum pens
det ex coftructione hyperbolis,nam cum du&aad perpendiculum
{uper axe,&axis inciderint in duas rectas ad perpendiculum illz
in quas incidunt,yocantur coincidentes , & femper faciung fuperfi=

cies equales extra contentas, Vtin exemplo fumpto puncro k cunt

uertice k ceft equalis ¢ b,& fumpto puncto x cum uertice fit x ¢ 2=

qualis eide cb.Ex quo fequitur manifefte quod x ¢ eft xqualis k c,

ideo hoceuenit,quiafemperk eft 2qualis x1, ubicung punctus x

ftatuatur. Apparetergo quod ppofitaab 12 femper fn erit eadem’
quia in proportionead,ab & eb,&ided}%' . Etfidqtz ponatur

192,erita c3,& [1 128, erita c2,& i 64, eric 1, ;in primo cafuxc fem=

per
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pereric36,infecundo 24, in tertio erit12.Pofitaergo f { quad. c,erit
x{in omni cafures numero R §2igitrx erit 12z m:rebus r: 5+, quia
ergo xp eft qualis{f,eritfuperficies rp,atqgideo af1z quad.m:cu.
R 558 hocpoteft efle xquale 36 & 24 & 12, uel cuicungg numero.
Cum ergo reduxerimus ad ununi cubum, fientin omni cafu § quas
drata, fcilicet ducta quantitate a b, qua eft 12 perfn,quee eft 52 fit
64 tumeft §.Igiturfuppolitaabfolum 12, quantumcunque fitfolis
dumd qtz,eruntfeniper § quadrata @qualia cubo & nuniero, qui
producitur ducta ac & ab, & productoinr:§+,fi ergo b ¢ fir36;
erit numerus 6912,& i fuerit 24, erit Re 317 2, & fi fuerit 12, erit Rz 168.
Etftimatio in fe ducta producet { f, quae ductain nf, & eius fums

praradice proueniet{ x pars quefita,iam ipfa eft 2qualis ob. Er:
.Fo du&ain fe, & detractaab ab,& uno in alterim duéo proueniet
olidum d qtz.Etideo facilis operatio Geometrica difficillima eft
arithmetice,néc etiani fatisfacit.
Deinuentione partiur trinomij cubici, quod cubum produ-
citgum duabus partibus tantum cubicis. ¢ A P. XIIL'
2| T dico modo quod fiaffumatur trinomium cubicum, ex
Bl cuius ductu partium prodiicatur numerus, quod produs=
(E==al centur duz partes tatum,qua (int & cubica,{ed inre funt
tres partes cubicze incSmenfa,utdictum eft,igitur partes cubi non
poflunt ctinere partes rerum fecundim numerum. Ex quo fequis
tur quod cum res fuerit ex tribus radicibus cubicis ini cStinua pros
portione, quod idem fequetur; K
namm: Cu.12piReCu. 6 piR . gr——T
producunt quantum media du=
&aad cubumjigiturinuicem du L 1
& producunt iz cu.216,quae eft )
6. Hoc igitur genetaliter fic de- ,
mofiftratur. Supponatur trino#
mium cubicumabed, folicum | |
- haccorniditione, quod corpus ex o B 5
ab,b ¢,cd fitnumerus, cSltat ers a8
go quod funt nouem corpord; & B ¢
quafunt zqualianumero. Reli= | bl
?;adecan 6&1:)  funt triaucdiz B3 B4 R cu.18.
imeft,ex ab i quadratub¢, o | dsaid
&excdin ciuadrat?lm ab, que 1219;' 2;‘ Zg g lez
dico effe commenfa, tielut & ex 3. g | 6 27 l
b ¢in quadragi cd. Nam quod PR 2
- : ; DD 2z fitex

R el
z059 |

Fer 17
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ficexabin quadratumb ¢, ad id quod fitex c din quadratumab fe

habet,ut quadratumb cadid quod fitexabin cd,at quadratum b
clehabetadid quod fitex ab in ¢ d,ut numerus ad numerum, nam

ex b cin quadratum fuum fitcubus,qui eft numerus, & exb cinre=

- Gangulum ab,in ¢ dfitparallelipedum gquale numero,igitur pro=
portiob cquadrati ad fuperficiem abin c d,eftuelut numeriad nu

Per 3 2™ un« Merum.ea igitur ratione etiam quod ex b cin quadratum cd, igitur
decimi Blem+ fient duo tantum sz.cu.incommenf,atin radicefunt tres, igiturnd
pofluntres quari cubis affTumpta per numerum. Atfi propofues

ris partem numerum uelut g2 cu.32 p:Rz cu.16 p:2,proueniunt 152 p:
RzCW.131072 piRz cu.i28 000 Ideo cum fitlongeminor proportio-

quam partium rei,non poterit cubus xquari certo numero rerum,

Capist. uide etiam infra.

Deiniientionegenerig zftimationis. € & P. X111L
g Vm fit conftitutum quod ftimatio cubi & numeri fit du
- BED plex,aut binomium & fuum recifum primum,autrecifum

PN quintunt, & ex utrag fiat acftimatio cubi 2qualis rebus &
numero necefle eft,ut cum ex binomio & fuo recifo fiat numerus,
Videcap.s & ex recifo quinto,& numero binomium quintum,ut capituli cubi
fupra. aqualis rebus & numero firtantiiinuenta gftimatio binomij quin=
ti ultra numerum.Jded primum quaramus habita ®ftimatione cu=
bi & numeri,fed non dati zqualium rebus numerum rerum & 2=
guationis.Propefito ergo binomio primo uel quarto, aut refiduo
eorum,feu refiduo fecundo aut quinto,ducatur pars qua eft nume -
rus in fe & ariplicetur, & eiaddatur quadratum partis,queg eft radix,
& conflabitur numerus rerum.Deinde pronumero gquationis du
plica partem, qua eft numerus, & ducin fe, & refiduum a numero
rerum ducatur in idem duplum numeri, & fiet numerus ®quatios
nis.Exemplum Rz 7 m:2.Primum duc2,infe fit 4, triplica fic 12, adde
quadratumr: 7 fit 7,& totum 19 numerus rerum.Inde pro numero
aquationis duplaz fit4,ducin fe fic 16, differentia a 19 numero res
rum eft3,ducin 4 duplum 2 fit12 numerus 2quationis, Igiturran
p:12 zquatur19 rebus. Huius caufa
eltquod pofita ab rediuifa,quomo o bt il Loosi
docunqueinc,itaquod befitnume |
rus,& a calia quantitas, etiuxea quas .q, J
dratum b ¢ addantur duo alia quas Vi
drata ei @qualia,& eadem fumantur 1
cum quadrato ac pro numiero rerit
illzres crunt 2quales cubo affums
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ptalinexab cum eo quod fitex duplo bein differentiam numeri
rerita duplo quadrati c,quod fith d,nam (i tria quadrata b c cum
quadratd a c funt numerus rerum,ergores funt xquales tribus cus
bis b ¢, & rriplo ac in quadratiih b, & cubo ac,& parallelipedo
ex b cin quadratum a c,detraho igitur cubum a b ex illis corporiz
bus,relinquetur differentia dupli cubib ¢;duplo by ¢, in quadratuni
a c,at uerd numerus ex fuppofito fitex duplo b cin differentiam ef,
Anumeré rerum qua eft quadratum b ¢, mirius quadrato ac, nam
quadratum c Feontinet quater quadratum b ¢, & numerus reruni
conginet quadratum b ¢,ter & infuper quadratum a ¢,igitur fattog
aquali quadraro d c,duplum quadratib c exceditnumerum rerum
in gnomone g,at demonftratum eft quod res excedunt cubum ab,
in differentia dupli cubi ab,ab eo quod fitex b ¢ in quadratumac,
quod eft g,ideoggin duplo b cin gnomonem, igitur numerus hic
additus cubo 2quatur rebusJdem dices i numerus efler minor ra
‘dice,fed ab refiduum, ecodent enimmodo procedit demonlftratio,,
fed oportet mutare figuras.Idem uero coringit ubi cubus fir @quas
lisrebus & numero,g?it binomium fecundum aut quintum , ut fic
numerus rerum triplum quadratib ¢,cum quadrato ac eritgp nume
rus,id quod fic ex duplo cb in differentiam quadraticf, 2 quadrato
dupli b ¢, quod fit ¢ £. Eruntenim
tres triplum cubo b ¢, triplum paral 3¢ bed . |
lelipedia cin quadrasum b ¢; cubus
a c,& parallelipedum ex b cinquaz
dratum a c,detrahdtur hgc oéto cor=
poraex cubo ab, relinquetur diffe- | 8 §
rentiacubiab,ab o&o corporibus
duplum b ¢ in quadratum acadus .
plo cubi b c,at numerus it ex fuppofito ex duplo b cin differens
siam ¢ f quadrati a tribus fuperficiebus quadratis b ¢, cum quadras
to a ¢, haec autem eft quantum differentia quadrari ac, a quadrato
b c,cum triplum quadratib c fit commune utrifque quantitatibus,
flatigitur g quadratumb cin quadrato ac, cum [ieminus ergo nu=
merus aquatur duplob cin gnomonem g, cubusautem a b exce
ditres,ut demonftratum eft in differentia dupli b ¢ in quadratum
ac,aduplo cubib cfed duplum b ¢in griomonem g eft xquale dus=
plo exceffusb cin quadratiia caduplo cubi b ¢, quoniam {unt exs
dem altitudines & fuperficies , ergo cubus xquatur rebus & nu=
mero afflumptis. .
Exhoc patet quod hac xquatio eft inzqualis ,ideo neg lgent‘f
raliter poreft tradiregula;nam numerus datur duplo paralle _ipfq,l
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minoris partis in gnomonem,qui eft differentia quadratorum par=
tium, liquet etiam quod ralis griomo irt omni cafu eft 2equalis re-
bus folis, ubi partes fuppofita firic dimidium numeri plus unare,
& minus unare,

_ Deinuentionepartium reiperpartescubi. ¢ 4 p. X v.

%) Bipropofitg fintpartes cubi a cno
RN | t, ex quibus uelis {cire quantita- Aot KL
WSl rem linexr a c. Quiriquefuppofitis

idages cognitis. Primumut{cias proportio- o RN - BN o
nem partium fingularum aut exceffum, quee 55 ;5 12 s
contintetur his regulis.Prima proportio cubi ad cubumi eft triplicas
talateris ad latus. Secuda proportio cubi ad parallelipedum,quod
fit ex quadrato Iateris fui eft ut partium liriez. Tertia proportio cus
biad pérallefipedum alternam eft,ut partitt liriex duplicata.Quar=
taproportio parallelipedorum inuicem, eft ut partium linez. Quin
taproportio ageregati cuborum ad aggregarum duorum mutuo-
rum parallelipedum eft uelut aggregati quadratorum partiumlis
nezx,detrato parallelogramo ip[g:um ad illud parallelograrum.
Sextaproportio cubi cum parallelipedo proximo ad parallelipes
dum alternum, cum alio cubo eft ut partium linieg duplicata. Septis
maproportio ageregati ex cubo & parallelipedo alterno,ad aggre
garum ex parallelipedo proximo, & alio cubo eft uelut partium lis
nex.Octaua differentia aggregati ex cubo, & triplo parallelipedos
rum alternorum,ab a grtga gato parallelipedorum trium proximo-
rum, & alterius cubi tﬁ cubus differentiz partium linex. Secuns
dum {uppoficum debet reducere parallelipeda, & cubos femperad
unum praeterquam in hac otauaregula,utunum uni comparetur.
Tertium fuppofitum proportiories partium reduciiturad propor=
tionem 1 cu.1 quad.1 pof. & 1ipfius proportionis,ica'ut pof.fitipfa
proportio. Vnde fi quis dicat,fuit paralfelipedum 4, & refiduum
cubi 164, dico tufcis conftitutionem cubi,&pones 1 cub.p: iprore
p:1,&habebis 1 cuw.p:3 cu.quad.p:3 cup:s 1& hoceftin proportios
nead rcuutio8, quod fie reftituto’{ ad 104, ad 4ut27 adr.Raus
tem cubica 1 cu.cu.pi3 ew.quad.p:3 cu.p:reftt cu. p: 1, radix cu.1 cu.
eltipofre cu.27 eft 3,igitur 1 cu.p:1 @quaturj pof Etin hocfuppo-
fito ingreditur {cientia compofitionis cubi ex cubis partium, & fex
parallelipedis,quorum tria funt imilia & @qualia, & tria fimiliter
inter fe,& quod fiunt ex una parte in alterfus quadratum & cognis
tio extrahendi g: cu.& quadratum, & dividendi per communem di
uiforem, cum fuerint plures denominationes, Quartum fuppofi=

: fum
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tum eftut {cias quod cum uolueris iungere aliquas g eiufdem ged
neris aut decrahere,divides uniim per aliud, & accipe Reillius gepes
ris proucntus, & pro additione adde 1:& pro detradtione au%g:o,
& quod fit,ducito ad quadratum, f fuitr: quadrata, uel ad cubum
fi cuba, & productum multiplicabis per diuiforem, & quod proues
nit eft quacficum. Quintum {uppofitum eft, ut adiuiies te cum regu
lis generalibus Algebraticis,& de modo. ,

Sg:' quis ergo dicat cubus & duo parallelipeda altrinfecus {ung
24.,& cubus alter cum duobus parallelipedis 18 , igitur per tertium
fuppofitum 1 cub. p: 2 pof. eft fexquitertium 2 quad . p: 1,& xqualé
- 2-quad p: 1, & habebis 12 rerum p: 5»®qualia cubo & rei 2ftimas

tiocum £ TPNQ, elt rei zltimatio.

Et generaliter pofito uno cubo,putaab cun quartis parte hotd
eritreliquum notum.Quia ab notatergo fi cubus b cigiturbc igis
tur parallelipeda, uel i parallelipedum, diuifo o perab,ucl quas
dratumab prodibitb cigittir totaa ¢ _ “

Bx difficilioribus autem modis primus ¢ft cumi cubi & tria paral
lelipeda proxima cognitafunt:habebis tamen rei ftimationem r
cubica totius;uelut unum aggregaturn {it 4.8, aliud 16 erit res 4 la<
tus cubicum 64 totius. Secundum adhuc difficilius,cum cubi, &
duo parallelipeda pxima nota fuerint,nam neclicebit affequi rem,

‘utinpriore,{ubiacet tamen inuentioni,& habet 2equalitatem, Vi<
mum elt,cum eft anomalum,ue ﬁegwaﬁ ex duobus parallelipe
dis unius generis, & uno uel tribiis ex alio genere, uel duo cubi
cum uno parallelipedo,uel duobus ex uno genere, alio exalio ge=

“nere,uel cubus & tria parallelipeda unius generis cum parallelipes
do alterius generis.Etita dealijs modis inaqualitatis. |
- Demum eft compofitio notior cubi cum diobus parallelipedis

proximo, & uno remotiore, nani primurh talia aggregata{untin
proportione partium lineg.Et fingula eorum habent radicem qua-
dratum;uelutunum fit 20, aliud 8o, erit proportio partium lateris
totius cubici quadrupla,igitur poriemus unam 1 pof.aliam 4 , ind¢
producemus 64 cu.p:48 cu.p:12 cu.p:1 cu.& hecfunt xquatiatoo,

. Tesigitur eftRe cuit-. Aliter ponemus proportionem 1 quad.erunt

partes uta latere: diffolz |, cufnp3 GdGd.pi3 Gd.pe. :
ucinduoaggregata pro | qd.p:2§d qd.p:1gd.—1 cu.p: 1 pof;

pofita, habebis partes,ut |, qdqd.p:2 §d.p:1.

uideg igitur cum fit pro- 4§ §d.p:8 d.p:4—2Gd.p: 2.

portio illarum quadru= (gretty

pla,multiplicabis aggores | — 1 i _
gatumminus per 4, g alfumes »: quadratum partium quam fems
per

-
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perhabent,quia ab initio habuerunt, & poft duxifti per numerum,
habes igitur 1 cu pi1 pof.arqualia 2 quad p:2, & ideo femper poteris
dividere unum per aliud,habebit ergo I pof.aqualia dupla. Circa
quodnota quod cum 1 cu.p:1 pol.fit xquale 2 quad.p: 2 pof. igitur
diuidendo unum peraliud,prouenitunum, & iam prouenit* pof.
igitur; poleft ,& 1 poleft2,& ego pofui 1.quad.pro proportione,
res ergoredicad idem. Sed hocuolui oftendere ob reliqua.

Qudd quadrinomij ex radfcibus cub. cubus ad tres partes,
quarum duz {int tantum Rz cubz, reduciturautlongé
plures. cap xVL

T T it primo quadrinomium ex R cubicis in continua pros
4 pantl portione,in quibus non fitiumerus,ut R cu.3 p:Re cu.6 p:
2S A r: cu.12 p:re cub.24 eft:ergo Rz cub. 24 ad B cu. 3 triplicata

proportio,at 6 ad 3,utR: cu.6 ad &z cu.3 triplicata,igitur g cu.3 eft di
midium R cu.24,igitur faciut R: cu.quae eft Rz au.81,fed Re cu. 81 dus
¢tain R cu7 2, productum ex Rz cu.6 i R cu.12,producit & cu. 729,
{cilicet 9 duplicatam,igitur perfupradicta quadririomiumillud res
ductum ad cubum non habet nifi duas R cub.ided res non pofTunt
aquari cubo.Oftendo modo quod ex produdto ex cu. 72 inR: cu.
81 fiat numerus,quia per dicta productum ex gz cu.3 in g a6 inde
in Rz cu.12,cum fintin continua proportione. Pariter ex gz cu.6 in gt
cu.12,& exindein Rt cu.24 fitnumerus : igitur ex producor: cu. 6
inRe cu.12 in B cu.3, & in & cu.24. Aunt numeri,ergo in aggregatum
fit numerus,quod érat demonftrandum,

- Siuero interillas B cub.fit numerus,uelutr: cub, 2 PiRClL4 PiRE
cu.8 p:R cu.16.ldem continget ut palam eft, producuntur enim e
ani128 &4, & reliqua omnesillis commenfz funt, utfacilé demon
{trari poteft,iden fict in trinomio {olo exRe cu. 16 p: k2 cu.4 p: 12 cus
2,Eteo magis ut dehocné fitdubitatio, quia furius in cafu priore.

Siuero fint tales,ut duae in quadratum alterius producanynume
rum iam comenfa {unt.Etideo non funt amplius quatuor,fed tres:
fiunaRe alterius nihil refert in hoc cafu,capiamus €rgo Rz C1L.2 Rz Cll.
3 B cu4 R cu.§. Ecmanife(tum eft quod fiunt plures R: cu.noncom |
menfa quam quatuor reducerido ad cubum.Ergo nullum quadriz
tiomium ex R cubicis non eftidorieum.

Quotmodis numerus pofsit produci ex non numero.
CAP XVIL :

¥ Rimum riumerus quilibet producitur ex his numeris, 2

% ! quib.dividi potuit. Erita fi uolo diuidere 10, poteft diuidi
5 pernumerum alogon qui cSitet ex quaruor radicibus ins
comnienlis;
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commenfis non tamenultra etiamfi fituna pars numerus . Cefi fing
& cub.non ulera tres.Etfithocperrecifa,utin tertio lib.operis per=
tecti,uelut fi dinidens fitr: 6 p:Re § piRE3 prigz 2, inuenies {uwm reciz
fum,utuides. Etitafiuolo diuis L
dere perR: cu 4 piRe €.} pi Rz Cue o mﬂp:mjp:m';p!m-‘-_
2,utdocuit Scipio Terrus Bono m gﬂlé’ PR M IRTERE 2
nienfis. Exmanife(tum eftquod 6 PR 120 MR 24
Rcug . P'Ricu.} piRcu.2
(g €116 PIRE C11.9 P:R2 CU.4 MIRE CUL12 M2 MiRe cu.§
fecsndum JProductum 9 m:Rz cu.648
' __ SIpiRcu.4199645 R CU 472392
Diuifor §1.

affumuntur quadracaillarum p: & producainuicem pro m.Produ
¢tum autem elt aggregatum cuborum partium.1.4 &3 &2, quod
eft9mir: cubica tripla ¢i qug fic ex prima in exeremam fcilicet g2 cu.
24, quatriplicata producit g cu.648: Et eadem ratione inuenies
fuum trinomium eodem modo,utuides ducendo partes in feipfas
& inter fe.Erita conficies numerum diuiforem.Sed haecur dixi alio
pertinent. i :

Hocipfum eft quod tolebam docere fcilicet quod ubi non pofz
fis dinidere numerum propter multitudinem partium, fufficict fup
ponere,uclutuolo diuidere 10 per R 6 pire § pie3 pirz 2 p : fufficics

i 10

fupponere diuifor diuiderido,& habebis 52 6 pire 5 pire 3 pie 2 pit
Etcumhocpotes operari multiplicando, diuidendo, ad’den_do &
detrahendo ad unguem,ficut in fractis numeris fieri {olet. Velue
uolo dividere 20 per hunc humerum exibit Rz 24 p:R2 20 piR2 12 piR2
8 p:2.Etitahabes quod 10 produciturex quibufuis numeris diuis
dentibus curifuo alterno. G A

At proprie fit primo ex quibufuis binomijs & recifis,quorum
differentia partium eft in fe ductarum, eftille idemp numerus , uelut
exrenpit XRimi, & zmi g2 & Rere 12 pire2,&itadealijs, &
Itapoteft produciuc 4 p:r: 6 &4 miR: 6 & § p:Re 15 & § mi:R: 15.

. Secundo poteft produci ex binomio, & recifo proportionem ha
bentibus,uc4 p:re 12, & 2 mi:r: 5,pr0duc'unt enim 2,propofito ergo,
g:iou:’ s binomio uel recifo inuenias fuum alternu, & ducinuicem,

producto diuide rumerum propofitum,&id quod exit, ducper
fecundg inuenturn, & habebis quafitum, tielut uolo intienire nus
merum qui ductus per3 p:ie 7,producat 1o inuento 3 iR 7,8 diis
¢tis inuicem fic2, diuide 16 per2, exit 5, ducyingm:re 7,fie 1§ migz
EE 175,duc

4
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175, ducismire 175 in3 p:re 7,fit 45 m:Re12 25, euius Reeft 35, detrae

hea 45,relinquitur ro. : . e

Tertio,fit ex fractis eodemmodo, quo in primo B2 17 2p:Re3tin
R17 sm:Re 75 producuntio, & ita innumeris, uelut 3 pige L &
Femire o Xicainalogis,uelut 33-pire 5,8t mire 5. it
~ Quarto, fi uelis duos numeros quorum quadrata differantin 1o
facile hocelt cum quouis numero,exemplum capio 2 & 10, duc2in
fefit4,detrahe a1o,remanent§;diuide per2 exit3, huius dimidium
per {c{umptum & additum ad 2,producit quadrata quorum diffe-
rentia elt 10, nam quadrata 33 & 15 differuncin 1o, Similiter capio |
2>-ducoinfe,fic4’: detraho ex 10 relinquuntur 5%, dinide per 2%, &
eftacfidividas 32 per’;,quod efta c fi divideres 1295 per §5,exeunt
ergo 272 cuius dimidit eft %, addead 2%, fier3 5-& 12, producunt
quadrata quorum differentia eft ro. | b om e TR 10
. Produciturinfuper anumeris implicibus quibuslibet,qui funt
inordineeodem, 8( producunt numerum fuxta naturi eius,ut ARz
10 in {e:& a R 5 quauds,qua ductain aliam R &, producargz 100,&
abanalogisutg: 20 in & §,producunt 1o,quiaproportio Rz 20ad Rt
1oelturr 1oadres. Etproportior§oadgeio, urre1o adre2. Et
quauis R cubicg inuicem ductg producentes 1000, cubum 1o,utRz
Cu.1000 IR cU.10,R cU-200in RecuL§, 80 cligo in ke cu. 20.. Erira
10 pducit ab omnibus Rz relatis pducentibus, 100000 R primil 10.

'Quodultima diuifio cubi non fatisfacit capitulo pro-
_pofito. “c AN RVITE . ! |

SR Orro, ultima divifio cubi fuperius data, licet fitfpeciofa
3)2[. Al - a4 10 48] ; st AR 13 ! p. :
1% =l ualdenon fatisfacit capitulo propofito,utineq wftiwatio
b 5= binomiorum uel reciforit primi uel quarti ordinis,necreci
{forum fecundi uel quinti.Sed nec gftimatio d;fermdgmcub.nccm
quadrata aut cuba differt 3 numero perrz quadratam aut cubam
aliter recifum effer axquale radici Gmplici,quod effe non poteft, fed
elt differentia recifum.Sed ueniamus ad aggregata,quorum unum

parti it equale ntimero, i capitulum debet effe generale & diuifio

utilis,igitur hocmodo triplex eft radix quadrata cubica & corpo=
rea. Quadrata eft per rationem compofitionis ex duabus partibus,
ate duabus uelurdiuifo cubo 12§ in100,& 25 radix quadrata oo,
eltcompofitaex8 & 2,& tota eft 10,& quadratum § eft 64, X quas
dratum 2 eft 4,8 duplum § in 2 eft 32,qui omnes iundti faciunt 1oo.
Etita elt compofitum ex quatuor corporibus 64,16.16 & 4. Etita
reliqug partis qua eft 25 radix,eft 4 & 1,& corpora16,4.4 &1, qua
funt25.Proportio igitur partium eftut partium cubi,nam 8 f 3&&

; : ad1,






